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A D 

LECTOREM. 

ELementa demonftrare aggre» 
dior Euclidis, Iliuftris Ma- 
thematici , qiii tum propriis in* 
vencis, turn abaliisinventorum, 
cjuae pafli m di fperfa jacebant , col- 
Jeclione & /ufta ordinatione Ma* 
gni adeptus Geometrae nomen, 
de omni Mathefeos optime me- 
ritus eft ftudio: id quod abunde 
teftatumfaciunt tot doctHlimorum 
virorum. commentarii, cjuibus 
ha&c Elementa , quorum utilicas 
paucos latet, per multa celebrata 
funt fecula. 

Admiranda: fane funt Theo- 
num , Proclorum , Commandi» 
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P R M F A T I O. 

norum , Clauiorum , Bettinorum, 
& aliorurh nominis haud obfcu- 
ri Mathematicorum lucubratio- 
nes, quae adeo rertiles funt ac 
dilucidae, utuniverfaeMathcfeos, 
quantum imo plusquam fufficit, 
exinde depromi queant fundamen- 
ta. Quare ego, neactum agerc 
videar & aliorum folummodo re- 
petere di&a , quod rem ipfam 
fpe&at&: hujus Opufculi, quem 
intendo , fcopum paucis eloquar. 
Omnium Mathematicorum , qui 
in horum Euclidis Elementorum 
dilucidatione & demonftratione 
pofteritati fuam probare fa tegerunt 
induftriam , non una eademque 
obfervatur methodus ,• aliis qui- 
dem veterem &ab Euclidetradi- 
tum ngbia fervantibus Qrdinem ; 

aliis 



P.RiEFATIO. 

aliis vero non mordicus ifti or- 
dini inhxrentibus, (cd veritatum 
iis comprehenfarum maxime na- 
turalem contemplanribus conca- 
tenacionem. Ego neglccta pofte- 
riori hac demonftrandi via , illo- 
rum , qui Clariflimi Geomecrae 
authoritate ducuntur & veneratio- 
ne , caflra fecjuor ; in cjuorum 
partes me vel unica hxc trahic ra- 
tio, cjuodillis, qui horum Ele- 
mencorum nocitia jam cjuodam- 
modo func imbuti , ad fublimio- 
ra Veterum Mathematicorum e- 
volvenda opera faciliorem longe 
fuppeditare mihi manuductionem 
vidcantur&aditum. Licet ab al- 
tera parte minime fualaudedefti- 
tuendi fint , qui liberiorem ineun- 
tes viam & rerum ipfarum , cjuan- 

Ai tum 
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PR JEF A T I O. . ■ 

tum ficri poteft , naturalcm ft- 
quentes du&um , proprio ingenio 
& ratiocinio litare . maluerunt 
quam Veteris jurarc in Verba Ma- 
giftri. 

In quo laborum genere haud 

poftremo loco collocandi funt 
clariflimus Chriftophorus Stur- 
mius & Ignatius Gafton Pardies, 
quorum alter nationc Germanus 
in fua Mathefi enucleata , altcr 
cx Galliis ortum ducens in fuis 
Elementis Gcomctrix,noriTblum 
Euclidis omnibus, verum etiam 
prxcipuis Apollonii & Archime- 
idis demonftratis theorematibus , 
haud exiguam fibi apud pofteros 
gratiam conciliabunt & laudem. 
Cum autcm hxc Methodus , ut 
*nodo dixi , nos ab Autiquorum 

de- 
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PR^FATIO. 

demonftrandi fontibus alicnos 
reddatnimium , pracfcciptumEu- 
clidis potius quam alium fcqui 
placuit ordinem ; cui tamen me 
non ita mancipareinanimum in- 
duxi fneum , ut illum uilo in lo- 
co invertcre' nefas duxerim : Si- 
quidem Benignus comperiet Le- 
&or me non raro in demonftranda 
aliqua propofitione fequenteoi & 
nondum demonftratam vocare in 
auxilium; quam tamen transpo- 
Gcioftem haud mcdiocrem affcr- 
re facilitatem non minori ciim 
hrevitate conjun<5tam videbit is , 
qui infpifcere dignabitur noftram 
dernonftrationcm ad f Libri I pro- 
pouuouem , eamque conferre cum 
Clavio, autaliis, quihuicPro- 
pofuioni muito plus quam altero 

A i tanto 
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PR^FATIO. 

ranco longiorem accommodarunt 
demonftracionem > cujus prolixi- 
tas multorum tyronum vel maxi- 
mam in difcendofrangit conftan- 
tiam; prxcerquam quod fuas de- 
monftracioni immifceanc afquali- 
tatem anguloruminfrabafin, cum 
dflo «qualia produ&a finc latera : 
qnae tamen xqualitas iftius Pro- 
pofitionis primarium minime fa« 
cic fcopum. Cui malo ab omni 
parte noftram demonftracionem 
remedium afferre putamus. Nec 
huic" tranfponendi methodo fcru- 
pulum Mathematicorum figit ri- 
gor, qui Para^ogifmos' Princi- 
pii petitiones & fic dic~tos Circu- 
ios evitandi ftudio omnem fuam 
vim refercns acccptam, priorum 
per pofteriora haudquaquam ad- 

roic- 
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P R JEF A T I O. 

mittic demonftrationcm. Sic e- 
nim noftris ordinacis demonftra- 
tionibus , uc propofi tiones prsecc- 
dentes ope fequentium demon- 
ftrata*, lferum demonftrationi vi- 
ce verfa non icerum inferviarit , 
in iftum (copulum impingendi 
ne minimo quidcm laboramus 
periculo. Casterum ipfis Demon- 
ftrationibus Methodum Algebrai- 
cam applicuimus quodammodo, 
ita tamen uc a tyrone debitam non 
refpuente attentionem facile intcl-» 
ligi poffint ; prafertim fi pagi- 
nam , quam lignorum , quibus 
utimur , dabimus interpretem & 
huic prxfationi immediate fub- 
jungemus infpicere non recufave- 
rit: quo fa£to tocius plurimarum 
propoficionum dcmonftrationis 

• curfum 



P R iE F A T I O. 

curfum nullonegocio ftatimcom- 
prehendet. 

Probjematumcjuidem conftru- 
&iones ita difponimus, utfingulae 
illorum partes vel prirrfb diftm- 
guantur intuitu ; Theorematum 
vcro propofitionem ftatim diftin* 
<5ta , fi qua? defideratur , excipit 
prxparetio , qux ciaram ac perfpi- 
cuam comitem hahet demonftra» 
tionem, ut ficomnibu's& Proble- 
matum Sc Theorematum partibus 
fatisfa&um fitabunde. Quid au* 
temporroinfingulisLibris, pra> 
fertim quinto , praeftitum fit , non 
meum fed aicjuum Benigni Le<fto- 
lisefto judieium. Cujus taraen fi- 
ducix eam non poftulo incerpreta- 
tionem , ac fi mihi ipfi perfuadere 
vclim prove&iorum ad alteriora 

afpiranti 
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PRiEFATIO. 

afpiranti nihil hic defiderari curio- 
fitati ; cum non fercula doctorum 
palato grata virorum condire , ied 
Tyronum Mathematici ftudii cu- 
pidorUm vota qualicunque hoc 
meo implere labore unicehabeam 
in fcopo ; quem fi mihi afTequi de- 
tur , tum fub idonea forma edito- 
rum i quorum jam diu laboravi* 
mus inopia, exemplarium defe- 
iftumfupplendojtum quam pluri- 
maslidrum Elementorum propo- 
fitiones noxio prolixarum nimis 
demonftratiorium nudatas invo- 
Incfo j in clariorem , ut fpero pro- 
ducendo iucem ; aburide futurum 
puto, quod mihi gratuler. Hifce 
vale, Benigne Lector,& fi quid hoc 
opufculum contineat proffcui , in 
tuum 'verte commodum. 

" • Ex- 



E X P L ICATIO 
N O T A R U M. 

A/£ Tyronum in demonftrando 
■* v ardori vel mtnimam injicia- 
mus moram , datam in *Prafatio- 
neliberamus fidem y illique nota- 
rumac fignorum y qua demonftra* 
tionum brevitati tnfervire feci* 
mus f fignificatlonem [ubjungimus. 

. I- 

Nota oo ftgnificai ' aquatttatem\ 
utAx> B % tdem eft acfidjcam A* 
eftaquafaB. 

i 

Nota <J indicaf majorttatem % 
quarefi occurrat A««B% intellige 
Aeft major quam B. 

3- 
Signum > minoritatem expri* 
tnit: quare A> B Jignificabit A 
efi minor quam B. 

4. Nota 

(V. 
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Explicatio Notarum* 

4. 

Uota 4- vel plus fignificat 
Adduionem 5 adeoq. A-\-B* idem 
(ttacAcumB) velA&Bfimuh 
vel B ipfi Aaddendkm ejfe. 



Nota -4- feu minus (ubtraBio- 
nem dicit : ut A ^ B fignificet 
A minus B : vel A dempta B ; 
vel B abA fubtrahendum ejfe. 

6. 

Sioccurrat altcubi hac formula. 

A ao B.L 

D o> C./ A ' 

A + D^qB 4^C 

intelligendum efl ab una parte A 
& C D debereaddi, utetiam abaU 
tera parte C addendum ejje ipfiB : 
& tum priorem fummam AA^^D 
ejje aqualem pofteriori B 4- C 
per Axioma fcilicet primum. 

* 2/. , Si 



Explicatio Notarucii 

Si vera fefe ofierat tatis defi~ 
A oo B.\ Q 

oo c./ ■ 



D»B~^C. 



ilfa fignificabit ab una parte *D 
fubtrahi debere abA* ut&ab al- 
tera parte CaB> & tum primutM 
refiduum A-^ 2) pofieriori B -f- 
C efle aquale. 

* Eadem formula etiam non rara 
bccurret applicata fignis < & > . 
hoc modo. 

A < B.f , 

D a> CJ A ' 



A + D <3 B + C, 

Vel. 

A > RL 
D ao CJ A ' 



A ^ D >B^C. 



Explicatio Notamm. 

& tum intelligendum eft pofi fa* 
Eiarn addit ionem fummam A^ T> 
effe vel majorem rn figno < vel 
tniwremin figno > quam fumnuk 
B^C. 

Nnc altter fi loco) A occnraty 
S vel S {denotabitur refiduum 
A~-*D effBmajusin figna <vei 
minus in figno > quam refiduum 
B^C.idquodqx7mmer>o7 fuum 
ducitfundammtum. 

9* 

Si in materia proportionum ft 
offerat. ■ ■- 

A - B - C / D. 

Velinnumeris 
4—8=3/6. 

denotat quantitatem A fefe habe* 
re ad B, ficut Cfe habetad 7): 
velnumeram 4 febabereadnume* 
rum 8 , ficut $ad6: adeoque ijia 
quatuor ejfe proport ionalia. 

. - ' * i jo. LA' 
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Litera X cum duobus punffis 
Utrinque notata hoc tnbdo • x * 
fignificat multtplicationem : ut fi 
occutrat A • x • B . defignat A 
per B multiplicandumeffe% utita 
fiat reftangulum AB. Eodem modo 
4 • x • 8 # fignificat ^deberemut- 
tiplicari per 8 : qua tamen mul- 
tiplicatio non femper abfolvltur > 
ut clarius pateat ex quanam mul m 
tiplicatione aliquod produftum fit 
generatum. 

ii. 

Nota a, cujus omnia latera 
(untaqualia, fignificat Jguadra* 
tum: ut d AB idtm efi ac Qua- 
dratum AB. 

12. 

Nota CJ , cujus latera funt in- 
dqualia , denotat Tarallelogram- 
tnum Reftangulum % vel fimplici- 



ExplicatioNotarum. 

ter Rettangulum * ut fi occurrat 
ZJ OD , iaem erit ac RecJan£w 
lumQD* 

*3- 

Nota ]/ fignifcat radicem ali- 
cujusquantitatis ; utjAB* de- 
notat ex AB exttahandum effe ra- 
dicem: fimiliter Juvu/t* ut ex 
1 2 exirahatur radix , qu£ non a- 
literquamfer J n defignatur. 

In demonftrationibus non pau» 
cis quadam litera occurrunt , /»- 
fra /e invtcem fcrifta , cum linea 
intermedia ; quod ubique in genere 
fignificat inferiora fuperioribus ef- 
Je aqualia ; ac proinde inferiora 
in locum fuperiorum effe fubftituen* 
da ac ufurpanda : quemadmodum 
hoc in fpecie etiam notavimus ad 
demonftrationem Cafus 3. ¥ro- 
pofit. 3 f. 111. Id quod etiam in 
pr0p0f.36.HL probe tfotandum. 

- / • \ 
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Explicatio Motaruttf . 

Sttrtiliter in^Proportionibushoc 
tfyervandam eft bene , quando 
una quantitas coilocatuf fupra a. 
liam: tnnc inferiorem legendam 
effe pro fuperiori , cum fupponan- 
. iur intet feaquaks ejfe : Exemplo 
fit demonftratio propofitionis 3, VI* 
quaeft p*g. 411. qu£ Jic habet , 

Tri. Z ■* Tri X - AE/ BC. 
feuY. 

dicendum efi Tridnguhut Z fe ha- 
bet ad Trtangulum Xhoc efl Trian- 
gu/um T: ficutbafa AE fe habet 
adbaftnBC. ' 

Tro cit&tionibus marginalibus 
jnotandum priinum numerum mi~ 
. norem /tgnificare frapojitionem , 
Jecundum vero.majorem denotare 
librum: ut $.111, quantam pro*. 
fofttionem Libritertii dicit : &Jic 
jtorro m omnibus aliii % 
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ELEMENTORUM 

• 9 .- ' 

L1BBH FRlkvS. 

CVm fcienti£ nomcn folum* 
modo mere&tur illa cognw 
tio, quae^x certis & iridu T 
bitatis dedu&a principiis } brnneni 
vd levi/Emse dqbitationis difcq- 
tit nebulam 5 Mathematicae pro r 
cul dubiodifciplinaz iriaximo cunj 
jure faoc fibi vendicant nomert^ 
Cum enim in aliis difciplinis tam 
fgpede conclufionibus non aliani 

ob caufam quam pnricipioruo) 
ambiguitatem coftteritionis fcrra 
reciprpcetur $ Mathematicac vef 
ob hocfolum illis palmam pr^ 
Tipiunt > quod cOriclufibnes of- 
ferant, non ex verifimilibus 6c 
aflenfumemendicantibus, fedex 
fimpliciffimis & intoncuflis dedur 
to principiis^ Qs*d enim certi- 

A tu* 



tudini & vcrkatis v pf opagatiom 
jnagis contrariura , quam m ali- 
cujus wmcfitte ' pertrafta tione dc 
varia & nunquanj fcrp fit>i fiau» 
li vocum figpifiqatidne.fippiusrc- 
. pefita difputatio ? Quid nos in 
majorera circa conclufionc^ deji- 
cit flu&uationeni , quanj fi iifas 
fuperftruamus aflertionibus auc 
temere aflumtis , aut non prob* * 
jtis ? quorum unum Q contingat a 
Veritatc rgcedentes in turpiffi r 
inum incidimus errorem i quod 
|j vero ajterius femitxprementes 
Veftigia veritatem affequimur , 
non firmum noftrum ratiocinium 
fedcafum nqs po deduxiflecertQ 
certius exiftiraandum efl;. 

4 <po duplici vitio Mathe- 
matici fefe hmnino prsftiterunt 
liberos , tutq Definicionum fua- 
fum claritate omnem vocabulo- 
rum & terrainorum , quos in de. 
pjonftrationum progreflu adhi- 
jjpltt f ^mbigaita^em tollendo { 

m 



LtBtR. PH-IMUJ, | 

tum praemifibrui? : Axio^tatttat 
evidentia & n^turali ccrtitudine 
/irrnifliftiuth ' demonftrationibua 
fubftruendo fundamentum. 

Hinc eft jquod ftudia Matke- 
toatica , ex primis & fimpliciffi- 
inis emergen tia principiis ad fanf 
fublirats peife&ionis faftigium 
prove&a ceriiere licet. Hinc eft 
quod itlas (cientixt qu£ in fud. 
initio&quafi nativitatis raomen* 
tohymi repere& puJveremlam- 
bcre vidcnturi reli&a terra pc<? 
aerem volitantes* ad ipfum C<*H 
lum afccndant , illiusque aiiis in- 
accefla afcana inconcuflis calcuti 
fui fubjiclarit legibus. 

Horum autemr Prificipiorum i 
quibus tota Mathefis ortum , pro* 
greflum > omnemquc qua cmi+ 
aet cvidenriam acceptam rcfet* 
re dcbet, genera futit tria: De* 
finitiones, Foftulata** Axiomata* 



\ 



4 .< ...ltapHDt.fi : ;r. 
r D «V ^, ! t roWM. 

.1. Tuntium eft , rujus part 

mlla, r ; w 

- Facilc cmncipitnus tale ; pnn&um m 
xerum natufa minime dtri* Quicqaid 
eniim eft, ant ad Spirkum refertur aufc 
ad corpus : ndmo autem facile fibi |>er- 
fuadebit fcientias Mathematicas Spiri- 
turri aut rts fpirituales &. omni riiateria 
earentes pfo fuo fubje&o affurrrere , cum 
agat de corpore quatenus menfuram & ad 
alia corpora proportionem aliquai$ ad- 
mittit : uncje patet onuie pun&um quan- 
tumvis parftum ftmcjpiatpr * pcrtinere ad 
corpus > efle IpfumcorpuA & a^jue ac cor- 
pus trinam ^dmitterc . qirajer*fiQDeja ', {c« 
lohgitudiriem latitudineiji « profundfca- 
tem : licet enii;n puri&a poffint occurrerd 
tdeo minuta V tit fcarum dimfcnfiomim 
«auratiadilU^ioveiintenfiflinidrti fed* 
iiuira fallataciem , Jongiuj tapien paten* 
tem v jm noftrarum cogi t^tipndm noncf- 
fugiunt , cum femper in illis deftinguere 
llceat partem dextram a fmrftra , fuperio» 
rem ab inferibri. 

Si vero ab illis pun&is in noftw co- 
' S** 
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LliftRi PniAftfS. f 

gitationc trioafuiftkm dimen^onem ab- 
ftraharnps,, . eamquc licet fftis propriam 
&ferpperirrfijcreotcm3 iriillis non con- 
fideremus, ©btJncmus punfta Mathe^ 
roatica^qufc ad fenfum noftrura relat* 
acutiffim* ac-ys imprejfo veftigio aliqdo 
moAo defigoari pofTupt » Jn quo fenfus 
dubium -relinquunt , utrtnn longitudo la- 
titudinem fuperet ncc ncj * an vcro iatitn*» 
do iQngJLtudipem excedat f & utrum qiiarf* 
libct ex his profunditate fit major. 

2. JL/^m vw longitudo latitu» 
dinls txpers. 

« • 

J ^ ' i ii i r t •ii, l , „ n -^ j | 
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Quemadraodum a parte rei non di? 
tnr punftum omni prorfus dirhenfidnd 

•■■_■»***■•»• j •*, 

ctarens , ita ncc «fefur linea .ongitudittis 

tantqm capax t quare etiam per abftttU 

<5ionem iri linea unam tantum confide* 

ramtis dimenfionCm fecundurh longitu* 

dinem, fepofita latitudine cum profiin-* 

ditate. Ad cujus confiderationis imitah 

iionCBi b cornmuni vitgc ufu ulnam re- 

A j- fe* 

•'•' ' . ,• 
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bus mcnfpran<iis folurankfcfcf Ippllci- 
inos fccundurft longitudinem * reliquis 
dimenfionibus in latitudinem &]ptofurai-*> 
tatcm negle&fe; - , * f * < - - - : 
:• Caterum line* gcneratwWcrti hocr^ 
itoodo concipcre |icet. Sf c<ftiflderemas ; 
ptm&um qucrfdam in ^liquoKKd ton-* 
ftitutam inde mdveri incfpetc ; ita ut 
motus fcii v^fibite , relinijuat veft^tum j T 

Hlud riobis eihibebit lineam hoc rtiedo 

*■ • - t 

generatam* ' ; : J 

Quia autemallud pun&um abunqlo- 
co ad alium moven poteft vel ner viarri 
te&am vel per ctirvam , uti vicfere eft irt 
lineis AB. CD, inde oritur jine* di- 
vifioin Rcaim vdTlufvamr^ * 

autem Ufyrttyi funt 

punfta. .... 

. . • ■ -. • • , •■ * ■'■'. •'.» 

Hoc fkile fotdligforf ei linei jant 

• allata generatione$ quod nimirUrft idefnt 

yiud pun&um (Juod inprincipfofdi mo^ 

tus erat in lbcb A ve! C > in fine pcr- 

veiiiat ac fubfiftat ifl loco B vcl JX : ' 

4. Lineareftae(t $ qu£ejc£qi0 
fua intcrjacet puutfa. 

VA 



Velcujus j>un<Sa extreraa obumbraqt 

joginia media 9 * 

\ Vel min\g*a earum , qusa pun&oad 

pundura duci poflunt. jiixta Arcbimc- 

dcm. 

Ex quibw per definitiones contrariai 
facile innotefcit quamamfitLineacum, 

f . Supetficies efi qu£ Ungitu- 

Jinem htitudmmque tantum hd* 
ftet. 




Sicut non datur pundum cum nulla^ 
nec linea cum una tanturti dimenfione» 
fic etiam a parte rei non daturfupirficies 
Cum duabus >. fc longttudine & latitu- 
dine tantum > fedufa profunditate s qua* 
jdcirco noftro tantum cogitandi modo t 
reliqui* feparatur ac ip cofpore non con- 



Superficiei autem generationcnj hac 
ratione ibncipere poffumus. 

Cogitemus pun&um A verfus partes 
inferiores motum defrripfiffe lineam rc- 
<ftam AB; deinde eandem lineam AB 
moveri incipere vcrfus partes dextras > 
donecliripa AB perveniat adlocumDC. 
Patet iftq motapundum A dcfcripfiflfe 
lineam AD » & punftum B Jineam BC ; 
Gu^madmodvim etiam omnia punfta in- 
termedia line* AB fuas lineas defcrip- 
fiffe concipicndum eft : utex tali motu 
lineae AB generafa fit Superficics\ 
ABCD, * * * 

m 

6. Superficiei autm txtfema 
funt linea. 

^ Quod factks- imrotefcit ex iflfc quas 
circa fuperficiei generationem modo di- 
$a funt. 

Quemadmodum autem antea pro di- 
Verfa«notus via vidimus lineam gencra- 
fi aut Re&am aut curvaip"; eodemetiaai 
fnodb per diverfum line* motum fu- 
pcrficies deftrifcityr «t Re#afeu Plan* 

7 TU* 



LlBER. PRIMUS. ^ 

7. 5V<aw fitperficus efi , jvmi 
exaquefuasinterjacetreaas. 

iQjHe antea de linea refta di&a funf ; 
fimiJiter hic applicari poflTunr. 

Hinc nullo negotio intelHgittir quat-* 
nam fit fuperficies curva. 

8: ^Planus autem angulus efi 

duarum linearum in plano fe triu* 

iuq tangentium & non indireftum 

jatentiumi alteriusadalteramin- 

clinatio. r 




Ad conftituendum arigulum ^ planum 
faiangulumin fuperficie, requintur* : 
I. Ut du* lineas fe mutuo tangant, 

B ». Ut 



z. Ut non jaceant iadire<£hun> fed 
m» ad alteram inclinet, 

Quemadmodumutramque haoc con- 
ditionern cernere licet in angulo CAB , 
ubi du« tfne* AC. AB , .fe invicem 
tangentes in pun&o A> non jacent in 
dircfturo » fed ad fc mutuo inclinant. 

Noa autem pjuciores nec pluret dua- 
bus ad angulum planutn exiguntur line-e/ 

Non pauciores , <juia fi unk? jfta li- 
jipl dividatur in duas , du? illx 0bi ja- 
cebunt in dire&um ; id quod f epugnat fe- 
Cundar coaditioni. 

Kon plures, quia ex ; gr : tertia AD> 
fi cum reliquis in eodem (it plano , noa 
qnum fed 4\i6$ fapet angulos DAC. 
CAB: fi vero fit exrra pl^num reliqua- 
rum linearum, non angulum facietpla- 
num , fed folidum , cujus Qefinkionem 
{Luclides ljbro xi..tfadit. 

Quia jam natura anguli plani confiflit 
Jn duarum linearum ad fe invicem incIU 
natione , patet ^nguli alicujus quantitatem 
pon confiftere in niajori vel minori lon- 
eitudine linearum : fed tantum in llla* 
{um majori.vel minoriinclinatione; dua: 
enim linez majores eandem poflunt ha T 
feSCS inclinatjonem f um duabus ininori- 
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bus , jninime mutata anguli quantitate* 
Deinde notandum Geometras ad dc* 
fignandum aliquern angulupi. tres adhi* 
bere literas * quaJ-uiu •media pun&um 
denotatad*quod lineat angulum conti* 
nentes concurrunt. Ut ad denorainan^ 
dum angulum qui ad punftutn A , con- 
ftituitpr a duabus linets AC. »AB. fcribi* ^ 
tur dngulus CAB : vel ab altera parte 
angulus DAC cft qui in punfto A fit 
alineis AD.- AC. 

Nos aiitem brevitatis & peffpicuitatis 
gratia in Jequcntibus non femel loco 
triam literardm angulo de/Jgnando adhi- 
fcenius uriam ipfi infcriptam. 

tltad nominandurn angulum t>AC* 
efteremus aftgulurti P, fic et iam loco an- 
guli CAB fcribemus angulum O* 

9. Cum autem continentes an+ 
gulutn linea fueribt re&£ , refii* 
lineus appellatur angutus* 

Accedit Euclides ai! anguli divifibflifcm/ 
Supra vidibus linearum duoeflegenera* 
Tcilicet illas eflevel reftas , vel curvas. 
Quia autem illa? tribus divcrfism6dis 

poflunt con jungi , fcr veUc&a cam t** 

B a . ~ ^tai 






't » 



it .-Eaocidia 

fla: velre&acumcurva; velcurracnm 
cnrva ; hinc etiam tria oriuntur angulo- 
ruingenera. 

. Primus quippe;cafus fuppeditat angu- 
Jium rcSilineum , cujus Djpfinfeionem 
, hic tradit Euclides. . 

Secundus cafus nobis dat angulum 
mixtilineum > * cujus mentionem ^ftam 
videmus*n Libro III. Tertius dentque 
cafus conftituit angulum curvilineum. 

io. Cum <vero retta AB reftdt 
OD inpftens duos An^ulos ABC. 
ABD /equales inter fefacit •, Re- 
Hus eft uterque aqualiumangulo* 
futn : & infiftens refla AB voca- 
tur Terpendkularis tine* C*D. 
cui infiftit. 



*-■■*■ 



Anguli ABC. ABD dicuntur rcfti, 
cpia Uaea AB , ipfi CD ita diredo fitu 

t in- 



Libx*. PaiMus. ij 

Jnfiflit,' ut ab una parte non magis indi- 
nct vcrfus BC quam^b altera partever» 
fasBD; 

ii. Obtujus anguks EBCeft, 
qui refto ABC major eft. • 



• * 




12. Acutus *oero. EBD , qui 
refto ABT> minor efi. 

In tribus hifce definitionibus Eucfides 
tradit a&guli reftilinei fubdivifionem 
petitam a triplici linearum inclinationit 
fbrma: qu* ab utraque parte vel eft ac- 
qualrs ; yel ab una parte major altera ; vel 
ab una parte minor altera ; ut in Sche- 

mate videre eft. 

«.• 

13. Terminus ejlquod qlkujus 
cfi extremum, 

^*» 



14 Euc*idi«' * ' 

Utpun&um lines: linea fupcrficiei * 
fopcrfici&corforisl * 

14. F iguta plana eft (uperficies 
flana * ft#* bel pluribus Iweis un- 

dique\terminata\ 

- » » 

Cum Hjgyr fint vel^refte vel curvar i 
illseque tribUs modis poffint coujuifgi 5 
figurarum plaparupi incfc oriuntur tres 
fpecies. ' # 

Cutvilinea? , qua? vel una vei plifribus 
curvis terminantur. tlna terminatur-cifr 
culus , cujus definitionem ftatim tradk 
Euclidesi r 

• Mixtilinear > quar partim £urvis par* 
tim redis terminantur : huc pertinenc 
femfcirculus & fegmentum Circuli. 

Re&Uinea? quse folis rc&is terminan^ 
tur , qu£ comprehcindunt omnia poly- 
gona fi ve regularia fi ve irregularia. 

iy. Cixculus eft figura plana 
fub una linea curva tC DC¥conh 
prehenfas qua vocatur Teriphe* 
Pia: adquamabuno puntto Aeo- 
tum qua intra fgutamfmt pofi* 
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tsu / a*fli.r cadentes re&£ AB. 
AT>. AE. AC inter fy aquaUs 

fftfft. 



» i 




Proponit Euclidcs definitionem Cir- 
culi jam defcripti, cujus delineationem 
& . generationem hoc modo conciper s e 
pqjffqmus. £fa<3:a fit «juselibet re&a line^ 
AB. cujus uaa extremitas Aponaturim^ 
mota & affixa plano; altera vero extrc- 
raitas B cum tota linea moveatur circa 
pun&urn A, perloca AD. AE. AC. 
AF , donec tandem redeat ad locum 
AB , unde moveri coeperat : ifta Jinea 
AB.hac circumdudionc defcribet cir- 
culumBDECF. 

Ex qua defcriptionis forma patct 
omnes Radios cujuslibet CirculiefTein- 
tpr fe^equales : cum linea AB , cujus 
circuravQlutio circulo ortum dedit, per 



N 



t6 TBhci/idi» * 

omnialdca, AD. AE. AC & GmiHja 
tranfiit , adeoque pun&am B fiixt aii- 
quando in punctis D. E. G. &c, adeo- 
queline* AD. AE AC. funt a?quales* 

cidem lines AB. 

/ Hinc jam ttiam fmmt^iate fequitur 
omnia pun<Sa circumferentijr DCFB 
equaliter diftare a punfto A. 

16. Ilijkl autem punfium A 
centrum circitll diciHlr. 

17. THatneter Circuli efi refta 
quadam BC per Centrum A du- 
Ba , & utrinque in pmfitis B. C. 
fetiphefta terminata\ qu<e& Cir- 
culum bifariamfecat. 

. Utlinea in Chrculo dqfta fltDiame- 
ter dua? requiruntur conditiones. 
I. tlt tranfe$t per centrufr. 
. IL Ut ab utraque parte terminetur 
inperipheriai . 

•Adeoque omnis linea» hanim nul- 

lam aut tantum unam habens conditio- 

num 9 ©iameter dici nullo modo f>oteft # 

' C*tetumDianietrum circulum dividc- 
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rc bifari*m patet ex eo qupd tranleat 
per Circuli pun&um j quod ex omnibus 
rnedium eft : quia fcilicet efl mcdium 
omniiim Diametrorum gu* in Circulo 
duci f oflunt. 

Sequitur jam feeunda fpecies figura- 
rum, nempe rnixtilinea?. 

18. Semicirculus autem B*DE 
4B eft figura , qua continitur 

fub THarnetro . fiC, dr ^m;4p 
circmferentia B<DEC 

19. Segmentum^ circulitfl figu* 
raqu* contineturfub quahbet.re- 
0a circuk infcriffa & abfcijfa 
feripheria. 

Segmentum, exclufofemicjrgalo, eft 
duplext vcl.majus Semicirculo , vel 
minus. 

Segmegtum majus efl illud in quo r$« 
pentur ccntrum. ~ "* . , 

Segmentum minu^ eft illud quod ccn* 
trum noti tontinet. 

^ Nunc Euclidesaggrediturtertiamfpc^ 
rifro figurarum fc; reailmcarumi; 
• ' ., ^ * 

C »9% Jte 



^ ... 

»0. Ri5fflin££ ^gttr ^ funt qu£ 
Jkfr t0U i^iscmtmenshun 

Diftinguuntur autem ritffos ifo$f figu>- 
,jtap re^ilineac ; in i^res fpecifes ; vef titiim 

funt Trilatera?; yd ^i>ckilal3BrsB^.v4 

JVfuItilatenp. 

» ■ % ^ . 

■ • . ■ * ■ T 

>ll. Trilater* quidem fegftl* 
fmti qux fuh.tr iius. ; 

%i. ^uidr^hter^^^^fui 
jguataor. «: 

23* Mdtilam<£~ deniqti* qk& 
fyi> . plurifas quam qml^t feiii^ 
fomprehenduntur.. ♦ * V 

\ Generali voeabtilohjEdkunti^ Miilti- 
fatcr* ad infinifcpn nomttiuifl ^vitandam 
. piultiwdinem. 
, Jarn cum figiirartim reftiltnearum pri* 
mifm fpeciem ^onftituant figunp Tril&- 
ttrx , fcu vulgo fic difta Tf iangola , 
illorun) divifionem proponit £uclidfei> 
petCpain ex confideratione tum Jaterum s 
tum angulormn » cjuorum mimeriH (ifc 
& jij oniflibiw figurjs rf^ilineis) eft 



ih^ualts: quipge triangofqra tot conti- 
n^t aggulos quot fefera. - 

Triangulurto *efptt5to fatctum cft ttfr 
jriex^ Aquilatenim, Ifofccles, & Scar- 

lenum. ' . 

24. IriangulutH aquitateruvt 
efti quodjtri a Utera hfibet aqualta. 




if. Ifofceles autem, quod dua 







Ci 



l£. St4i 
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- • « - » 

i6. Scaknum denique quodfria 
in&qualtababetlatera> 




SeCqndaTrianguiortim divifio pro fori- 
camento habet tres angulorumrfpeciei • 
fc : redum,obtufuoi & acutum; hinc enim 
Triangplurn cfivi<^|ur in Re&atigulum > 

Obtufangulum > & AcutJhgulum. 

» 

27. Triangulamrettangulum eft> 

quod unum babet angulum reftum 
ABC< 



/ 




•t 1 



53. <*? 



L i b $* Pm m & s; 2j 

28. Obtufangukm efi , quodu- 
num Bdltft angultm CDE ofou- 
*fitm ide/tmajoremreTfo.* ' '• * 

» 

29. Acutangulumdcniquequod 
tresanguhs^B G.H. habet acu- 
Us> hoc eft% minores reftot <. 




Scquhm ]&n fecumla fpecie* fignra- 
fum rdftilinearum ; fcilicei Figur* Qjtf-. 
drilatene, H« autem ab Euclide iccca* 
ferrtur quinque : Quadraturti: Figuraaf- * 
tera parte longior ; 'RhomWj Rhdmr 
boidcs; & Traptjaa. • • ■ t . 

?°- Quadratum efl, quod *< 
qutlaterum ejt & retfanguJum, . 



- V 




ii. 'M* 






. EvcattDFft 



££. jwera, partt h*gm figV-+ 
raeft, <ina*e£iaKgulaQUi<^m^at % 
aquilateranon eft. . * ■ ■ 




* • 



■ p- kbtmbus emfem, quk a- 
qutlatera qpidem , Je4 retiangula 
ttm eft. ; , * 




* 



#. khowboutes efi, qtue ad* 
Uerf* & latera& angulo$ aqualia» 
imer ftttfakt*, ntquedfuikUra 
eji t n*Fiere8angu[a. 




—±* 




$4. Trir 



L i ffEwt Pbiimus. j^ 



t $4» Trafc&t denique dLcuntm 
\ reltq mfigur* quadrilatar* , qu# 
sdwdlam *x quatuor. fmtttdmt^ 



* 
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. jf. RtBte ime^ paralklx f*% 
aquidiftaniesAB. C2> fnnt , ^u* 
-#* eodemplaho eivijfentes i & ttYifk- 
que in infinitum produtSt&y Mdean» 
dem difiantiam a fi invicem md~ 
nent remka $ ideoyue nundaam 
foneftrrenfr 

■ A '] V. B 



C 




Non omnes lineae > -tjuar nunquam 
fonfHPHQt ? paraljeljp diccnd? font } 



^4 ' EucLt 

cum dehtur line^ , gu* Iicet.Cmul ip in- 
finitum producan*tur , ita ut ad fetmituo 
iii jnfinkum magis ac magis adfedant •, 
nonquam tfcmen concurrent j utHyper-- 
bola & rcfta liqca.; Concboi^ & rc<3* 
Jtoea ; Duar a?quales Parabol x circa ean - 
dem Diametrum: qire idcirco nequa- 
guam ^icendae fpnt parallcl^e. 
. Unde facile manifeftflpi cvadittdna^ 
turam parallefifmi ncceffano requiri «- 
guafem ab omni parte diftantiam : quam 
coaditionem ab Euclide omiffam nos 
cum celeberrirtioTacquero ^djecupns. ■. 
Cartortfra lineamm parallelarum , qu^s 
Euclides ut jam «fefcriptas confiderat , 
jgenerationem & ddineatiQnem duotyjs 
piodis concipere poflumus* ^ 



*.• 
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', J> R I M U S M O P U S. 

Ponamus lincam CA perpendiculari~ 
ter infiftewj : Hnex AB > ut angulus C AB 
Zit redus; deindccqgiterauslineaniC^L 
«na &% extremicate moveri fuper lineam /T 
AB Ja utfemperipfi mancat pcrpendicu- 
larisj fi jam linea C A hoc fuo motu pet- 
venerit!!!n DE, pun&um Cdefcriptam „ 
relinqqfet lineam CD ,. quae nunqyaim: 
poteft magis recedere a linea AB , nec ad 
Ipfatn prqpius accedere, cum linea AC 
durante fuoSiotufemp» fberiteadem & 
fibi arqualis : adeoquc Jinea CO in dmnf - 
bus fuis pun&is manet cunr AB in e£- 
dem diftantia, & fi iftc. motus linea:. 
,CA in infinitiim duraret , etiam linea 
CD in infinitumab AB di^aret, ijjdeo* 
que nunquatiKum illaconcurreret: un- 
dc jam cCrtacon^luderelicet lineara CD 
hoc modo generatam linese AB efle pa* . 
rallelam. 

Dtindc ciim jam conftetlineam CD 
non pofle magis in ono punfto ad li- 
neatn AB accedere aut ab illa recedere 
quam in alio, fequitur lineam CD ad 
lineas CF , C A habere arauSlem inclina^ 
tionem , adeoque per d^hnitionem Vcz r 
: " p peq. 



.;*$ £uci,ii>|V 

pendicularix angufem DCAeffe re<$tit» 9 
& #qua|en# angulo CAB qpi pofifas eft 
tc&u$ t ad#oque 4uos angulos interiof ej 
^CD. C AB fimul fumtos ejffi^quale$ 
duobus redfcis. 14 quod natura parallela- 
(fai AB. CDhacJ^ijjnpdcfcrfptaruBi 
' pmpinp Ir^qipc. "' ,**>„/ 




Se£U**DU$ MoDUS. 

. Ad lineap KL pim<aum A concipia- 
fur fa£fo line^ ACperpendicuIaris, qu# 
Jicetin infinitum producatpr , nutiquam 
inclinatipnemquam ad AK, AL habet 
filla autem utrimque gqualisefi} neiDtahir. 
1 * ' ' cum 



ifcum *inguli quant idk non in majbri \d 
minori linearum longitudine ', fti if 
majofi vel mindri inclinagGne confiftau 

Deindeexaliocjuovispun&o B cogi* 
temqp duci lincam perpspdicularem fcD* 
quxetiifh lfcet iufinite prptrahalitf , ijiiii* 
^Uam aliam acquiret inclf riationem ab iltt 
quam jam habet ad lincas BK> Bt; ; 

Cumjam linea AC.in mfinitumprd- 
dufta non poffit afcendere vertus fupe-* 
riora nec defcendere verfus inferiota : (J- 
cniliter lineaBDctiam in infinitum con~ 
tinuata nec altiora nec demifliora peterd 
foBt i ^ectffaric? fcqviitut iftas.Jinea* 
AC. Bd fempcr femtura* earidem a 
fe invicem diftantiapi neccoricurrere poflfe 
unquam ; ddqpqiic jafct* hatic definitio- 
nem illas effe parallelas. 

*. . , » 

$6. Tarallelitgrammum eft\fi* 
gnra quadtiiatera ciijus kind oppo* 
fitalatera funt paraliela feu-aqui» 
diftantidP' 



37. Cum tiefd 'mpdrallelogrmmo 
c Diameter BT> ducJa fuerit , dua- 
querefta CF. BKJateribus pa- 
ralleU jecantes THametrum in.u- 

D t 90 



>* 



*EllC%lDI8 



%o eodemque pun&o G , ita u* pa- 
pal/elvgrammum diftrtbutunr (it in 
quatuor parM/elogramma * ilkt per 
qu* T>iatneter non tranfit* fcil: 
AG. GE. apfellahtur cdmplemen- 
ta eorum qua circa Ttiametrum 
confiftunt* utHF.CK* 




Poitula r& ■ 

; i. Toftuletur a quavis punfto 
<dad quodvis punftum B reflam 
lineam AB ducere. * v 



JfV. 



B 



'*j. 



4- U 



V * 
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j. Et terminaiam reftam AB 
incontjnuumretfa poduferein C 



* 



A. 



■t-i 



B C 






^. £/ quovis centro A&quo- 
Ubetradia A& AC. A<D. AE. 

circulum de[cribere* 



# 




DS 



l. -rf 
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A XI-O' M A f "A*, . 

9 ' " * 

'* « 

i. .Jjhtafunt eidem \ ^juatid , 
& interfejunt dqualia. 

]i\ Si aquaUbm "jfrjuaUi ad- 
dantur, totaermt aquaU*. 

: '.' 3. # ab aqualibm tfyunlid 
demantur > rejMttd manehunt 




• ^ 



44 S'i irikquahbuxfqualia ad- 
jefiafint, tot+funt mQftalta* 

f. Si ah 'tnfiqualibw £([udiA 
abLita fint] reliquafHht md~ 




6v Bt cjui ejufdenkfuni du- 
fUcia , inter fe funt tqualia» 

Idem intelligeruforn de triplicibus* 
. quadruplicibuJ^ quifitupliicibw&f<c in 

infioituoj. 

-■--.■ e . ;?. i* 
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*I<iber FtCx-Mus. *.ji 
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4Dt «V^ 

7+Jit qu& , ejufdem fmt di- 
tnidta, imefjefpnt j^uaIia.^ 



Sg 



« Nec hocaxioma fe tantum reftringit 
r idpartt» dimtiitfs* fcd etiam ifl tcrtiis , 
quartif, in quintis & ficpQrrQin infinitum. 
luafiihabct v^ritatf na # % 

$. JgttA congnmt jfyimntm) 
^ipter fUttit? 4f*4i4 % < , 



' V* 



r Si primo coicipiarnus Hneam DE 
iupcrimponi \mem A B , ka uc ptfn&ae*- 
trema D. *A.'ut & E, B. coipckiant ; fi- 
itiilker iarrmia pun^a iqtermedia liner ' 
pE ctoefprbrtdeant- omrfibu* medift 
pundis iinea AB > pro certo hinc aflerera 
pofliimuK lineam DE e(Te «qualem li- 
ncse AB 4 qpU omnes parte* linc* p Er 
ex&puffirn con veniqnt «fte omnibw p#- 
(ibus line^ AQ« 



Deind« 




«t 



Delnde fub qualibet jnclqglione acf 
lineae AB fjm&umAducaturlineaAC; 
fi j*m ad liries DI?piin<9:um D 4uca* 
tur Jkiea DF, itautin^linatiotfneafcDF 
. ad linean, r DE > fitfcqualfcvclfimilisin*.. 
cBrutiQnWline* AC adlineaqj AB: 8c 
linea DJf fit acqualis linese AC^,& tum 
angijlu? FDE - fuperiaipoftatur*angulo* 
CAji , omaiacorrefpondebttnt: fcilieet 
lineaDEoun &B> tacliaaHo uum ia- 
clinatione, & linea DF cuiia AG. Adeo- 
que jam non tanjjun lincae congruunt fed 
&angulL 

Si denique ducatur re&a CB , ut & 

FE 9 & uoa figura DEF impqnatur al- 

teri ABC: jametiam tertium latusFE 

congruet cum tertio latere CB ; adeo^ 

¥ " cjuq 



LibBr Primus. h 

* * * • 

quc totum* triartgiihhn -DEF congru^t 
triangqlcr A B C : ufldc necdfcrio feqimur 
unuro al teri cflfc ^quale. : 

10. Omnes dhruli reUi inter 

fe funt aqua&s, 

• ■ * 

BD wfif^ ^B incidens interiores 
tf ad eafdem partes angulos 
ATtOtBAij tfoobus reUfs.mino- 
resfaciat ; produBx dma ilU re- 
Ua tandem 'ceincrdcnt inier fe 
adeas fartesy rtbifuntiftidnguli 
ddobufreWs minoresl .■ :. * 

CtojKin hoc Axiomate mcttionerri 
faciat Eudides duaruin linearum coinci- 
dentiae , 8£ dkiorum ^eriof um aflgbib- 
rnm $ fadfinegotio patet41Iud'aKquo mow 
dorefpe(9»mhaberead Dfcfidtibnem 1fi+ 
fiearum paraHdarunv fupierm* traditam f 
cumque ia ifta definfci&ne «cc tcrtia Kk 

r E nea 



r 



34 Euc&iDts 

aea incidens, nec duo angi^li ijit^tiores: 
occurrant, fatendum ingenue $m, hu- 
jus Axiomatis fucem in primo incuitu noa 
apparerc tantam ,quanta m prccedentibus 
ftarim affulfit $ imo quanta etian^in otnni-. 
bus communibus fenten^ iis requintur.\ 
t Quod fi veco in memoriam rproce- 
itius fupra allatos modos generationis pa— 
rallelarum , pucamus ihde hujc Axiomatt 
multum affundi pOffp claritatis. Sipqanus 
Ex: Gt; fecundW 




. Ibi quippe n^lqHft Jineas j!>arallejas ACi 
BD ex fua natum & geoerationis modo re* 
quirere ut duo apg qli C AB. DB A fint re- 
dti, hoc eft iftius jwalleMfmi non aliud effe 
fra4aa}$p$uip auam pum raulu? unu$ 

• ABP 



LlBEtt. Pr.ia»us. % gf 

ABE>fit redus; {qmd' femper (bppo- 
nimas) ut alter BACetitmfitre&us : a* 
deoqne ut linea AB perpendiculariter ih 
lin«un AC cacTens etiamlit perpendicu- 
laris ad alteram BD. 

Si jam e* pun&o A «ftalintam AC 
xtocattjr alia quxlibft nt AE ;« ita ut ao» 
gulusBAC, fitminorrefto: illanecef* 
iario fi producatur nfiagis ac magis debct 
Tecedere ab AC: quia alias deberct aut 
iefle parallela ipii AC , aut iterum in alio 
pun&o cum ipfa concurjere : nonprius» 
quii habet pun<5tum A coromune adco- 
<jacin iilo concidunt ; noa pofterius 
quia tum daz r c&a* fpatium<romptchen* 
derent , quod repugnat Axiomi fequenti. 

Cuoi manifeftum nunc fitlineam AE 
roagis ac magis recedere ab AC 9 etiara 
patet illud non poffe fieri nifi illa magis 
ac magb appropinquet ad alteram paral- 
lclamBD; quodtamenininfinitumabf- 

Jueconcurfu ficri minime poffibile cft; 
enim unius line* pun&um A ab akerios 
linex pundo £ ad quamlibet diftantiara 
remotum cffe conciptamus } &a pua&o 
A VerfusE ducere incipiamus lineam ali- 
quambrerem; illa fi producatur , adeo- 
gcic ab A,C magis atf, magis rtccdat,' 



ne$e<3&rio ad pUnftum E msgis aCttiar 
gis accedet , . donsc . taodcm pc*r{a pqp*. 
duSa per illud ptmdaro £ tr4nica$ 
,. jSi tnim impofBhite flt ut pct E ttan- 
feat , e duobus unuto yerum cft ; aut a 
pundlo A. atTEL Aion pofle duciiineam 
* e&am » qii(*i repugpat poft ulato primo t 
iiit. lineam: AE v fi quam proxime ad 
pun&um £ pervenfcrit , aliorfum fe de- 
tecminareadeoquefe ffie&cre; , quodx>on 
pdteftefienHi ex re&ifiat curva.: ^ubd 
^am eftcontjrafc^ypothefm. . \. 

EKia? tamen adfouc dMcutiends reflant 
iHffijpultate* , rquee Enearum AE. BD nt<- 
ceffarium vaciUace&ciant concurfum. 
, • Prima eft <* qiiotl Hyperbol^ & re&a , 
Conchois &refta* du* Parabpk aeijua- 
Ifisl circa eandem diamctrujn . * ■„• fitmtl in 
injfinitum produtSas nunquflmicbncurrant. 
-: Qu£ tameridifficultascranefcitfieon- 
Cderemns iHaslkea»cfle.ext0 genos H- 
ncaraon decpnbusagit EucKdes ia Jiqc 
Axiomatej cxpreflfcenim taotumloqut- 
tdrdcllneis rC&is; cum Aflympqotifint 
<(fakem altcra) ex iineis mixris. - r- 

Altera difficultas oritur ex.Clariffimi 

Bettjni duabus rcdrfc (in Apiar. jj & i£- 

rario Tom. L jbg. 334O <JU* licet iq» 

'"""•*'■ ternos 



«. 



Ll»9* PlHMus. < JJ 

ternbs angokra Aiofcus toQH tninorts cffi* 
cknr v fLptodnctntur ttiacn taunquani 
coincidant, 

Sed neer hocnoftri Axiomatk cviden- 
tiam&vexjtawmilabefedarcpotcft. Cum 
*ft* Irfcea? non fimplicitcr feu tanquam * 
fmndo ad purtfcim > fed cum cetra qua- 
tfaun cbnditia#e, fcilicct adjun&a pro- 
portione producantur. Qu* proportio- 
nalts ttfteaiattt produ&io «tiic* nulhim 
omninofyabetlocum. - * " ' 

'comprebendunt. 

\p Omne toturn efi aquale 
tmntbus Jjtis partthm /imul 
fumptis. - •' 

« 

« _ . * • 

Quoniam majoris perfpicuitatis gratla 
Mathematicis in more pofitum eft, UC 
vcritates quas demonftrandas fufcipiunt, 
diftin&is a fe invicem comple&antur pro- 
pofitioni^us ; notandum eft hafce propo- 
fitionts dividi ih Probfcjnata & Theorc- 
mata, 
Problcma eft pr opofitioin qua aliquid 
• 1 . Ej Pro. 



3$ .• EiitfiriiJif; 

pfoponttar effitiendum / & •toftdttfioms 
formula fempe» talis eft : Quod erat £h 
ciendum. * 

Theofema cft propofitio in ^uapro- 
prietas quxdam autWeritas <fe aliqua re 
jam fadfca & in figura jam cooftrufta , 
propookur demonftranda* & conclufio^ 
nis formula femper eft. Quod <itat de* 
inonfttandum. / T ' ■ . 
: Corollaritra eft confectarium quod exi 
fada jam demonftrationd tanquam lu- 
r - crum aliquod dblligttur. 

. Lemmaeftdemonftratioprarmiflacali- 
cujus, ut quarfiti dcmonftratib clarior 
cvadat & brevior. v 

P*ROPOSITIO. I. 

Probi. i. \ suptr Vat4 rcitd termkg[A A* trUngu* 
Utm tquAUutum conflitucrc* 




Liber. P&*&iis. 3? 

/ • 

CONSf Rucfio. 



t t 



* • 



I» CenttoA radio AB, *de- «**&?: 
fcribc circulum BCE. w - 

II CentA) B > eodem radio 
BAi ft defcribe circulum ACF. 

3/ Ex punfto interfe&ion/s 
C b ducre&as CA-CB. bPokx. 

Dico trv&ngulum ABC cftc x* 
quilatertim. v / " 

. J>EM ONSTRATIO. 

• ! -'AB a> AC.y ' ._, 
, t BA. a> BC. > '^ 

*• ■ •* rf » '^* 1 " 1 ' " * " * * ' ■ - » ir — 



Eifco AC » BC. d 4&1 






J n 



Adeoque triangulum ABC eft 
* asquiliKcnifiK Quod erac facien* t dc£«^ 
duip. 






,1 



i 



t r 



f 

l 

■ 
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Pro 






- «-•-* 



40 .. M&Qiinz*:: r J. 

» . •> 

Prop6sitio.il 

**•'• Ad datum. punQum <U datx 
>■*?#*« BC £qt*akm\ rtft*m AF 



1 1 • 



• % • ... . ■< 



• 
\ 




CONSXRIICTIO» 

. t » » . 

/ ....... ; . . 

i. Ducatur a C ad A recfe 
** *^ *CA. , - 



# *»♦ 



,*....*» V. 



*«•*». d 2. SuperCA b fiattriaiiguluin 
ftqqitattruml CDA. •» v" 

.c '-.•?-.. 3. Genrra C , «wfo CB de* 

« *<* j. fcribe c circulum. 

jroi. i. 4. Latus DC d produc ufque 
ad Gircumferentiam in £. 

• »ofcj. 4f. Centro D radio DE « de- 
fcr^be aicum circuli EF. 

\ ■ 6\D€« 



Liber.Pr.imus. 4i 

6. Denique htus DA f pro- tt<A t. 
duc ufque ad iftum arcum in F. 
Dico lineam AF cfle sequa- 
lem dats BC. * 

DEMONSTRATIO. 

« /DF 30 DE. g. 
* \DA ao DG. h. 

AF 30 CE. u . iAx . t 

Atqui BC » CE. k. kl)c£tJ# 



hOef. 



■* 



Ergo AF 30 BC. I. Q.E.F. lA * fc 






*■* i ». 



v 
i 






F pk» 



4* Euclidxs ' 

* • * 

> , ♦ • 

M>J.J« !>ROPOSlTlO. - IIIV - 

2Xtf/V duabus re£Hs inaqua- 
' . fc A$$*£C\de vfajofi rBC mi- 
pori 4 aqualem r0am HE de- 
" frakere. 




* CONSTUCTIQ. 



> 



%. Ad lineseCBextremitatera 

lt , t B. fub quolibet angulo * pono 

reftam BP aequalem minori 4- 

fcWM- ?. Centro B.radio BD b de« 

fcribo arcum circuli , fecantem re* 

#att* CB in E. * 

Dico lineam B£ effe azqua- 

JemipfiA. 

• Dc- 



L i b£ & Pr. i i||is. 4^ 

4 

DEMONSTRATIO, 

c Quiaiunt 
BE a> BDc. radii ejufl tDefll? 
• deiri circali/ 
Atqui A 5a *BD d# <j Ptr con- 

ftruftionem. 



Ergo BE a> A- d, '.QJL.'K 4 ^S 



% 






t a, P*<» 



*v 



<44 Buclidis 



IPropositi b. IV. 

«w l Si in tridngulis ABC.'?DEF, 
. > <***? /rfftw ft^fS , uni DE : *J 
nkerurn AC*alten 1)1 r Jit*qpa~ 
ie j ut & anguti A. D ifiis Id- 
urihus contenti fint aqu/tles : E- ( 
rit quoque bafis IsC aqualis BF $ ', 
dnguius B angulfS: ut ty £ < 
fofi Ft &t ttiangulum ABC <e- ': 
quatetriangulo DEF. 





DEMONSTRATIO. 

1 ' . * 

Concipiamus Triangulura 
DEF fuperimponi triangulo 

ABC, ita ut pun&um £ cadat 

■■'•'' \ in 



.»*>. 



Liber Primus. 4f 

in B , & J?tite ED (bper»BA; 
quandci pun&um D pracife ca- 
det in A , quia latera AB & D£ 
dahtur aequalia, a , 

Deinde latus DF cadet fuper 
AC 9 quia apguli B^C. EDF < 
ponuntur aequales. a 

Denique pun&um F necefia* - 
rio cad* i» C , quia h^fcra AC. 
DE funt aequalia. a ***.£ 

Ergo pun&tnn £%lem crit 
cum Bt & F cum C. Ergo \i- 
nei fir congruet cum AC , a- 
deoque ipfi crit aequali^ : & ' 
omnes anguli oongruent , ut Sc 
tota triangulji: quafcilla^fuiitae* 
qualia. a 

Q. E. D. ,- 



F3 Pa# 



¥ 



EucLiDia 
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P ROPOS l.Tl O* V* 



tteM - 1 - lfofcelisTr*tnguliA2Cejuiad 
. jfttfin funt anguit A\BC* ACBin- 
ter fe funt *quatft t 




« l>R£PARATid. 

w 

Per prop: 9 fequentem (qiue 
ab hac non flependet) angulura 
BAG divide bifariamre&alinea 

AD. 



JT^ 



JLlBBR PmMUS. 7f 

\ ' 

DEMp^STAJJO. 

. InTriangulis ADB. ADC. 

Xatys AB' 3J AC. per ipfiim 

triangulumv 
Juattis AD ,'" utriqu§ commime a- 

deoque fibfipfiaequale. 
Angulus BAD x>CADger 

ft* u&ionem. 



*... .1« 



Ergo angulus ABD » ACD. 



C.OB.OLLARI.qM-1. 

: Omnetriangulumaquilaterufn 
eft aequiangulum. 

COROLLARIUM II. 

Si iq triangujo Ifofceje yel arquilateco , 
ABC , line? AD bifecctangulum A> il* 
la etiam oppofltum latus BC biifariam di- 
yidet $ ut & ipfi BC perpendicularis ^rit. 

' Prq- 



4$ 



EllCLIDIS 



***-* PROPOSITIt). VI. 




ft 4. t 



Si trianguti ABC, 
duo anguli ABC.ACB. 
itye§fe dqualeffuerint; 
lateja aqualibus dhgulii 
c oppoptd AB. AC.etiam 
inteffe erurit aqualia. 



DEMONSTRATIO. 

Aut eft AB < AG. 

* \ Auteft AB > AC. 

Auteft AB 3> AC. 

Pohatur AB •< AC. 

Abfclndatur J)B 30 AC , tum du<3a 
DC. eritin AlisDBC.ACB. 
JLatus DB 3) AC. per conflru6fc: 
BC 30 ^&C. feu commune; 
AnguIusDBC30ACB f 



Ergo erit a £ lum £>BC 3) A lo 
ACB, fc: pars & totum. Quodeftab- 
furddmj adco<juenonpotefte(FcAB <* 



L IBE-R. PfLlXUS. 49 



% 



Ponatur deiude AB > AO. 

Nec hoc poffe, «fla eodem • 
modo probatur" ab ^ AC ab- ; 
fcfndendo partcm aequalem 
lateriAB. * • *. . 

Adeqquecum nequeatefle \ 

AB <l AC. # 

Nec AB > AC. . 

Nectflario erit AB oo.AC, 



' SCHOLfUM. . 

. Noa mius forfan quibuf- 
dam arridebit demonftratio 
quam inyerfo parumper pro- 
pofitionum ordine hoc modo 
proponemtis. 

» 

\ > ' 

G Prae- 



Yi 



. •* 




P&iEPARATIO. 



« * • 



Angulum BAQ y ut anta. 
^ivide bifariaraTeifta ^O. 

P*EMONS..TRATIO. 

Incriangulis ADB.AD(5 r 
Latus AD utrique communc 

fibi ipGeftxquale. 
Angulus B # C, per propofi- 

tioncm. 
Angulus BAD '$ CAD pef 
0nftru$iQncm t 



♦ 

Ergo per i6 fequentem 
(quae ab hac qon dependet) 
La^us JB io AC. .Q. E. D< 

*COROLtARlUM. 

Omtie Triarigulum xauU 
angulum eft ajquilaterum. 



. * 

». . « 



V fc 



t 

I 



/ 



O i fra ; 



JEfVCLlDlS . 

Propositxo. VII. 

Thcor.^ $ a lin e4S *<AB extnmita- 
*/£#i A. B. ad datum aliquod 
funSum C duSta fuerint 4JW 
hw& AC. Titf. extra illud fun~ 
Stum Q nullum datur aliud fun~ 
; Bum> adquodab A t? B du<e 
iinea pofftnt duci^ qua jam du- 
Stis Uneis AC. ^BQjint aquales. 




Pc 



i 



* *. 



Libbr. Primus* 5j 

> * r>EMONSTRATIO. 

Si tale pun&ura contendar Ad- 
verferius dari pofle : dabitur vcl 
cxtra vcl. intratriangulum^ABC/ 
vd in alte^tro latprum. ' . 

Ponatuf extra triangulum in l>. 
DuQA CD. erit in triangulo 
ACD * R 

Latus AC x> AD. juxta Ad- . 
verfarium. 



^^mmmmmmmm 



Ergo angulu? ACD cd a ADC j a j. ± 
qui cadem lttera infigniantur. 

Deinde in triangulo -BCt). 
Latus BC oo BD. iterumjuxta 
Adv. , * ' " • 



^Ergo^ngulusBpD oo a BDC 
qui c^dem litefa P notentur. 
. J am angulusf O » a parte fini- 
Ara eft major anguloP, adextra 

vero minor j quod eft abfurdum. 

At. 



4 w 

f$ - EilCLIDI*. 

Atqui eadem demonftratic* 
obtinet in omnibus punftis extra 
'triangulum. •■ .. . 
. Ergo nullum omnino extrai 

«friangulum datftrltalcpun&un. 

• , ■ *. 

Ponatur intra triangijjkim in D< 




4 « S 



\ /Latus A€ a> AD\ ]a,xti Ad- 
\Latus BC 30 BP.jveifarium. 



Ergo AC -fJCBapAI^^i. DBv 
contra. fequentem propof. - 21. <jux ab 
nsrc non dependet. 



jam cadem demonffra- 

tionis 



■*N. 



LlBER PlLIMUS. ff 

tionis forma appficari poifito- 
jranibus punftis incra trkngulum 

abc - ; .. 

' . Sequitur nullum tale pun&unj 
jritra illud dari. : \ * ' 

* Jfynatur in aJterutralaterum ' 
•AC. BC. 

, Nec ibi illud pun&um poteft 
inveniri , quia tum pars fgret, 
asqualis fuo toti contra AX. 9. 

Ergo univerfim concludimus 
extra pun&upi C nullum omni- 
jioaliuddaripoflQ,* ad quodduas 
linc* aqualesipfii AC. B6 duci 



o? 



Pro- 



ftf , Euchinis: 

PlOPOS I.TIO vnr. 

1 

' Si duo, triangula ABQ. *Z>EZ? 

***"' 5- duo latera AT>. AC. duobus Id- 

teribus D& DF. aqualia h&- 

. bemt y alterum alteri : *ut . & 

A ^P 

baJtn"BC aqualem bajt EF.*lUa 
etiam angulum A anguio D <e- 
fl/w^w . habebunt , Jub aquaQ- 
(>us reffis contentvm. 





Demon*stratio. 

*Triangulum ABC fnper- ' 
ponaturipfi DEF, ita utba- 
fis BC congruatbfcfi EF,tura 
^ • pua- 



LlBER P&IMUS. f7 

pun&um A cadec in D. 6c 
lacera AB. AC congruenc la- 
teribus DE. EF. item angu- 
lus BAC congruec angulo 
EDF. Ergo •«runt anguli '*"•*• 
«equales. 

Quod u vero Adverfarius 
contendat pun&um A cadere 
extraD; rum fequeretur ex- 
tra pun&um D, dari aliud 
pun&um , ad quod ab cxtre- 
mitatibus E. F. linesedux p6£ 
fe»t duci qu£ ipfis ED. FD 
jam du&is eflent xquales: 
quod cft abfurdum. b **•** 



** Pro-, 



5& ' Eiuax/iD:xj* 

_ i . t 

PROPOS I TIO IX. 

Tuk * Vdtum angttlum reHHineum BAC bif* 
fum fecare. * 



bx.ii 



c 1.1. 




* 



CONSTRUCTIO. 

< I. Ex Iateribns AB -> AQ abfcinde 
• !•*• * partes arquales AD. AE. 

1. Super dufta DE conftitue b trian- 
gulurrrtequilaterum DEF. 

3 Ducre&am AF.. 

. Dico illam bifariam dividere angu* 
lum BAC. * 

DEMONSTRATIO/ 

InTrianguIis ADFAEF. 
Latus AD 30 AE \per conftrufiio* 
Latus DF 30 EF ^aem. , 
Latus AF X) AF> cjuiautrique com- 
mune. 



WMWm ■ 1 m 1 



*«■»*«* 



JEjrgo aigulus IMF pti c I4F. Q. E. P 



LlBER. PrIMUJ. fp 

I 

COkOLLARlVM. 

■ 

Hinc patet metbodus daiufn aigulum 
fecandiin tquales angulos ,4« 8. \6.etc. 
fwgulas nimirum partes itcrum bifariam 
diyidendo* 

.s c bo i iir u. 

Tctejl autem propoftttonis conftruRio hoc 
wodt in compendium rcdigi.. 

I. Iif laurthus AB. Afy fmo aquales 

AD. AE. 

II. Centris D 6* E , quolibetumque ra- ■ 
dio defcribe duos arcus fe interfecantes in F. 

QjuofaSto refta AFangulum BAC bifecabiu 



.r*. 







•nr 



ft 



H * 



Pno« 



4o Euclidis. 

Propositi o X. 

» • - 

i robi. 5 ; ^Datam retfatn terminatam GH 
bifariam fecarc. 



• ... 




« X. I. 
b 9. 1. 



CONSTRUCTIO. 

i. Supcr data GH*conftitue a trian- 
gulum^cjuilaterumGAH. v . - 

2. Angulum A divide bifariam b re- 
ftaAF. / 

*Dico illapi lineam GH dividerc bi- 
fariam. 

DEMONSTRATIO. 



/ 



InTriangulis AIQ. AJH. 

Latus GA 3) HA. pet conftru* 

Aioneuh 

Latu* 



Liber Primus. 61 

-Latus AI 00 AI, feu utriquecom- 
,mune» « * 

Angulus GAJ 30 HAL per'con- 

ftruftionem. 



Ergo c Ba(is GI 30 IH : adeoque linea c 4- 
GHfefoeftbi&riam.' Q. E. F. ' 



SCOUUM. 



'-••.A^- 



V 



X 



Hujus opc- 
rationis cu^m 
' ule efi compen- 
dium. 

Centris G & 
H , dquali ra~ 
dio utrinquc 4e- 
m _ r . fcubamur arcus 



{J H^ intcrfecantes 

ittA & F. 

Tum rcftk 

AT> bifecatit 

■reftamGHinU 

Notandum c- 

tiam pro fequcn* 

ti propofitione 

rcStam AF ejfe 

perpendkularem ipf% GH ex punfa dato I 

mrimque excitatam. 



«•» 






<J2 EUCLIDII 

Proposi ti o XI. * 

* iL 6. ©f ^ r *#* ©F * >#tf#0 //»>* 

datoperpendicuhrem lAexcitare. 



aft.I, 




/ CONSTRUCTIO. 

aJ .;. i A pun&o I utrinque fume ■ partcs 

inter fe sequales ID. IE. 
k i.. 2. Super tota DE conftfcuc b triangu - * 

lum sequilatejumDAE. 
3. Ducre&am AI. 

Dico illam cfle perpendicularem 
'qnsefitam. , 

DEMONSTRATIO. 

' In triangulis AID. AIE.* 
Latus AD 30 AE.\ per conftru&io- 
Latus ID 30 IE. /nem: . 
Latus AI 30 AL 



Ergo Angulus AID 00 a AlE. Adeo- 
""* eue AI eft qij«flta *> pcrpendicularis. 
* Dcf * Q. E. F. 

' " rf * T» 



LlBER. PRIMU3. 6$ 

PROPOSITIO XII. 

£?c dato puntfo A* tM -' 
E . extra 1'meafn *DE , ad 
ip(am lineam perpen- 
dicularem ducere. 




CONSTRUCTIO. 

i. Centro A tali>radio defcribe a cir- « j ft., 
milDm ut reftam datam fecet in duobus 
pun&iVP. E. - ' i ■ 

p. Diicbre&asAD.AE* * bPoft. 

3; Lineam D5, c divide bifariam in « 10. 1 
pun&ol. 

• Dico du£bun AI efle quarfitam ger. 
pendiculareto^ — 

DEMONSTRATlCfc 

In Triangulis AID. AIE. 

Latus AD OO AE. quia futltradiiejuf- 
dem circuli. \ - 

Latus ID 30 1E. per conftruftionenn 
• Latus AI 30 AL 



m i. * 



fergoangulus AID 30 d AIE. Ergo AI . t 
cft «jufcfita « perpendicularis, Q. E. F, c ^ ' 



<4 Euciipu ' 

Propositio. XIII. 

«.«. C am ™^* '$>** ETS frfra 
retiatn QO confifiens , angulos 
facit: aut duos*rcUos autduo- 
ius reSis aquaies efficiet.- ■ 




DEMONSTRATIO. 

ReftaEB cum DCautfa- 
citutrimcrue asquales, adeo- 
que ' duos rediosj aut non 
facit. 



' LlBER Primus. • 4f 

Si oon tacit , cx puncto B cx- 
citetur b perpendicularis B A : b " *• 
cruntque duo anguli 6 & P 
«4* Q finguli re&i adeoquc, 

O+P + Q^iR. 

Atqui angjS joq +P- 

* 

Ergo S + Qjo 2Rec"fcis. - 
' . Quod E. D. ' 



t . 



Pr<* 



$$** Euc&idx-s 

Propcs i Tl o. XIV". 

Thc6t.7. Si aSalicujus refl* AC pun» 
BumCduareft* c DCCEnon ad 
etfdem partes dutta angulos qui 
funt deinceps O &S duobus feiiis 
v aquales fecerint x tn dire£iumjm 
runt ift* refiit » hoc ej$ TfCE erit 
unareffa linea* 



K ... 




G 

dEmonstratio. 

St Adverfarius contendat lineam CI£ 
cum CD no«y facere unam lineatn re- 
<5fcam, urique aliam affigpare nobis de- 
bet ; illa autem aflignabitpr vel fupra li- 
peara CE vel infra illam. ' . 

■Sit primo fupra CE. ut CF. . 
Jp anguii Q.4*. P 30 fRi&is. 

juxt* 



•'-> ,.. 



LlBER, .PieiMus. :67 

juxta Advcrfarwjrn. - • 

Atquianguli 0*4- S 30 £R. perpra- 

litionem. ' . 




" I , ■■ . : «■ ■ ... » « .— 



• Ergo a 04-P^)04^S. ^tdem- aA**.! 
to utriuque angulo O femanet bP 3)S. t Ax#i ; 

Pars & totiim quod eft abfurdam c . ... cAx.9- 
. * E^ eadeg* demonftratio habet locum ia 
omnlbus lineis quae poffunt "cluci fupra . 
CE. Ergo nulla poteft duci lineafupra 

CE , ' quae Cuffl Cp faciat lineam re&am. 

* » ■ 

• SitdeindeinfraCE.utfG. * 

Tiim anguli 0.-4? T 30 2 Re&is. juK- 

■ taAdverfiriuip. 
Atqui '•-'' O -4^ S 30 2 R. per pro- 

• pofitionem. \ ~: • 



—- ■■ »" ■' ■- m.<. ■ ii ■■■*- 



Efgo d Q 4-, T 30 O 4- S. Et abljto d a*. 1. 
utrinque angulo O repianet T 30 S. To- 
tiim & Pars. . quod c eft albfurdum. f As. 9- 

Etcumeademdemonftrationis forml . 4 . 
obtintaf iri Omnibus lin£is qufc poffint 
'duciinfrsCEt fequituretiam nuthmrm- 
fraCBpbfleducij qu»cumCDfacit^- t . ; 
neam re&am. tlli.de cqncfudendum erit 
jpfamlineam CE cum C D facere redara 

DClE. Q. E..D. ♦- :\ 



6$ EUCHDis 

Pro-positi b. XV. 

~l^ m Siju* re&* *AB . CD fe in W- 
temjecent , angulps adverttcem 6 
oppofitos y fcilicet Efa ' T xqua- 

ksmter fe facient. • 




• Demonstratio. 

• . . Anguli E + O 30 > R. 
" 3 ' ,: Anguli p + O» i R./ a 

— II.!. ' I- „-. "> ■» ■Il' fr ■!*!■ ■» 

iiuu Ergo b £"-f ' O » ( P+0. 

ablato utrimquc O. 



» -■ 



«JU.J, 



E c a> P. . 






4/ 



Libe*. Primus* (fp 

COROLLARIUM. I. 

Dus red^Tecaatesfe mit< 

• tuo.ad pun&um interCcctio- 
nis quatuor angulos faciunt 

• quatuor redis xquales. 

COROLLARIUM. II. 

Omnes anguli circa idem 
pyndtum conftituti arquajes 

'Hiac quatuorre^tis. 



•> 



<• 



y 



ti 



t 






»» 



*. * . 



I 3 Pro- 



P tt O PO S I T 10. XVI 






•rheor. 9. .. Trianguii A*Bf uno latere 
B <*A yrodqtto in E , externus 

r # 

angulus EAC utroltbet inierno 
~~ £?* offofitoC fel B major fft. 



• * * 
« • » 




* • ! 



£ R^PARATIO. , 

,. o x 1. Latus A C bjfeceturin F. a 
1/. * V ^* Du&a BF raociucatur b in 

&*. G, utBFfitooFG. 

■ * . 

3. Ducatur AG. ■ •» 

DEMONSTRATIO., 

Jam intriangulis BFC- AFG. 
-•*... La- 



» 
* 



Liber.Pr.imiw. ft 

Latus, BF ao FG\ Percon- 
Latus CF X AF/ftru&io. 
^ ' • / nera. . 

Angulus BFC ooAFG. per i j. I. 



• r ~ " 



Ergoang. FCB 30 FAG. per^ u 

Atqui totalis EAC externus 
majorFAG. 

Ergo idem EAC etiammajof 
FCB.t.C. 

Eodem rnodo bifecando latus 
AB procedatuf , & probabirar : 
angulum.externum DAB majorem 
efieangulo ABC. , , 

Atqui angului DAB x> E AC. * 

15. I. 
Ergo EAC etfam eft-raajoj 

qoamABCt f.B. 

^ *~ ^,d. 



# 



>• ■ 




P*o- 



-•X t 



' %% «Euchjdis 

p-r0p05iti0/ xvii. 

pK<* k» Triangult ABCdtio anguk B. 
T. Tel alii qmlibet , quocunque 
modo fimul J»mt>tt , duobm flf-, 
Bisfuntmmores. 




DEMONSTRATIO, . 

Produ&o latcrc BC in ©, 

. Dlioauguli O4-T a) a R. 15. 1. 
Atqui Q < B. 16. L 

Ergo *B^-T> jRe. 
SimiH modo dcmonftratur 



ao- . ! 



Liber.Pr.imus. 7j 

ahgulos A 4* f cfe minores 
feu > duobus Re<5tis. 

COROLLARIUM- L* 

4 In ompi triangulocujusu- 
nu* angulus fueric re&us vel 
obcnfus , reliqui func acuti. 

COROLLARIUM II. 

Omoes anguli trianguli 
xquilat&i; & trianguli lCd- 
fcelis arjguli fuprabafimfunc 
acuri. "' 






«4 > 






K P*«i 



Theto 



7* 



EllCLIDIS 



* 



Prpposivio. XVIIf. 

' ■• 

'. Otnnis Trt4nguli ABCmaxi- 

m* kttert a£ opponitnr maxi- 
wus angulns ABG. « 







DEMONSTRATIO. 



» * 



Angulus ABC eft < C. 
A majorilatere AC abfcinda. 

tur AD oo AB. 

Ergo angulus ABD CD F. » 

Atqui F < C. b 



'r » " 



ErgoAB^ < C, 



Adco< 



LlBER.PR.lMUS. Tf 

Adeoque totalis ABC cric . 
multo <?C. 

Aogulus ABC eft < A. 

\ ' A maxitnaflatere AC abfcinda- 
tur CE jb CB. 

. . Eritque angulus EBC 30 O. c c *• '• 
^Atqui O < A. d d x6 ' *"• 

r 



* • 



Efgo EBC < A 



♦ « 



' •• • 

Ergo totalis ABC erit multo 

«-A. ; -.V-. • 

. Undejam patet angulum ABC 
efle omnium maximum. Qji-.D. 



* 



K 2 



Prc; 



Theftb 



7» EucxtDj» 

PROPOSIT 10, XX. # 

I * * •• • 

frimfgtdt ABfcdm tatera fctt' 
tAB» AC. aut alio quccunque 
modo fimul fumftta reftquo 7&r< 
junt majora. ' • . * 




.* 



PRipARATlO. * 

• » ' ' ' 

4 x. Latus AC producatur in D «rt fit 
AD 30 AB." * 

2* Ducstfur DB. ^ 4 

DEMONSTRATIO. 

ln Triangulo DAB. latus AD. 30 
AB perconftruft. 

Ergoangulus ABD 30 D. , 
Atquiangulus CBD < ABD. 
Ergo angulus CBD ctiani < D. 

v# . * Adco- 



LifiEJi P&imiis. 79 

Adeoque Iatus DC« hoc cft duo la- 
tera B A -j-. A<S* Yunt * majora tertfo a *9- *• 
Jatae BC, . Q. E. D. . . 



n 



i 



s q. H O L I U ,M. 



i I 



PropoGtionis hujus vwitas *i<torn*dtate 
fluit ex Atfhin&ed*a line* Re£tae dcfinU 
tione j Ad oculum enim patec viam per> 
quam linea fradta B AC a ^ ai C dufta 
eftdtverfam effe, a via li^e^BC, qu$ 
ftatuitur re&a. . ; ♦ . 

Eigo linea re<2a BCeft omnium mu 
^i/iia , qua? a B ad C poteft duci. 

Adeoque etiam Hgpa re$a RC erit> 
Unea fra§a BAC* 

• ; Q. E. D. 



*• 



Pro. 



SO EllCLIDIS 

Propos ij.io XXL 

Tbwt. Siatermipisunius lateris TSC 

** intra tnangulam jungantur du<c 

reft* Wp. QB:hxiatmbm tri~ 

angtff B*4. AC minorts quidem 

erunt j majorem tmo angulum 



*to.L 




' pEMONSTRATlO. . 

) P ARS I. • ^ 

Produ&a BD in £. erit in triangulo 
BAE, 



A /BA 4- AE < BE. 
A \ ' EC 30 EC. 



« ■ ■ fu 



bAx.4. BA^ AC < BE^-EC. 

Deinde in Triangulo DEC. 

. /DE JL EC < DC. « 
« *<>•*• A BD » BD. 

BE 



Liber.Fr.imus. 8i 

BE4-EC -<BD4-.DC. i dA *-* 
Atqui fupra BA -4- AC < BE 

4- EC. : 

'■ ; , . 

Ergo BA 4- AC naulto < BD 
4- DC. 

' PARS. II. v 

v Externus angufas BDG < DEC. 



mtemo. 



c 16. 1. 



AtquiangulnsDEC <Ainterno, f ti6.u 






ErgoanguIusjBDCinuIto <A. 

Q.E.D. 



fr 



» _ 



L 



A& 



1U 'EllCLIDIS 

Alia Demonstratio* 

* * * 



n 




t$. t 
bi6.L 



C 16. !.§ 



PARS I. Ducre&imADO. 
Intriang. ADC ang. R < Q. "» 

Intriang. ADB ang. D < P. # 

Ergo per 19- I. 
Latus AC < DC \ A 
Latus BA < BD. / A 

v *~ — f — 

Latera BA -+- A&< BD H- DC. 

QuodautemangulusRfit ^Qficpatet Pro- 
ducatur AO in E, ut fiat CE 30 Ca. Triang. 
ACE eft lfofccles. Ergo ang. Q 30 E * AtqiiiexJ 
tcrnus R <interno E JErgoR <Q. Similitcr 
probatur efle D < P. 

-PARS i k 



t ' 



*\Ang. T < Q 



Brgp 
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t Ei-go S -+-.T < P-t-*Q. 

♦loc BDC < BAC. 

J^/ aliter hoc modo. 

P A KS 1 9 , 

• • 

Per Archimedapamrefte linea?defiw- 
tionem linea BOC eft omnium brevifli- 
ma , qua? a B duci poffunt ad C. Ergo fi 
aBad C peraliamviamducaturlineafive 
incurvata tive frada , ut B AC , vel EDC. 
neceffario illa via erit major. Patet autem 
ad oculum quo pun&um fra&ionis ma- 
gis a*Iinea BEC recedat * eo viam per 
quam iftalinea procec/et efle^tiam Jongio- 
rem, adeoque etiam lineam effe majorem. 

Atqui pun&um fra&ionis A magis a li- 
nea BOC recedit quam D. Ergo linca 
B A C erit major linea BDC. 

Pars IL 

Per propofit 3 z. 1. (quae ab hac non 

dependet.) f x 

Omnes anguli triang. DBC 03 y 
omnibusang. tmn. ABC. L 

Atquiang. I?BC 4.DCB > * 
ang.ABC^AC^. 

RemanebitangulusBDC <BAC. 

L z . . Pao- 



N 



$4 | EUCLIDIS ' 

r - > '. 

Propositio fCXIL v 

Ffobl. 5. 

£. quarutn du* qmzlwet tertia 
funt majores 7 Trianguium con- 
fiituere. 



c— 




3> £2, JK.G 



', CONSTRUCTIO. 

, i. Tn infinita'linea DRL 
lineisdatis A. B. C. fumc se- 
qualesDF.FG.GH. 

il Centro F & radio FD 
defcribe CirculumDI,& cen- 
tro G radio GH circulum HF. 

. j. Ex pun&o interfe&io- 
nis I , ducantur rc6te IF. IG, 

Dico 



1 



LiierPrimus. 8f 

Diqp FIG cfle triangulum 
•quxOcum. * 

Demon^trXtio. 

FI 30 »DF oo A.\ Pcrcon- ,Def, J- 
FG oo B. i ftruftio. 

GI 30 b GH» C/nem. 



b De£ij^ 



Q. E. F. 



S* 



Pa* 



S6 Euclidis 

f 

; IPROPOSITIO XXIII. 

*ou.' 9 . ^d dau rett* AB punUum 
Q angulo re&ihneo D6F taua- 
km GCB ejficere. 




i. In re&is E&. EZfurrte 
cluo puncla D.-F. illaque jun- 
gerecta lioea DF. 

■ *i.i. 2., Tum a fiatad punctum 

C triangulurn/GCB, habens 

Jatera aequalia laceribus trian- 

giili EDF. 

Dicoangulum GCBef- 

fe aequalem ipfi DEF. 

De- 



1 

Liber.Pr.imus. 8jr 

DEMONSTRATIO. 

\ 

intriangulisGCB. DEF. 

Latus GC » DE\ Per con- 
JLatusCB» EFjftr &io- 
LatusBG » FD/nem. 



— -% 



Ergo b angulusGGB» DEF. *••* 



:r 









Pro- 



88 EucLiDia * 

Propositio. XXIV. 

Ti***.ii: Si duo irianmla BAC. BAD 
duo latera HA. AQ duobus BA 
A*T) aqttalia habuerint. akerum 
alteri unum vero triangulum ha* 
beai angulum iftis lateribus con- 
* tentum BAC majorem altero 
"BAD j babebi} quoque bafin 
BQ majorem bafi *2D. 




4 



PRjEPARATIO. 

l. Gentro A pcr C dcfcribc j 

cir- 






LlBER. P&IMU& «£ 

circuliim , is tranfibitpcr D , cum 
AC. AD ponuntur «quales: Ec 
BGcaditfupra D. 
2. Ducaturre&aDC. 

DEMONSTRATIO. 



V 



InTriangulo ADC.latus AD 
ponitur aequale AC. ergo angu- 
lus S co Q. 

Atqui S < O. 

Ergo C^<: O, 



AdeoqueTmuIto <0. 

Quare pum in triangulo BCD 
angulgs T fic <! O erir. latus fcu • 
Bafis B€ major a i>afi BD. : tM . 

Q.E.D. 9 ' 



\ *' 



M Pro. 



pQ EuCLIDIS 

PROPOSITIO yxv. 

Thedt, Si duo triangulf ABC* DEF 
duo latera AB, AC duobus late* 
ribus DE. DF aqualia habue- 
rtnt alterum alteri^ unum vero 
triangulum habeat bajin TSCma- 
jorem altera EF : babebit quoque 
angulum Am*}?rem. *D . 




* 



\ 



o * 



DEMONSTRATIO. 

s 

Si angulus A non fic <, D, 
EricvelA».D. 

ycl A > D. 

■ -j. ... - 5i 



K* 



LlBER PjR, IMUS. irt 

I • 

r * 

Si fit. A ooD, cric bafis 
* BC » EF. contra hypothc- «4- 1. 
fin. 

Si vero A > D erit fc ba-***t 
, fis BC > EI(. iterum contra 

Adcoqucfcquiturcffe angu- , 
lum A < D. 

Q; E. D. 



/ 



»»» 



Mi 



Pro: 






$t EUCLIDLS . 

& PROPOSITIO XXVI. 

tf !?! ° r * " St t uo triangula duos angulos duobus an- 



gulis aqualesbabueriut , alterumalteri , & 
* unum latus um lateri aquale , 'five quod ad- 

jacet aqualibus angulis , (ivequod uni aqua- 
lium angulorumfubtend\tur\ llla & reliqua 
Utera retiqttis laterjbus aqualia babebum , 
alterumalteri) & reliquum angulum reli- 
quoangulo. 






G JP 



DE'MONSTRATIO, - 
ln Triangulis ABC. DEF fint anguli B. E. ut & 

C>F,3cqualcs. 

SitqueprimoBC 00 EF,fc:]ateraadjacenti*. 
siDEnonfit OOipfi AB* fit DE < AB, & 

ablcindatur EG 00 A B , & d ucatur G F. 

Tum crit in Triangulis GEF, ABC. 
Latus GE 00 AB pervConftru£ionem. 
Angulus E 00 B j Per propofi- 

Latus EF 00 BC 'tionem. 

» 
-i - - — 

M ,L Ergo*anguJusGFE 00 ACB,> 

Atquiangulus DFE OP ACB perpropofitionem. 

b Ax. I. Ergo bangulus GFE 00 DFE, pars & to- 

cAx.9 tum ' quodeftcabinrduna. 
^" y! -. " ' Eigo 
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'EfrjgononpoteftefleDE <AB, 
Et eotfem modo j>robatur DE non pofle efle 

minuslatcre AB; •'..•• 

Ergo DE 00 AB , adeoque triangula ABC, 

DEF fe habent juxta 4. Et omniareliqua funt 

xqualia* 

Sit dcinde A B 00 DE, fcilicet latcra oppofita, 
Bi non fit EF 00 BC , lit EF < BC , & 
abfcindatur EG 00 BC, ducaturque DG. 

Tumeritintriangu}is ABQDEG. 

Latus AB 0O DE \ pcr propofitionem. 
Angulus B 09 E J 
- Latus BC 00 EG perconftrua: 



Ergo d AnguJus ACB 00 DQE. 

Atqui angulus ACB 00 DFE pcr ptopofi- * 4- *• 



tionem. 



Ergo aogulus DGE 00 DFE, quodcftabfur- 
dum, cumDGEfitextcrnus, qui interno DFE 
majoreft. e ei6j ^ 

ErgononpoteftcfleEF < BC. 

Eodem modo probabitur non pofle efle 
EF > BC. ^ 

Unde fcquitur efleJEF 00 BC: AdeoqutfTiri 
tringufis ABC, DEF omnia per 4 eflc «qualia* 

• Q, E, D, 



" * n 



M 3 Pro* 



94 EuclidisI 

Propositio XXVII. 

p Ttoot. &'.i* ^*** reffas AB. CD 
re&a EF incidcns dngulos alter- 
vos P. R aqmks faciat - re~ 
8* erttht inter fe varallela. 



18. 




DEMONSTR 



Si non fint parallelae >coin- 

dent 



Liier Primus. py 

cidcnt putain I, & iict trian- 
gulum giH. 

Tum eritangulus externus 
*P <Rinterno. 4 * •x6. t ; 

Atqui per propof angulus 

Quac duo fimul vcra effc 
abfurdum eft. Ergo line* 
non concurrentj adeoque funt 
paralleJaV 






-j 



t. ■ : 



P*o- 



L 



9* 



EUCLIDII 



Thcw. 
»9- . 



Propositio XXVIIf. 

' » 

Si in duas refitas +4*%. QT> 
reSia EF incidens faciat exter- 
num angulum aquaUm internd 
f^adeafdemfartes oppofito ^z 
Aut fi faciat duos ibternos , ej" 
ad eafdem partes P. J^ fimul 
a/juaUs duobusreUis uparalleU 
erunt ihter fe retfx AT&. CD* 




DE- 



LlBER. PR, IMUS. 9J 

DEMONSTRATIO. .' 

PARS l 

* 

Angulus T 30 O. • a ij. l 

Atqui Q 30 O per propofitionem. 

■■ I I' ' ■ ■ ■ '■■■ -■■'■■■■■■ ■ ■» 

Ergo T 30 Q. b b;A*.i. 

Adeoque linea: AB. Ct>. funt pa* 
rallela?. c - -* C17.L 

PARS II. 

Anguli O 4- P 30 2 Re&is. <* d'13. l 

Atgui Q4- P 30 2 Re&is per Prop, 

Ergo * O 4>,P 30 Q 4-.P. demta- cAfct 
utrinque IV 

- „- oaar<4 ~ 

Ergo per partem. primam hujus fines 
AB.CDfuntparalW*/ 

[. E. D. , 






N P&6- 



« . 



,$$ EUCLIDI». 

I 

Proposi Tl o XX[X. 



I '«fcete "Si in reffds pdrallelas AB, 
.*»• rDrefla&F incidat. 

VJ ' i. jlterni angub T. J^ &- 

ter fe erunt aqualesi 

1. Externus Cj erit aquaHs 
interno f$ *d eafdtm partes op» 
pofito R. 

j. ^Duo ihterni & ad edf- 
dem partes T. R. fimulernnt 
tquaks duobus re&s. . 



A. 




Vc: 



LiJber. Pilimus. ^9 






DEMONSTRATIO. 

Pars L 

Si angulus T nqn fit a> Q, 
crit ¥ci major Vel minor. 

Ponatuf T < Q. \*T; "• 

P * P. *J ■ 






ErifT-fP <Q.+P. .a** 

AcquiT+P » b rRc(5tis. bx^L 



•* . — ,. 



• Ergo Q/-FT > 2 Reais: 
adeoque line# AB. CD non 

funt 'parallelae:quqd eftcon- cAt n 
tra hypoth.efin. 

N 2 Deiri- V 



/■ * 



-yr- 



S -. 



fffcO 



EUCLIDXS 



/- 



'*> 



/ 



*.. « 



/ 




^ 



dij. L 



Deinde ponatur T > «^ 
feu«^<T. \ 
\R. R. ' * 

4+R<T+R. 
Atqui «^4-Ra> i Re&is. d 



e A*. ir. 



Ergo T + R > iRedis: 

adeocjue dua: lines e AB CD 

non 



£ib"b*"Primus. ioi 

non funcparallel* : quod ite- 
rum eftconcra Hypothefin. 

Ergo. eft angulus T a> «^ 
, ■. 4uode.D. ... 

PARS II. 

* 

*G+TcDiRcais. \ c ' 



s ^ErgoG -fTcoR + ^» «*«•* 

' T» J>, b hpefp.r- 




tcfflL 



r Ef OO G 3Q R._ ...'!. i An. j. 

? y A R S III. 

G + T 30 z Re&is. fc *«•«• 
. Atqui G 30 R, » ip«i«- 



tcma. 



•Ergo^+T^ozReajis. ) 

^D. E. 
N 3 ?ro-; 



\ • 



L ' * • 



> 



fc 



302 EflCLIfftf. ,# 

pROPOS I Tl O, £XX* - 

Si du£ rcSta ATL. C&. lint 
paralUU ad eantk% -EF^ UU 
trunt quoque inter fe paralleU. 




DeMonstratio. 

Ducatur per tres datas rc- > 
c^fcaslinsa GK. I 

e 

An- 



LlBJE-R. PRIMUS. ioj 

Angulus O 30 p. » proptcr « 19. 1 
ptfallelas AB. EF. 
• -Angulus\^j» j>. 'propter - 
, parallclas.CD.ER 



Ergo ang. 0»j^altcrni/ 
'Adepqiie AB» CD iunt b inter b * 7t 
^e parallela?. 



. 1 



• «. «... * 



P&o. 



* 



l •'. " R>A ..EucLiBis: 

i" "'V : " ■ • * 

>•.- ."•""" Pr'o.positio. XXXI. 



cere lineam AB > qu# dau Ct>[ 
Jtt farallda. 







', «■' 



i 



/ 



CONSTRUCTIO. 

i. £x pun&o Gad datam 

CD duc rectam GHCub quo- 

libet angulo GBC. 

* i. Ad linexGHpun&um 

# «i^ * G fac \angulum HGBxcjuar 

lera angulo GHC. 

Dico 



/ 



.. * LlBER. F.R-IMUS. 

Dico BS produ&arr 
ipG CCparallelam, 

DEMON.STRATIC 

Anguli alterni GH(_ 
funt.aratiales per conftructio- ' 
• oem. Ergo b linex *4B. CD. fc>?.i. 
l unt parallela;. , 



•>q o pro: 



• P»ol>osiTto* XXXII. < 

. Trianguli 4"%P um.Utert' 
~BQ produffo tn E, • . * 4 ' 

I**. Sxternm angulus $ duo-° 
bU> iuierms& oppofitis i4«? B. 
tquattseft. ■'/ * ', . 

1. Triangnli tres anguti A. ' 
B- O. fimul [upifti duobus re- 
iiis xauales [unt. 




Pe; 



LlTBJER, PR,IMUIt JO/ 

, PitSareaa C4 paralielaWi BA," 
( • erit. , * 

, • "lAnguIqs P t» , A , afceraof oropter 
" *»/ incidentem AC. * ,r • 

lAnfuijfc Q^30 b B. inrfrnot propter 
\ jncidentem EE. ....- 

trgoaiiguli I*-4-Q.hoc**fhoraiis 
S 30. A -f, B. <t E. D, ;, 

. • ' » ? ° . P * R s i, 

, Duoangiilip^-J-SaOzReafs. a ' c 

• Atqui.S^a>A-f-B. ' perparteml. 

—, — " ■ , -y '- • , 

Ergcrtres angirfi A -f- B -j. O 33 
" ■ * * Reftis. . , ' 

COROLLARilT-M L, 

*Omnts anguli unius triaugQlT funt 
xquales trihasangulis cLijuiaintiue akc- . 
: rius trianguli fiinul fumtitj Et quanda • 
■ Juo funt aequales duobu» erit tk "tciniis 

atqualis tenio. n . 

* . O z De^ 



,1 



.-».. 



ic$8 * Euclidis .. 

♦ 9 

-. cdROLCARiOM II. 

' In tjifogulo Ifofccle rc- 
ctanguio anguK a^ bafin fufit * 

# femirec"ti»* Ec quadrati dra-* . 
mettt lWiu s angulps 6if ariarti • « 

. fecac. a ** 

. COkgLLARJUM III. 

•.. Angulas trianguli aequila- ! 
ceri eft una certia dudriupa re- 
<5tof um , vel duas c«-ti* uriius 
* recti. * • * % " * 



«»« • k 



.o 



• scJoliuh' 

, Omnis figura rcctilinea 
dividitu-r 'm coc tria»gula, 
cjubt habet latera , dempris 
auobus , & angul i criangulo- 
* rum conftituunt angulos fi- 
gur*. 

DE- 



« r 



■p 



■n 



mamm 



Liier. Primus. iop 

/DS&tONSTRATlO. 




Intia quodlibet pofygonuni ex: gr: 
pentlgonum ABCD"E , fumatur ali- 
«quod jgunftum F , ex ijuo «j finglilos 
angulos ducantur re<9ac ; & bbtipebun- 
tur tot triangula quot figura habet late- 
ra, adeoquehic quinquetriangufa. , 
• Cumaptemunumquodquetriangufum 
contineat dups anguJos reftos (per 3 2.1.) ' 
quinqt* t||angula continebunf i o angulos 
re&os ; a quibus fi deoiantur anguli re&i t 
quatuor circa F pofiti ( 1 5 . 1.) qui ad figu- ' 
ram non pertinent , remaflebunt pro an-* 
gulis figurar (Sanguli re<3i. 

. Cum jatri duo gnguli redM continean- 
tur in uno trianguip > 4 crunt JR duobus & 
6 in tribus triauguhV , " % y n , 



110 EufiLlDlS. 

Unde jaro concludjmus pcntngonum 
dividi pofle in tna trianguli: fioceftin. 
tpt triangula > qqot figura kabet Iatera 
demptis duobus. ^ a 

Quas demonftratio* unt^jrfaKs eft pro 
omnibus polygoni^; 5#Ta§fcH* fequen-* 
tis eft fundamentum. , 



< o 



iJl 



Latera 1 3 f 4 1 T 1*1 7.. 

' 1 2 f 3 \ 4 1. 5 * 

— - - ^ - - 



Trianguli 
Anguli refti 



i 14 IMJJicw 



Lptora * • I 8 f J> i i° I JLL-I J> 
Trianguli <?J 7 1 8 I 9 1 *o 

Anguli re&i j x ( 14 { 16 | 18 [20 

Cujushic eftSenfus. Figur*Ex: Gr: 
6 laterum , # divfdi poteft in 4 triangula j 
finllius anguli omnes vadent 8 J£ctos f * t 



* 



'# 



Pr* 



HB 



Uib"br. Primus. '. nt 
Propositio XXXIII. 

Retf<t AC &D qa# aqudes & Theo*. 
# fdratelasiABXfiadeafdttopar- 1 *- 
its copjunguntMU &if>f*aquaks 
funt & jwr&lUU. \ 



-*' 



t .• 




DEMONSTRATIO. 

9 

'■ Du£h Piaraetro AD, inTri- 
pngulis BAD. ADC. 

Latus AB 30 CD per propo- 
(Stionem. 
^ngulus a O a> T prqpter , i9t t 

P»? 



iu . , Euclidis ♦ 

parallelas AB. CD. '* 
Lacus AD x> AD. , 



i Ergq per 4. omnia^fent asqiia* ' 
lia > nim. 

* Latus AC 00BD. 

Angulus Q^ » S, adeoque 
b 17. 1. b AC & BDparallela% 



«- « 



<* 



> 



X 



> » 



• t 



\ 



-■£.* 



P» 



mm 



mm 



maBmm^m 



s 



' -" Ll B<ER PrIMUS. . JI3 

PropoMtio XXXIV. 

• • * 

A/ 11 • Theor. 

iogrammi , 

oppofitala- 

tera& an- 

guli aqud* 

D //4 /«»r 5 

ipfumquea 

*Diametro fecatur bifariam. 
» ♦ • 

' DEMONSTRATIO. ' 

# 

In Trianguljs B AD. A*DC. 
. Angulus.a O 30 T propter parallelas * »9.1 
AB. CD. 
Angulus » S 3? Q_PHPPcerparaIIdas 
; AC. BD. 
'Latus AD Ifo AD. 




" 1 1 ^ 



Ergo per 26. omnia funt sequalia ; ic; 
Latus AB 30* CD.. 
Latus BD 30 AC 
Angufus B 30 C. 
Adcpque per 4. Triangula BA©.. 
ADC inter fe funt argualia. • 
v ' P Pfco- 



w- 






f: 


^BIP^ 




E^"" 


/ 


lP* : 


tlie6t. 




Mf 






:?.** 



EuCLIDtlS 



'* . 



Propo s i rlo. XXXV. 

, Para!l$logramma % *AD. PH> m 
fuper ¥ eadem baft CD & inter 
eafdem pdralldas AB.CD corifti- 
tuta funt <zqi\Mta. * , . . 



B A.T E B 




; -DEMbNS.TRATIO; 

» 

Trcs hicoccurrunt cafus, qui ; 
totidem figuris exhibentur. 

Ad Figuram J. 

Latus AE ao CD\ r 
* Latus EB » CD P*\ * ' 

Ergo 



- L ibeiI Primus. iif 

Ergo AEaapEB. iiJtlf 

Confiderentur, jam duo trian- 
gula.Ji AC. BED, in quibus 

' Laitus EAooBE* 
* Angulus AooBEF)- proptcr , 
. parallelas AC. ED.* . » „ . 

La|pf , 'AC Jp ED •pec'34,. I. 

— t_i_ . : . — 

FrgoTriang. b BA€*ocf> b 

Triaflg.' BEtOAdde. • 
Triang. ECD 30 ECD/ 

P^ralfclogr. EACD x> ParaH. 
BfeCD.* • 

* 

* Ad Figuram.II. . 

Lafas AE ,to CD. 1 r 
Latts FB oo CD.. 3 *.*'- 1 ' . 



Ergo AE oo FB.v c 

FE . FE./7* 



-r-r 



AF jo EB. 

Quare jam in Triangulis FAC. 
BED. 

P j ■ * La- 



/ J 



f i - ' # „■■ ■ »1 

I 

jitf EucnDis ' - . 

Latus FAaoBE. 

Angulus AooBED. proptcc 

parfllelas AC. ED. 
Latus' ACapED. pc^j^.I. ■ •• 

«*»• . Ergo Triang. c FACa>BED.\, • 
Jiip. EFCD. »< EFCD f* , 

. '"»•/* - * •*;«■" '■ 

Paa$elQg,AD X> Parall.VD. 

' ' .- • Aa Figurain III. 

Latus AE co CD.« ' T > 

Latus FB oo CDV 3 t *\ 



ErgO AE oo FB.) , 
i?ir uir'A # 



EF. EF.* 



AF » EB. ; 



* 



* Quare iterum in triangulis 
FA£. BED. 4 

.Latus FA.ooBE» 
Angalos A.x> BED. ob 
- parallelas AC.ED. • 
Latus AC 03 ED. per^L 

Ergo 



LtR?a Pr.imus. 117; 

Etgo d Triang.FACaoTri \ «•;,. 
- ang. BE2). \ c 
Triang.FEGooTri./ 5, 
« ang. FEG. 






Trapeziwn E ACG ao TraA 
. pezio BFG2). * \A, 
Tfismg. 'GCD ,GC2>i 



Paralielogc. A2) a> Parallei; E2). 






" * 



#< 



• 



* • 



► 



• t 



• 



Pxo* 



, 9 * ■' . . '"' 



Theoi. 
16. 



n8 Eucliois 



PRO PO SITIO 




%c ParallelogratomaAE- HD fu- 
peraqualibus bafibus CE. P7) t & 
tnter eafdem pajrallelas AB CT> 
conftituia, inter fe fimt aqualia. 



* , 



a jj.I 




DEMONSTKATIO: 

Ducantur re&x CH. EB, quareront 
a «quales ifc partllelx. Hoc fa&oterit. 

Parallelogr.AE 30 Parall EH.^ 
Atgui Parall. HD 30 eideir/jfj.' 
ParalhEH. . .' * 



h Ax. 1. Ergo >> Parall. *AE 30 Parall. HD. 



PfO- 



rt 



Li bsr Primus. . ji^ 

Propositio XXXVII. 

TrianguU dCD. FCD fuper «■«*. 
eadem Safi JCD & tnter ea/dem * 7 ' 
paratlelas AB. CD. confiituta , 
(unt hiter [e aqualta. 



*« 



V 





» • 



ONSTRATlO. 



Du&is DE a patallela ipG. C A : ut & 
DBparidlelaCF, erit. bJJ.c 

Paralfejpgr. *EC 30 Parallelogr. BC. 

Atqui ParalLCC ftmiffis cft 

Triangulum A C D. 
Et Parallelogr. BC^/etniffis eft f 



^n i . 



(Eseft , | 
Triansulum ACD. 1 _ 

triangulum FCD. 



x. 



Ergo «triang. ACD 50 triaiig.FCD. « *t * 

..D. • 

Pk«- 



• I 



uo • 



Euclidis 4 



Theor. 



PROPOSITIO XXXVUI. 

» ■ • 

Tridngtla *Afa HFT>'fi$- 
per aquahbus bajibus 6E. FD. 
f$ inter eafdem parallelas *AT}* 
CDconftstata ^intex. fi funt 
aqualia. ' 



« •>. 



/ 



t JX. t 



$ *4- *• 




J* 



' DEMOKSTJtATIO. 

Ducatur a EG parallela 
tpfi AC & DB ipft FH. 
Tum b Parall. CG P P4- 
rall. FB. 

At- 



Libbr Primuj. mi 

Atqui dimidiumCG 
cft Triang. ACE. _ 

. Et dimidium FBcft/** 1, 
Triang. HFD. 



Ergo « triang, ACE «S**** 



triang. HFO. 



Q 



Pro- 



3ft2 



ILUCLIDIS 



TheGr. 
'19. 



Proi>6sitio XXXIX. 

* 5/ tnanguk^ AIEC. T>BQ 
jint aqualta , £5* /»/w eadem 
*bafi TtC d ad eafdem partes 
l:orifiituta : ilUfrunt quoaue in~ 
\ter eafdem parallelas. £/oc eft 
AD erit parallela BQ 




\ 



Demonstratio. 

Si Adverfarius hoc neget. Sit AE 
parallela ipfi BC : & produ<5ta BD in 

£ , ducatur refta EC. 

» ■ 

aj7 ,; TumTriang. aABC30EBC. 

At<jui Triang. ABCOODBC per 
propolitionem. 

Eiv 



■* * 
$ 



, "* 



L r bebl Primus. 123 

Ergo Triaiig. HEBC.X>DBC. To- bA* 1. 

tum & pars quod eft abfurdum. , 

c Ax. 9« 

Et eadem demonftratia obtinet in o- 
umibus lineis qug pofluat i duci fupra 
AD. ' ' f 

Quare concludendum eft nullam 1T- 
tieam pofle duci fupra AD, qusefitip- 
fi BC parallela. , 

Quod fi adverfarius contendat lineana 
AF efle parallelam BC , eadertdemon- 
ftrationts forma ipfum ad abfurdum de- 
ducimus^ & probabimus nuflam lineam 
infra AD pofle duci cpjg ipfi BC fit 
parallela. 

Ergorede hincconcludirpus ipfamli- 
neam AD effe parallehm BC/ . 

Q. E. D. 



• 






1 



1 



4 



Q^i Pro- 



* 



«4 Euclidis 

' - 

Propositio XL. 

JJ"* ; Si triangula AB£ DEF ftnt 
tquaUa ,«C fuper tqualibus ba- 
fibtts B6. EF, ttf adeafdem 
partesconftituta: lllaemntqtio- 
que ihtet eafdem parallei&s 4&» 
BF« l •» . 



% « 




DEMONSTRATIO. 

• ■ . . . ' . T 

Si AD juxta Adverfaritmi rion fitpa- 
rallela BF ; fit AG fupra AD dufta, 
ipfi BF parallela : & produ&a ED in G , 
'*•'• ducatur GF. . 

x f h Tum erit «triang. ABC 30 triangv 

GEF. • •• ♦ 
Atqui idem triang. ABC 90 ttiang- 
•^ DEF.perprop. 



L?BER PR IMU3. iZf 

l • * 

Ergo btriang. GEF CD DEF. To- bA*i. 
tum & pars • quod eft c abfurdum. c ^ "' 

■ > • 

jVdeoque linea AG non cft parallela 
BF : nec ulla qua? fupra A D poflet duci. 

Et eodem modo demonftmur nec 
AH nec ullam aliam quar infra AD pofv 
fit duci > e(Te parallelam ipfi BF. 

Ergo conciudimus iterum ipfarn Jinearn 
AD effe paralklana BF. Q^ E. D. 



4* 



<u 



Bs^ 



ttS Eucx IDIS 



ThcOt. 



Propositi o XLL 

^jLSi pdrdllelogram- 
trium AECHX 
* cotnmwem cum 
trrangulo FCD 
bafin (SD habue- 
rit 9 & in iifdem parallelis AF. 
C2> fuffPtti parallelogramMum *- 
rit duplumtrianguli. 




a 37- 1« 
b34- L 



DEMONSTRATIO. 

Du&a AD erit triang. * ACD 30 tri- 
afig. FGD. 

Atqui b parallelogr. AECD eft du- 
plum triang. AdCD. 

Ergoetiam parall. AECD eft duplum 
triang. FCD. 

S C H O L I U M. 

Imo etiarn fi parallelogrammum 
ABDC cum triangulo £FG srqua^ 
les bafes CD. FG. habuerfc & iaiifdem' 
fuerk p|rallelis > *parallelog, trianguli 
duplum erit. * 

" • De< 



Liber. Pbljmus. 1*7 

DEMONST3.ATIO. 




C/ D 



Dii&aFKparellelaGE, erft. 

Parallelog. AD 30 Parall. KG. 36 , 1. 

Atqui Parlll. KG eft dupkmi Trian- 
guliEFG. perj4« I. 
1 Ergo etiam Parall. AD ejufdem trian- 
guli duphimerit. 

Pmerea fi Trianguli EFH tum Par- 
, allelogr. AD intereafdem parallehsexi- 
ftentis , bafis FH fuerit dupla bafeos CD 
erittriangulumEFH 30 parallegr. AD. 
►• ' 

DEMONSTRATIO. " 

Triang.EFG30 triang.EHG ($8JL) 
Ergo totum triangulum EFH eft duptim 
triansuli EFG ; atqui modo demonftra- 
ttomefteffeparallegr. # AD duplum ejuf- 
dcm trianguli EFG. 1 Ergoerit parrfL 



• . 



AD 30 triang. EFG: 



Fko 




11% ElICLlDIS 

PROPOSITI6 XLII. 

Dato trianguU 
ABC tquate patal- 
UU-grammum GC 
onjlruere , habtnt 
tugulum dquattm 
MgulndaioD. 

CONSTRUCTIO. 

1. Divide a bafin BC bifcuumin E» 
& di.ic reCiain AE. ' 

2. DiiclmeamAHpatallelamBC. 

3. Ex E ditc reCtam EG ut angolus 
GEC fit stjualis angulodato D. 

4. Age CH parallelam EG. 

Dico GC efle parallelogra,mmurn 
auxfiturn. 
DEMONSTRATIO. 
Triang. AEB 30 triang. AEC. 
Ergotriang. ABC eftduplum triang: 
AEC 
. A*tquiParalLCC b eftduplumejufdem 
triang. AEC. \ 

Ergotriang.ABC3DParall.GCc . 

Cum jam angulus GEC per conflru- 
Sionem fit 3p augulodatoDj patet &- 
&am tfle auod quarritur. 



m^~mmmmmrm~-~m~—~mmmmm—mmmmmmmmmMmwmmwmmmwmmmmml 

Liber Primus. lip 

Propositio. XLIIL 

' Omnis paralUhgrammi 4C^ t: 
complementa A(j . GC . funt ihter 





DeMons tratio. 

/Triang. BAD x» Tri v 
<j ang.BCDr T 

° iTriang. BFG + GHDp4* l ' 
* \ 3D.tri.WCG4-GEDj 

1 



Remanet complem. AG 30 
»compl.GC. Q.E.D. aAx.j. 

R Pro- 



1 




IJO Euci* IDIS.' „ 

•Proposi ti o XLlV. 

-. a q H * Ad datam 

I rccttm Fdd- 

fe to triangulo 

ABCctquale 

parallelo- 

grammum 

CU dppli(are habens angutum &qualem an- 
gulo daio D. 

* 

CONSTRUCTIO. 

• 42. l *• Conftjtue a paraIlelQgrammum CG 
sequale triangulo AB C * &habensangu- 
, lumGECaOangutoD. 
b|. l « i. Produc *> BCinK, utCK fit CD 

data? F. 
c|x.L • 3; Age KI parallekm c CH> quae 
prodadbe AH occurrat in I. . • 

4, Ex IperC dpcaturlC. <jua»pro- 
dudte GE occurratia L.. '■ ' 

' 5 Ducatut DfcHparallela BK, cp£ 
prodii&a? IK occurrat in fyL 

6. Denique producatur HC in N. " 

Dico CM effe parallelogramtnum* 
(juasfitum. 

De- 



i 



DEMONSTRATIO. 

[ ^Triang. ABC 30 complementoGC. 

. per Conftr. • 

Compl. CM a 30 eidem compi. GQ. '«• * 

\ 

Ergo tyang. AB C *> 30 compl. CM. b A * % 

. Angulum autem CNM effe 30 angulo 
dato D fic demortftratur. - 

- Ang. CNM c 0O HCK. propter pa- C1 * L 
rallelasCK. NM. 
Ang. HCK 30 C GEC. propt^pa- 
» \ ralleJas HC. GE. 

Ang. GEC 30. D. per conftru- 
fiionem. 



Ergoang. CNM 30 D.* d <Ux.l> 



• 



1 



Cum jam denique latus CK fa&utn 
fit a?quale linesc dat# F , patet parallelo- 
grammumCM cjuaefito fatisfacere. 



. \ 



♦ * 



R 1 ' Pro«- 



/ 



I$* 



EllCLIDIS 



1 Pr opos i t i o XLV. 

» / 

• : - • . 
Prob. rj. *T±dto reBilinio AD aquale 

garallelogramrnwn WD confii- 

tuere habens angulurn aqudem 

angulddato F. 




B C 



K 




H I 



CONSTRUCTIO. 

i. Du&a CB dividatur 

» 

. re&ilineum in triangula. 

«41.L3 2. Fiat a parallelograrri- 

raum EI 30 trianguld BCD , 

habens angulum H 30 dato F. 

. . 3. Su- 



LlBER P8.IMUS. IgJ 

5. Supra UtusGI b fiatpp-b 4f L 
rallelogrammura GD 30 cri- 
angulo AEtG, habens atigu- 

lumGlDaoJpfi H. 
' Dico quxfiro fatisfactum 
V efle. 

Dem on str ati o. 

/Parallelogr. EI 30 

A ) triang.BCD. 1 .n. 

A )Parallelogr, GD »)■ P crcodfl; - 

l triang. ABC. / 

- ■ ' ■ . ■ . 

f 

Ergo Parall. ED ooRe&iiineo 

AD. 

Q. E. F. 



Y 



R3 Pro^ 



1*4« 



EuCLI DlS 



*p r o p 6 s i t i o. XLVI. 

prob. 14. v Super dita reSia AT$ quadra- 
tttm ABT>C defiribere. 




• 11 



«Ax. L 



CONSTRUCTIO. 

1 . Ab extremitatibus A Sc 
B erige duas perpendiculares 

. L a AC. BD. quae fint aequales 

ipG m. 

2 . Ducatur re&a G D. 
Dico ABCDeffe qua- 

dratum quarfitum. 

DEMONSTRATIO. 

•. Pro lateribus. 
Latus AC a ao BD. quiau- 

tnm- 



LlBER. PRIlfUS.. I35 

trumque eft 00 eidem AB. 

Latus AC eft parallelum 
b B D , propter angulos re&os. b *'• *> 
A. B. 



frgo c AB 8c CD funt pa- *»•* 
rallela: & asquales , adeoque 
pmnia latera aequalia eidem 
AB, inter-fefunt aequalia & 
parallela. \ 

,•» Pro angulis. . ' 
In parallelogrammo AD an- 
guli A.B. -funtre&i.-Ergo <*e- d «- 1 
tyim oppofiti D. C funt re&i.' 
Ergo ABDC eft quadratum* 

0; E- D. . 



Pro-: 



/ * 



ThcoL 
Sh 



*& 



EUCLIDIS 



Propositio XLVII. 

ht otnni triangulo reBangulo 
BAC quadra(um /ateris BC , 
quodreUo angulo opponitur y *- 
quaie e[i Mobus Jimul reliquo - 
rum Uteruxn *BA. AQ, qua- 
dratts. 




■y 



OT.MONSTRATIO. 

Ex A 4uda AB parallela late- 
ri BE, laterfcBC quadratumBp 

dividit 



ft: 
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dividic in duo parallclogramma 
BL. KD ; 

Si jam demonftratum Qt Paral- 
lelogr. KV efle 30 quadrato AI , 
m & parallelogr. BL efle30qua» 
drato AF , perada res erit. • 

Pro Primo. 

iDuiSis AD. BLang. BCD30 ACI. <jui* 

/ uterque recftus. 
A\ang.ACB.30ACB, 



Ang; ACD 30 BCI, ' . 
ErgointrianguIisACD.BCI. ^ 

Latus AC 30 CI. \ quia funt latera eo- 
E*atusCD30 BC/rundemquadratorum # 
Ang.ACD30BCL 

' " ■ - — I II ■ «!■■■ 

Eqgo « Triang. ACD triang. BCI. • * 1 

« Atqui pafallelogr. KD effv Quia funt 
duplum triang. ACd. \in iifdem ba- c 4 i. h 

c EtparalleJegr.Aldupluao/fibus & pa- 
triang. BCl. / rallelis. 

* 

S Ergo 



13S EutkJDis. : 

fcAx. 6.1 * ^rgO b P ara! ^ ^ D ** P ara "* feu qua* 

drato AI. . 

Pro Secundo. 

» . * 

DuaisAE.CF./Ang. CBE 30 ABF. 

; ( quiauterquere&us. 
A\An'g. ABC. ABC. 



\ 



t" • Ang. ABE. 00 CBF. 

.Quarein triangulis ABE. CBF. 

Latus AB 30 BF.\ Utpote Itera eorun- 
LatqsBE 30 CBt/dem quadratorum. 
Ang. ABE 30 CBF. 



- ».. > i 



44.1. Ergo Triang. ABE <* 30 Triang. 

CBF. 

* eAtqui parallelogr. BL eftl Quia funt 
«41. x. duplumtriang; ABE. \fn JiWern I 
s ., c Et parallelogr. AF duplum/bafibus & 
triang. CBF. /parallelis, 

- • . • . . Ergo : 



«■I 
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Ergo parall. BL 30 parall. fenv f a*.$ 

quadratoAF. \. 

Atqui antea parall KD 30 qua- 

drato AI. 



Ergo Quadratum TJD 30 duobus 4 qua- 
^dratisi AF..AI. * 

CU ,E. D. 






x. 



«« 



/ 



S £ 



Suc- 



?4° Euclidis . 

Succin&ior autem & clarior eft Clarif* 
fimi Sturmii demonftratio, quarii in (ua 
Mathefi enucleata» pag. 30. hoc modo 
proponit. 




Faftis faciendis , qu* appofita Figura 
monftrat. 

□ FDCG duplum eft ^!i\ 
ACD. \ 

Atqui D AHIC ctiam eft du-/* 1 "- lm 
plum^li ACD. 

Ergo □ FDCG 30 D AHIC. 

Eodem modo. 

□ FEBG dupluiti cft A^ AEBx 
Atquia ABLKetiameftduplunW. L 

^UACd. / 

Ergo 
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Ergo □ FEBG 30 a ABLK.\ A , , 
Supra eft □ FDCG » a AHICr"" 16, 



'«* — 



Eritquc D EdCB 30 a ABLJC 4^ 
D AHIC. , CL E. D. 

Nam quod latus BE occurrat lateri L JC 
& Iatus BD continuatolateri IH Gc patet, 
ficroidem omnes anguli O , ut 4r P mani- 
feuo arquales funt , quia ubique O 4- P 
conftituunt unurn re&um. 

Adeoque ^luin ABC rerolutum circa 
centrurn B congruet cum triangulo BLEj 
reVolutum aurem circa centrum C , con* 
gruetcumtriangulo CID. 

SCHOLIUM.I. 

Pulcherrimum hoc Pythagorar inyen- 
tum infigne per totam Mathefia eft 
Theorema, & non paucautiliflimafup- 
peditat Problemata , quorum cum alia 
apud Clavium & alios .Autores abun* 
danti fatis copia videri poflinr, nostria 
tantum afferemus. 



S t Pno- 
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P R O B L E M A I» 
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: • * „ . Datis 

, quodli- ;-\ 
bec lineis 

., K.L. M> 
N.O. in* 
venirc 

* Quadra- 

tum \ 

B^ quod oi 

; rnnium 
. linearum 

. quadraci$ 

\ fimul 
fumtis (it 
«quale. 



M ~t 

X- — — 

o — — 

Conftiu&io & Demoaftf atib. 

, i. Duas lineas K &L, jungein an- 

gu- 
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gulo refto ABC , erit du&4 re„&4 AC : 
d ACaootisi^. &L. 

2. Fa&iCD;»Mperpendiculariad 
CAvcrit D ADaoatis. #.L.M. 
. 3, Ad AD iiat perpendicularis 7)E 
ao N , ericque n AE a> atis K. L. 
M. N. 

4. Ipfi AE fiat perpendicularis EF 
ao O , critque a ^fF ao atis. K. L. M. 
N. O. 

... • * 

Qaae omnia (equuntur tfx hac prop. 
47. cum qustuor ifta triangula ABC. 
ACDi AT>E. AEF. per conftrudio. 
nera fint re&angula. 



Pro« 
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* P R O B L E U A< II. 



E C 



3> 




£ L/ 






A^F 



Datis tittabus lineis insequalibus 
K- L. invenire quadratunr, quo 
a fe in vicem quadrata ab illis fa&a 
diffcrunt. 

CONSTRUCTIO. 

i. Facreftam DB duplamda- 
tx majoris K. 

2. Superilladefcribe Semicir- 
culum DEB. 

3. Fiac ipfi DB perpcndicula- 
ris BC oo datae L. . 

4. Ducatur CE ad Semicircu- 
lura , parallela BD. 

5. Ex 



LlBER PHIMUS. , I+? 

f. Ex pun£to E dcmktattir 
[ perpqpdicularis EF. 

- Tum difo n AF ,effe diffe- 
i reotiam ntorum K.8cL. 



\ 



rrEMONSr-RATIO. 

Du£fa AE erit triangulum 
AEF per conftru&ionem re&an- 
. *gulum$ adeoqueper47.I. 

p AEaooEF + q^F 
AtquiDAEaoasX Percon* 
EtoEFaopL. /ftru&. 



Ergo d K fu^rat dL perD AF, n 
adeoquea AFeftdifferentiaato- 
rum, k & L. 



t 
t 



A 



P*o- 



H 6 ' 

*fc* 



ElIXLIDIS 



PROBLEMA, HL 

Cogniti* trianguli re<5tan- 
guli AHC duobus lateribus, 
wvenire teftium. 

PRAXIS. 



/ 



<* 







* * 



\ 



' £irit cognita duo lascra 
'JHl $. B£ 4. Quiatriangulum 
cft re<5tangulum : duo tjua- 
drata-O & *BC: feu 98» 16 
addantur inunarri fummam : 



& 



Lf B^d Primus. 14,7 
& obtinebitur 2^-: pro duo- 
bus Qtis AB, BC. hoc eftprb 
oto ^: \ujus radix $■ dabic 
latus qua»fiturr^C. 

Simiiiter cognjta iint la- 
tera^£ f&BC^: tum aato 
•A^if fabUto oto BC, \6, 
reftabitpro ato AB o. cujus 
.radix exhibebic latus cjuxfi- 
tum ^S. ^ 



T 2 Scho 
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r SCHOLIUM II. 



■:) 




Si ipangulum re&angulum fit 
fimul Ifofceles , facillime propo- 
litionis veritas demonftrabkur 
hunc in modunu t 

PR£PARATI0. 

t. SuperlateribilfAB. AC fiantDta 
.AF. AG. • 

2. Ducanturre&asCD. DE. EB. 
DicoBCDEefleDtumaBC, & 
30DtisAF.A<S. • • 

DEMONSTRATIO. 
Pars 1. 

Per 3 &. I. illufcjuc Coroll. 2, tres angu» 

* li 



"1 
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li adB fc ABC. ABE. EBF. ut &tr« 
ad C fcil. ACB. ACD. DCG : prarterea 
duo ad E fc: AEB. FEB, ut & ad D 
duo^DCGDC; funt fcnire&i : un- 
de jam facile deducitur angulos AED„ 
ADE etiam effe femire&os : adeoque 
quatuorangulosquadrilateri BCDE elTe 
re&os : quare latera oppofita funt paralle- 
la: fc.BC # .ED&EB.DC. 

Atqut BXi; 30 CD (<J.l.) quia triang. 
JBCD eft re&angulum in C & habet ditis 
angulosfupra Bafin BD afcquales: unae . 
etiamBEOO Ed. 

Ergo'quatuor latera BC. CD. DE. 
EB funt squalia ; adeoque IJCDE rjturn 
laterisjBC. * 

PARS II. 

• Sex triangula X. L. M.N. O. P. ha* 
bent fuas bafes inter fe aequales , (quia 
funt latera Qti) & duos angulos fupra ba-^ 
fin, quiaomngsfuntfemire&i. 

Ergoper z6fy triangula omnia inter 
fe funt scqualia. 

Adeoque 4 triangula JC. M. L . £1 30 lia • 
^triangulis.P. M.N. O. ' ♦ 

HoceftDtum. BcDE 30 DtisAF. 
AG. , ftE.fi. 

7 3 c * 



Guidemonfirationialiamfic brc- 
viter adjunginjus. 




Defcriptis quadratis AF. AG. 
BE> producantur latera FB. GC. 
quae neceflario debere cadere in E 
& T> facile probari rofteft ; ut BE 
C\D fint Diametrn qua? ip/um 
quad^tum & flngulosilliusangu- 
los bifariam fecant. 

Undejam riulLo negotiodedu- 
citur lineas £k. CX T>k*Ek ef- 
fe inter fe & lateribus AB. AC. 

aequa- 
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aequales , adeoque trianguli T>BC 
cumnto C/ intereafdempanlle* 
lasi£G<Dexiftentis, bafis<DC, 
dupla eft Parallelogrammi bafeos 
CGiQYgo per Scholium pro. 41. 1. 
Triang <DBC x> nto AG. 

Deinde r tri3ngulum *DEC » 
triang. 59/JC. 34. 1. 

Et Triang % ©£C 00 nto ^G, 

Etntum AG 3>utoAF. > 

, — , — __, — -_ — ^ » — 

Ergo Triang. £>£C o> ato ^jF. 

Quarefequitur duo Triangyla 
^jSG©£Cfimulfumta, hoceft 
htum BODE efle oole quadratiS 
duobus AF. ^Gfimul fafmtis. 

Cseterum ex haceadem demon- 
ftrationis forma , fequens haud 
inelegans deducimus 

# 

Theorema. I. 

In Triangylo Jfofcele re&an« 
gulo AB£) quadratum Hypote- 
nufae J5Cquadruplum eft triangu* 
\\ eju(dem propofiti ABC. 

Der 



\ 



IJ2 EuCLIDlS. 

• - ' > 

DEMONSTRATIO. 

Ex fuperiori demonftratione' 
patet Gngulos DtijgZsangulosbi- 
feftos effe,& lineas BK. CK. DK 
EK lateribus AB. AC, sequales : 
Undejam fequitur quatuor trian- 
gnhBKC.CKE. EKT>. <DKB. 
& uiter fe & trianguloZLtfCefle 
aeqaiangula., & aequilatera : adeo- 
« que ajqualia. 

Cum autemquatuorifta trian" 
"gula cqnftituant Dtum BGDE* 
patet illud ntum quadruplum ef- 
fe Trianguli ABC. QJE. D. 

Qux demonftrario prasceden- 
tis Theorematis, cum mihi occa- 
fionem prxbeiet inquirendi, quo- 
modo Dtum hypotenufsB trianguli 
redtanguli inxqualium Iaterum fe 
haberet ad ipfum Triangulum, 
fequens Cck ftatim prodebat.. 

Theorema IL 

In quolibetcunquc. Triangulo 
1 Rc- 



LlBER FrZMUS. T53 

Re&a%ulo inxqualium lateruna , 
quad^tum Hypoteaufae triangu- 
lum propofit^m quater furntunr 
fugerac pfo quod fic adifferentia 
reliquorunj laterum : feu quod 
idern *eft ; atum Hypotenu- 
tk eft ¥ X)le triangulo propotito 
quaterfutopto unacum otfodiflfd- 
rontitf reliquorum latenim. 

Demonftrationem vide pagina 
fequente, 



• * 



• 



t/ 



^ r ^ 



Dc- 



if4 Eucxipis 

*' DEMONSTRA 



jr 




4 % 



Supcr triangtili re&anguli ^5C 
lateribus conftruaptur Dta AF. 
AG?BE. 

/ Deinde producantur latera FB 
GC : tum ex angulis £ &7>du- 
canturEKparailelai^B, dcDN 
parallela GC* % iftx line* itafein- 
terfecabunt, ut conftituant qua- 
tuqr triangula BLC. CKE. EN^ 

DMB, 
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¥)MB, & in illorura medioqua- 
dratura KLMN. 

Quifau^ c qnft ruftitf vel levi- 
ter in praeced^ntibus exercita- 
tus facife otones ^uigulos O , ut 
& : omnes T intet fe ooles eflc 
perfpfciet,* 

Onde 'fequitur. per 26. L 
quinq«e ifta Triajigola efle in- 
ter fe sequalia ; "& habere la- 
tera aequalia lateribus : fc. BM. 
¥)M EK. CL\ uc etiam tfC. Ck. 
EN.<DM.BL. 

Quare fi auferatur BLa BMi. 
WMi&NffyNabEK: &CK 
a CL y remanebunc KL. LM.^ 
MN. iVk^incerjjpa^es, quaefunt* 
differentjaslaferum AB. AC. 

Quia autem iftx aequales linece 
ad angulos rcftos funt jun&ae , ut 
facile ex 2 6.1. p^tet* fequitur qua- 
dritatetum YLLMN effe quadra- 
tumdifferentiadaterum AB.AC. 

Cura crgo quatuor triafigufc 
BM&-T>NE. E^CCLB. cum 

* * ~ '*> V 2 ato 



if6 . Euci,rDi$ v ' 

Dto kLMN conftituant totum 
BC7)^E j quod fit ab hypotenufa 
BC : patcbit abunde propofiti 
noftfi Theorematis veritas* 

Vix autem p^iTu n* jju iq hic af- 
feram plusquam elegantera Cla- 
riflimi Chriftophori %urmii de- 
monftrationem praefentis prop. 
47 , quam ex hac figura , tlio ac 
diverlb-a nobfs ex fundamento, 
conftruda , nobis fuppeditat » 
in cal^ulo Alegetfraico propofi- 
tum: qux tamen ab iis, qui vel 
£ limiae Analyfin fpecipfam fa- 
lutaverunt , intelligt potfcft. 

Illa autem ita fe habet. Trian- 
guli ReAan|fuli^SC,*latus BC 
feu Hypotemifa tficatfur a: AC 

vocetur b. AB c. Area Trian- 

» 

guli ABCetit L bc. adeoque qua- 

tuor triangulafacient 2 bc: Deinde 
difFerentia laterum^Z?. AC erit 
r— 4 ejufque Dtum cc—tbc + bb : 
quod pnori areas quatuor , trian- 

gulorum additum facjt cc^bb* 

.""""'• qus 
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quae fumma eft oolis ato aahQto 
ab hypotenufi. 

Qjm.au tem ifta f^oima eihi- 
beat*dup ata 4aterum A B. AC. 
fequitar ^tiam duo illa dtajfle 
< qplia Dto J?C. ; 
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Carterum illuflris hujus pro- 
pofitionis aljam a prxcedente ge- 
neralem. demonifrationem tooc 
modo damus. 

Triangulum refrangulum da- 
tum fic ABC 5 latiprum AB. AC. 
quadrata fint AD. AL: ^clateris 
BC quadratum BH: Jam patec 
ad oculum quadratuhi BH a re- 
liquis quadratis AD, AL% abfcin- 
dere triarigulum AFB^ trape- 
ziumAIHC. Si jam # produ&a 

DE 



*> 
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DE in G , & dufta NR per F 
. parallela BM & &K parallela 
£ A i damonftratur eflfe triangu- 
Jum • JST a> Y. • 

v S oo T. 

Parallelogr. PdQ, 

Triangulum GFR 30 IHM. . 

Gerti efle poterimus de pro- 
pofitionis veritate. 

o 

DEMONSTRATIO. r 

Generalfrer notandum facife 
poffe ex pracedentibus demon- 
ftrari omnes angulos O w & 
omnes R effe inter fe aequrales. * 

» ■ . 

Primum X oo Y. 

Duo triangula X & Y .habent 
duos angulos O & Rut&latera 
BC.CH arqualia: Ergo Qi6. t) 
ipfa triangula funcaequalia. 

- ■ - V -, 

\ . Se. 



i6d Euclidis» 

* * 

Secundum S 30 "T. 

f 

Duo triangula S & T# habpnt 
duos angulos O & R , & ut & la- 
tcra NF, GK sequalia : Ergo 
(26.I.) ipfo ctiangula.funtaequa- 
lia. Et4atus BF oo GI. xjuibus 
afc^equalibusBG , GH ablatis , re- 
raanet FG oo IH. • 

e Tertium P a> Q. v 

Quia funt complementaparal- 
felogrammi Dk. ("43 . L 

'Quartum Triang. GFR ao IHM. 

. Duo trianguh GFR & IHM , 
habent"duosangulos O & R. uc 
& laona FG. IH aequalia. Ergo 
(2(5. J.) ipfa triangula funt inter fc 
sequalia. 

Ek qiribus -patet lateris BC 
quadratum BH in fe compre- 
heridere duorum reliqudrmn* la- 
terum AB. • AC quadrata AD. 
AI. Ergo quadratum BH etiam 

per 



w 



\. 



Li.beh PrimuK itfj* 

pcr Axioma ij. duobus quadra- 
tis AD.AI. aequaleeft. • • 

. Q. D. E. 

Quod autenj BG concurrat 
cum DE in pun$oG, & CH 
cum ML* in HTi f^pra demon- 
ftratiim eft. * 



s 



9~ 






De 



\6i 
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AHa DEMQNSTRATSO, 



^. 




Tri- 
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, Trbnguli reftanguli ABC, laterwn 
quadratajjut AD. AK. BT. demonftran- 
dum cft Wc tertium BLeffe 30 le duobus N ♦ ■ 
xeliquis. f * • • 

Fiat AX 00 Aw erit fuper AX fa* 
&um cjuadratum AF OQqAD. Produca- ' 
tut KH in Gtit fit HG^O XF Dtoatur 
AG.- & per I ducatur MIN parallela AH 
& tandem agatur EG. Eritque HE pa- 
rallelogrammum > cujcs pomplementa 
EI. IH. funt £qtjalia : fi utrimque adda- 
tur com* une paralldogramoutfn MX. 
erit.quadratum AF hoc eft AD 30 pa- 
raliecr. MH: 

Ergo totum parallelogr. MK efle-a- 
qualc duobus quadratis AD. AK. 

Deindefumatur % CLiOOCM> &CR 
30. CK. &*perfe£p paiailel.LR (quod 
erit 30 ipfj MK> producantur LO & TQ^ 
ut fibioccurrant in P, ium ducatur Eiia- 
gonalis CS > qua? prosdu&a cadet in P. 
(utmoxdemonftrabitur.) J-Hfce fa&isin 
parallelogr. LTduo coqaplcmenta^-LS. 
ST erunt (43. 1.) i&ter fe a?qualia : qui* • . 
bus fi addatur commune parallelogr. BR, 
erit parallelogr.XR {hoc eft duo Quadra- 
ta AD. AKJ30 quadrato BT. 

Xz Ul- 



i<5"4, Euclidii 




S T~ N 
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* • 

Ultirj» Demonftratio. 

,.Intt3 laterisBC quadratnm BR , fic 
D CH X> lateris AC Dto Y : Qiio a Dto 
BR fublato remanebunt duo parallelo- 
gramma BOt OK. feufa&oparallelogrj 
OS 30 OK~, remanebitfctum parallelo- 
grjammdm BT, Quod fi demonftratur 
efle 30 DtoX , pera&a res erit. 

Quarefumta BE30 BA> conftruatfc 
Dtum BG 30 DtoX. Tifm produ&is la- 
teribus EG. ST , ut concurrcnt in N ; ejc 
B per L ducatur BLN j qu£ etiam cadet 
inidempun&um N. 
. Tum in parallqjpgrainmo BN com- 
plerqentaEL. LS erunt aequalia & fi ab 
utraque parte addas commune BL. erit 
paralleldgr. ,BT (hoc eft BO oj- OK) 
30Dt<jBGfeuX.: 

. Unde jam patet duo DtaX&Yeflc 
«qualia Dto BR^ 

Qt D. E. 



X ? Quod 
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Qitod autem Diarrieter BL produfU 
cadat in punftum N. ubi latera EG » 

STprotiiiciarfoncurrunt, lie probStirr., 



• S 
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. Sitnon cadatin N, tura juxtaadver- 
farfcim cadat. * 
~ Vel (upra ^J*in X» ut BX (it linea 

• Vcl infra N in Y , ut B Y fit refta. 

♦ In X fupra N." 

Angulu^.O 30 Q), t , K 
Angulus O 30 P./ 2 ^- 1 ' * 



■«-•- 



Ergo P 30 .Q^externus internocon* 
tra itf. L • 

• Qua? demonftratio obtinet in omnibus 
pun&is fijpp N fitis, 

In Y infra N. • N 

Angulus O 30 Q,\' ' . 

Angulus O 30 T./ ' *• 

Ergo Q 30 T.. iterum extjjpus in- 
terno contra 16, I. 

■ 

Eademgue demonflratio Iocum habet 
in omnibus punftis infra N pofitis. , 

ErgocumlineaBLprbdfc&anon pof- 
fit cadere fupra nec etiam infra N necefli- 
iip cadet in ipfum pun&um N. s 



Fno- 



TheOr. 
34. 
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Propositio XLVIII. 

Si quairatum ab uno 

Trianguli Utere CJB defcri- ' 

ftum fitaquale duobus reti- 

quorum laterum CA. AB 

__ quadratis : angulus CAB % 

c .<» ^quemretiquaijialateracon^ 

imenty reStuserit* 




, DEMONSTRATIO. 

a n. I. $ Ex Aipfi AB (a) ^citeturperpendicula/isAD 
30 AC. & ducatur re&a DB. 

TuminTrianguloDABeric. 

b^7. 1. 4 Quadr.DAChoceftAC,)— h-qu^dr. AB(b) 30 
quadr.DB. jk %, 

Atqui quadiv AC — t— qua^r. AB etiam cft 
30 quadr.CB perProp, 

• *— ! *■ 



cAil 



Ergo (c) quadr- DB 30 quadr. CB. 
Adcoque latus DB 00 lateri CB. 
Quare in ^Triangulis ADB , ACB. . . 

LatnvAD 30 AO perconftru&ionem. 
Latus DB 30 CB. 
• Latus AB commune. 



^*"ri 



4 8.1, Erg° (d) etiani, omnes anguli funt/ sequales 
adeoque ' • « . 

Ang. DAB 30 CAB. 
/ AtquiDABcftre&us. 

ErgoCABetiamredtuserit. Q.D.E. 

**. Fikis Libri Peimi. 



EUOLIDIS 

ELEMENTORUM* 

lisEr secvndus. 

- ■■ 

1N primolibrd iriftituta triangu- 
lorurg currt 4|uf>aci angulqs tum 
quoad latfera varijPcompar^ione » 
& paralleJogrammum nori una & 
interfe&cum U"i»nguliscollatio- • 
iie,'in hoc ^bro fecundo aggre- 
ditur Euclides linearum ad libi* ' 
num ie&arum parallelogramma 
Reftangula&Quadrataj docen- # 
do quomodo fe babeaof Parallelo- 
gramma re^ngula qux fiunt a 
partibus alicujus Jineae tum inter 
fe tum relata ad Quadrata totius 
lirieae : ficut ex ipfiispropofitioni- 4 . 
bus porro manifeftum evadet, 

Cum autem hujus libri propou 
ficiones-, licet numero non adeo 
multc , talesfiht, utfuadifficul- 
tatetyronum progreffui haudexi- 
guajn faepeinjiciahtmoram, nos 

Y . oleum 



f 



t 



170 . # Eocrr^is 

pleum & operam non pe*didiffe 
eiuftimabimus, fi ill^rum demon- 
ftrationes ita ordineipiis, utqui- 
libec illas.attento perlegens ftu- 

• dio, illifqua prltoumJibrumbje. 
ne perceptum «rite . ^pplicans , 
matfimam drf%ukajtem penitus 
difpaVere com§errat. * 

Calferiim neoccurrentesigno- 
tae ' voces dfcijonftrationum ab- 
rumpant curfqm*, hic ut & iapri- 
mo hbro fa&umeft, Defipirio- 
ncs praemijtcuntur rerminorum ad- 

- fc hibendorum tollentesdubum fi- 
gni&cfltionero- 



• 

• 

* 
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m • 

DEFWITIONES. 

*Para!ltlogtWtmum rettdvgtu 
lurn AB(/D coniimri dicitur fub 
duabus rjettis QM\ d$> reffum 
jwghlum A 'cmprebendertfibus. 



f ■ 




•• • * 
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Antea vldimus generatidhem alicujus 
fujlferficiei . .quse M lnei^tiam revocaia 
parallelpgrammire&anguli formatipnem 
intelledu reddet faciliorem. 

Re$a?Iinear AB perpendicyfariterin- 
^fiftat linea. CA ,, quar coftclpiaftir ferri 
fupralineam ABi utipfifemper maneat 
perpendicularis^ cumiftalinea CAper- 
venerit ad pun<5tum B: tun^extremurta 
pundtum C defcriptam relinquet lineam 
CD arqualeiti ipfr AB •, & cum linea BD* 
fit quafi eadem cum linea AC ex pun&o 

Y * A 



4* » 



"V 



iyz EtffctrDii 

A deWin pundum B > erit fkiea BD p 
ceiam «ecjualisipfi AB. * 

Unde patet 4d lnveniertdam 'totam 
^jantitatpii^feu areto alicujus paralle- 
logrammi requiri tapum notam longitu- 
dinem duorum ljterum ^qgillum redum 
fcontinentium. ' * 



x 

o 



± 



R 

5" 



mmmm 



9 



■' ■ » 



^, 



^ 



«* 
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Quod ut adhuc clarfus evadat., .ficut" 
& ar6tiflimam*inter lin^arum in fe jnvi- 
cem du&um & numerorum multiplica- •* 
tionem efle affinitatem ," ponamOs lineain 
CAdivifameflejn quatuor'parte$ arqua- 
lesCP. PX. XO. OA. finuliter ljaeant 
• ' ■ •' AB. 



■U"-!' 



I . 
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AB in quinque* partes > qu» prioribus 
xqualesfint. Si^mfineaCA fupcrAB 
itiota pcrveneritadlocum i Q^pun&um 
C. defcriptum exhibebit feneam CQ^ 
pun&um P^Hnejpi # PR : X, Jineam . 
XS. O., li.iiftam 0T ; adeoque unico 
ifto motu fafta erunt quatuoriftj minora 
quadrataCR.PS. XT. Oi, quotnim, 
linea C A partes habct : fivenim ex plu- 
ribus conftafet. partibus , etiam plun 
conftituta eflf nt quadrtfta. 

Facile autem intelligimus jllud iderfl 
efle ac C\ numerus 4 ducatur feu multipli- 
cetur per 1 feu unitatem. 

Similiter fi lineafc^ 1 (cpx eadem jam 
concipienda eft cum AC) fecundo mdtu 
pefltenerit; ad pundhrm2 > eodem modo 
quatubr alia quajjrata eificientur quse 
prioribus addita fimul 8dabunt: idquod 
iterum idem eft, ac fi numerus 4 bis 
multiplicetur per i/eu femel per 2. 

Non aliter fi Hpea AOperget moveri^ 
tertius motus qyatuor alia pricyibusadji- 
ciet quadrata ; quatuovalia quartus ; do- 
nec tandem t quintus ultinm quatuor ad- 
jungenlo quadrata totum parallelogranv- 
tDum rectangulum perficiat & compleat : 
tju* omhjaqiiadratafibi invicem addita, 

* X 5 aoek- 
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2 o ex hibcbiint ; quod r|jrfus idem eft ac G 
numerus 4 quinquies per unitatem (eu fe«- 
mel per 5 nmltiplicatus eflent ; qtsas ope- 
ratio fimiliter eundem producit nume- 
. rum 20» • . • ♦ 

Caeterurn notandum efi in fequeri- 
tibus ad multiplicandum lineani AB 
perlineam CD , feu adducendamli- 
neam ABihlineam CD: vehandemad 
iefignandum reftangulum comprehei*- 
fum fub lateribusAB, CI> mefemper 
fcripturum □ AB. CD. 

Unde jam ekiftimo 'manifeftam fatis 
effe rationem ob quam ad in veniendarn 
elicujus feu orftniiui parallelogrammo- 
rum reftangulorum aream folummbdo 
duorum laterum redtom angulum c<mi- 
prehendentium requiratur nbtitia. 

Hinc porro apparet , quomodo cogrii- 
ta area parallelogrammi re&anguli > & 
alterutro lat&rum altertpi inveniri poflk 
Jatus ; dividendo fcilicet datam aream per 
latus cognitum : id qubd in parallelo- 
grammo ABCD clare patet, quod 20 
quadrata continet ; *qui numerus fi divida- 
tua per 4 feu cSgnitum latus C A. acquire- 
nlus 5 pro latere AB. 8c vkiffifti fi 20 di- 
vidatur per 5 feu latus notum AB, in^e- 
niftur^proalterpktereAC. . 



' LlBER SecUNdUS. Jff 

N O T A. 

« Primo. Parallclogrammunidiciturre- 
fhngulurri quod habet umim angulura 
redmm Nam fi unus eft re<£us , *erunta 29 «e 
% & reliqui re&i. .. 34- *• 

Secundo. Parallelogrammum eft vel 
oblongum vel q^dratum. 

Oblongium eft <juod latera contigua, 
1 habet inasqualiaj five quod continetur 
fub duabus reclis injcqualibus ; illud au- 
tem noj in fequentibus dfemper expri- 
6 mtmis hoc figno £3; adeoque ex: gr; 
!ZJ AG,»femper fjgnificabit. parallelo- 
grammum ,re£tangjjlum AC. " 

CSJuadratum eft , quod fub duajbus re- • 
•. dis arqualibus continctur : illud etiam 
expritoemus tali figao D ut D CD , 
femperdenotetQuadratum CD, * 

yertio. In lequentibus. nomiu£ re- 
<9:anguli Euclides fempcr intelligit pa- 
/ rallelograitiiram re&angulum. • 

Quarto. oeometrx omne pafallelo-' 
grammum exprimunt , duas tAtirni no- 
minandp literas per diametrum oppofi- 
tas:. ut ad defighandum paralleIogr|fti- 
[ «mumappofitum adhibcnt Iitcras AD. vcl* 

bc; 

II. Omni* 

• » 

I 



* * 
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II 



Omnis parallelogramm fpatii M 
tmum quodlibet eorum qua circa 
dtametrum illtus funt , payallelQ- , 
gfammorum y cum duobus comple- 
raentts > Gnomon vocatur. • 



* 



A T 




o 



• * 

Figura FGEH,, compofita ex> duo* 
bus co.mplementis FG. EH & » quod ch* 
ca digmetrum eft paralletogrammo GE , 
dicitur Gnomon feu norma ; ad imitatio- 
>netii illius Ihftrumenti quo fabii. -utuntur* 
.ad examinalidum , utrum.e$. gr;;dup pa- 
rietes , vcjjduo afleres ad angulun? J0tum 
conjundi fint dec ne. t ; : - 



v 
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Libeil Sec?undus. 1/7 

v PftOPOSITIO, I. 

c T B Si fuetint dua re* Theoi. z; 

3aG&AB p qua- 

rum alteta fetta fit . 

/» quotcunque partes 

^ AE. EB alterave- 

c '*&'* Af. ,<r" roinfefta j irft r*« 

^ /£ ttangulum fubilti* * 

duabus G & AB iSffipiebenfum aquale re- 

ftangutis % qu<% fub infetta G , &fub Qngulis 

fegmcntis AE.EBcontinentur. 

DEMONSTRATIO. 

Ex ptin&is A & B erige duasperpendicularcs 
ACjBDsequalesdatseG: &jun£raCD,cxEduc 
redlam EF parallelam AC vcl BD. Tum lineac 
CA, FE inter (*) fc sequaks erunt OOJes dat*G« a 34« ^ 

Jam □ AF contmeturfub CA, hoceffG& 
fegmento AE. 

Et Q ED continetur fub FE hoc G eft & 
icgmento ED. 



? 4 li . ( J 



"■BIJ. "J » > 
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Duo autem J3i AF, ED fimul funt (b) OOIia b Ax< x $, 
toti CZjlo AD quod continetur fub data & tota 
AB. , 

Ergo patet veritas propofitionis. 

Sub calculi formula breviter fic demonftratur 

AB 00 AE -4- EBw* 

G. «G g)M 

(cj Q g, ab o> 



Sit AB. iOr 
AE. 7. 
EC, 3 . 

G. 4: 



G, AE-+- 
-<}. D. E. 
Vel in Numeris. 

,0007-^3^ 
4,4 4^ 



j»G,EB. € Ax,& 



40 OO 18 



Pro* 
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Propositiov II. 

* ■•» 

Thcor. 2. &' re ^ a ^P f e & a fo utcnnque 
inC&D tria reftanguta fub tota 

' AB, &^ finguhs fegmentis AC* 

C;D. <DB comprehenfa Zqualia 

* Jknt, quddratp quod fit a tota AB< 




UEMONS TRATtO. 

Super ABfiat quadratum BE » 
ducantur CG. DH parallelae A E : 
• ** *• quse func asquales a ££. hoceft 
AB. 

□ EC fitab E A hoc eft AB & 
parteAC. 

C GD fit ab GC hoc eft AB & 
v parteCD. HB 



LlBER SEGtUSTDUS^ Ifp 

□ HB fic ex HD hoccft AB 
& parteDB. 

Cum autem tria dla EC. GD. 
JHB fimul fumtaconftituantatiim 
EB, patet illa ctiam ipfi cfle x- 
qualia. b bAxi * 

Sub calculo. 
ABcdAC+CD+DBa^ . 
AB AB AB AB./ . 



dABoog AB.AC + a AB. 
CD.+ cAB.DB. 

Velin numeris. 

SitABio. 4C*: CD}. ErgoDBs; 



IO 30 Z + 3 ~L* f 
io io io io 



}m 



100 5> 20+ 30-}- $0 30 100. 
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PROPOSITI O HI. 

thcor. 3. &'/ r*tffo .^2? /?#<* utcunque in 
E> reBangulum fub tota AB & , 
partium aiterutra AE comprehen- 
fium * aquale eji ejufdem fartis 
AE quadrato \ una cum reftan- 
gulo fub f&tibus JE. EB compre T 
henfo. * 




^T*' >; 




DEMONSTRATIO. 

Ex A & B erige perpendicula- 

res AC/ BD «quales fegmehro 

* 34-l AE: tumjundaCDducaturEF 

parallela AC , qus ipfi AC etiam 

aeritasqualis 

a CE 



1,1 BER SEClitf&ttS. lgff 

/C? CE cohtinetur fub C A hoc 
eft AE & ftgmento AE^ a- 
deoque CE eft cjuadratum 
fa&umab AE. 

tn FB continetur fubFEhoc 

\ AE & fegmento EB. 



. d CE cum feu -\- cj FB cft a:- 
quale cnGB, comprehenfo fub. 
C A hoc eft fegmento AE Qc cota 
linea AB. Q^E. D. 

Sub calculo. 
AB 3> AE -UEEn, 

AE AE AE/ 1 * 1 



O AJE>. AB. oo AE 4, m AE. 
• £5. • ' . . 

Y*lin numeris. 

Sit AB. io. AE. 6 . Ergo EB. 4: 

10 30 <5 + 4 L 
6 16 6f M .. 



\ 



<Jo 30 36 _f, 24 j) ' 60. 
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4? R O P O S I T l 6. IV. 

Theor.4. f- re fl a i mea j4g utcunque (e- 

« 0a fit in C. Quadratum totius 
AB erit aquale quadratis fegmey- 
torum AC. CB , una cum bisfum- 
to retiangnlo fu$ fegmentis AC. 
CB comprehenfo. 



1 o o 
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A C ." B„ 

DEMONSTRATIO. . 

Supcr AB fiat » o BD , & dudh 
diamctro BD fumatur BK. 00 BC. 

tum 
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turfldueantur bCFKH paralle* b $1 ^ : 
telatcribus BE3A< v 

Jam in triahgulo DE J5. 
Angulus O cd Prquia utcrquc 

femireftus. * .. ]^ ou 

A tqui ang. Q a) P. <* # d ** 1 



Ergo O £> Q. adeoque DF 0$ FG c 6 * L 
, Eodem modo probatur quod fic 

Ang. RooS. ac proinde latus 
DH00GH. 

Atqui in.parallqlogrammqpD, 
latera oppofita DF. HG ut &1>H, 
FG funtsequalia f f *+ ** 

Ergo omnia illius latera func - 
interfe£qua!ia. 

Atqui illorum unum HG 00 l 
AC. g * . g 54. *• 

■ 

Ergo omnia funt aequalia fe- 
gmerito AG Adeoque cum o- 
mnes anguli fint re&i , parallelo- 
grammum DFGH eft quadratum 
fa&um abuno fegmento AC. 

Eodem modo facilc demon- 



184 Euchinisi 

ftratur parallclogrammum CK 
efle quadfatum alcerius fegmenti 

QB. 

Deinde c FK conrinetur fub FG 

hoc eft AC & fub GXThoc eftCJ5. 

Deriique c AG continetur fab 
uno fegpiento AC&fubCGhoc • 
eftCB. * 

Qjiae duo c la fi ad duo feK- 
quo ota addanturexhsbebuntto- 
tum p quod fit ab AB 5 adeoque 
ipfi asqu^aliaerunt. Q^ E. D. \ 

Per calculum hocmodode- 
monftratur. 

AB3) AC4^CB\w 
AB 30 AC 4- CB' - 



DAC^, □ AC.GB. 

4- □ AC. CB 4-TD CB. 



DAB3>aAC4-i a AC. CB 4. 

\ D CB. 

» 

Seu in numerfc. 

AB 00 10. AB10 
AC OO 6. ABjlo 

Er 6 oCB3>+. .-. 



k / 
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AC<$ 4 CB 

AC<?. 4-CB 

, .. . — *i 

1 

■ * v • 


• 6 AC 
'4. CB 

24 

2 


\ 

■+ 


48 

l6 



100 



QQROLLARIUM I. 

Parallclogramma pirca diame- 
trum quadrati funt quadrata. 

COROLLARIUM II: 

■' — / ■ ' 

Si rg&a linea bifariam fecetur 
quadfctum totius linex quadru- 
plumeftquadratiadimidiafadti. 



, » 






:**> 
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• . Propos 1 T I' o V. 

Thior.^: Si reHa linea AB.fecetur in *+ 
qualidinC, & non aqnallain^D : 
reflangulum AG fub tntqualibu* 
fegmentis A'D. 1)B comprehen- 
fum , una ci4jn quadrato HF ab 
intermedia fetiione QT>% *quale 
eft quadrato C/, quod a Mmidta 
CB defcrtbitur. 






i 46. i. 
b$j. h 




PR.EPARATIO. 

r> Super dirpidia CB fiajt a guadra- 
tumCI, ducaturqucdiameter. 

2. EsDducaturDFlateriBI b paral- 
lela. # 

3. Sumta BK 30 BD, ducatur KL 
b paralleU AB 5 ut &^,AL parjllela 

BK. 

De- 



T 
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" DEMONSTRATIO." 

n CG 30 c b GI. cjnia fuAtcom- c 4J- *- 
A ( plementa. 

O DK Q DK. ' 



□ CK30 * DI. . .. 

Atqui 3 CK3D d Z2AH. quia funtj j6.i. 
in iifdem parallelis & sequalibus bafrbns. 

ErgoO AH3D C-'DI.v. — 

° r,CG CCG./ A ' 



AG 30 GnomoniGHBFG. 



A la HF O HF , quod fit/ a CD. 
\ 4. II, - 

^ ^ * 

h A<i -f. D HF. X) a Cr. a dimidia 

Jtrtiumeris. 

Sit tota AB 10. Ergo dimidia AC,CB 5, 

AD8. ErgoDB*. EtCD. 3. 

CB d.. M AD8 * ' 

CB ,! M * M )DBz -. 



DCB 25 EAD.DB. 16, 

Tum. 
CD ? .\^ 

cb?./ M * 



DCD 9 A 
AD.DB 16 ! 



U ADB.r^- O CD z5.utante, 
. Aa * . Pro- 
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* Prgposit 1,6 VI. 

Si refta AB fit bifarlam fefia 

Thcdr.*. ipC % eiquerettdquadamB&ad- 

.• jiciatur 5 Erit retiangulum fub 

1otacompofitaAT>&*djeftaBT> 
contentum una cum quadrato di- 
tnitiiaCBi /tqudlequadrato ipfius 
CT> compofita ex dimidia &*ad- 
jetta. ■ ' , v . 



/ y-> 




/ 



PR/EPARATia 

1.; SuperCpfiata.CE. * 

2. Dudta Diametro FD , exBaga- 
tur BG parallela M. 

5. Sumpta DI 30 DI>, ducatur IL 
paralJela D A , ut & AL parallela DI: * 

bc- 



Lipeb. Sbcundus.| i8j> 

DEMONSTRATIO.' 

£2 AK 30/3 CH. _quia in iifdem pa- a ^ L 

rallels.' . : ; 4 ' 

Atqui q HE 30 b z: CH, qifia funt b . t , • 
copiplementa. 



JJL. 



EigoaAX^qiiE. A . e ^ 

cU ■-. * £)CJ. ^ v 

/Z2 AI 30 4 Gnotnoni GHKDG. 
A f □ KG □ KG &<Sum a ^dimi- ', . 

\ tfiaCB. dA * 5 



-**- 



□ Ai+tlKG30 aCEquodfitaCD 

. In numeris. \ * 
Sitlinea AB io. • . BD i. Ergo tota 
AD. 12. DimidiaAB.feuAC. 
. -feQCBj, .ErgoCD7. 

AD iz) k/t 
BP z/ M * 



n AD. DB24/ 

□ Cff. 2 5 } A ' 



CJ AD. D^-f, □ CB j^ » 4*Q CD. 



Aa j Pro- 
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Pr,OPOS ITIO VII. 

■ric<*7. .Siretta AB ufcunque fecetur 
in C *erunt quadrata totius AB & 
utriusvii fegmenti CB y aqualia 
bis fumto reftangulo contento fuh 
tota AB & fegtnent% ditto CB, 
unacum quadratoalterius fegmen* 
tiAC, 



/K0 

rtp 







PR^PABLATIO. 

t 4 6 i. *• Su P cr a ^ fiat n AE; 

■W*. SnmeBMODBC&ducantflrCL :, 

: t - MK b parallelar lateribusBE.BA. Erit- 
)IU queLE0O*CB. 

3. SuperLEfiat O EG. 



De- 



» LlBER. SeCUN d US. ipt 

DEMOfcSTRATlO. 

Duo ata AE. EF 30 d duobus d& s dA, • , * 
AM.MFcumtltoKL. 

Atqui □ AM continetur fub AB& 
BMhoceftBC.' . 

Et j3 MF continetur fub MG (qu«e fa- 

cileprobaturefleatqualis AB,ciim.fitME 
30 AC & EG 30 CB) & GF hoceft BC 

Ut & D KL fit a KH hoc eft AC altero 
(egmento. ' . 

Ergo patet veritas propofitionis. v ' 

In numeris. 
Sit AB ie> t ' dABioq". 

AC 8. OCB, 4' ' • 

Ergo CB z. D AB 4- Q CB 1 04. 



* 



AB icJ^ 

BC 2/ * 

□ ABBClO N ■* : ** 

'■ • ' - z '• * 

zlnAB.BC.40l . -• 

oac * 4 f ; 

I^ABBcTpaZC 104. 

u% ante. ' t 



. ->. ... « 






101 EtlCLIDIS 

' •'■''-.. 

Propositi o Vffl; 

* f - * 

t ■ *. 

Thcotg. Si refla linea^AB fecetur ut- 
cunque in C ; eique adjiciatus 
BT> 3D BC \ Reftangulum qua- 
ier comprehenfium % fub data ilB 
& alterutro fegniento CB$ una 
fum quadrato alterius fegmentl 
AC % erit aquale quadrato AF quod 
fita compofita AT>. > 



/ 
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I. 



PR>£PARATIO. 

_ SupertotaAD * fiat quadratum AF. 
M6 ' L 2. Sumtis DK. KM squalibus ipfi 
BC* ducantur KL ML paraMa: DA j ut 
. &BG.CHparaIIel*AE. 
fo Ducatur Diarpeter ED , 



Dc« 
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PHMONSTRATIO. 

^aDile patet quatuor*! ',la IC. 18. GS 
GMefrejnterfe a a?qualia, *& fubsequa- aj£flc 
libus Iineis contenta. ^ V' h 

jEt circa R cohftituta funt guatuor Dta 
. quorum lafera omnia funt ipfi BC a?qua- 
lia. b Ergo fi addantuj • b 3 0>£ 

. cla IC , 1S« 'GS .. GM. | * ■* bu ^ 
* Qta Ql ' SR i RD » M fl. P* M 

EruntblaAR. i-R- Gs -L. RD; 
GK. omnia inter fe a?qualia * & con- 
tenta vel/ubKnqis AB.BC, yd fub li* 
#neisqua?illisa?qualesfunt. 

Quibus fi addatur U LH fa&um ab 
. LS.hoc.eft altero fegmento AC. Tota 

ifta fumma fetf quinque iftse Hgur« e*- • 
« aquabunt totum quadratum AF fa&uma 
. compofita AD. Q± D. El 

Innumeris. ... 
SitABio. AC8. ErgoCB*., 
ACioU, AI> liUyr^ 

< CB il^- -.- ADif 



AC.CBio^^j DAD 144 
4/" m ut ante. 



4£=JACCB8o\ A 
D AC 64/ A# 



144. 

B b PRO- 
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P&OPOS ITl O IX. 

Ttw*.9. Si reifa linea AB fecePuf in 

, aqualia in C, d>» »0» aqualia in 

2/j quadrafa iruequaliuin fegrfien: 

torum AT>:*DB. dupWfunt qua. 

, t deatofUm AC. GD. qua a dimtdia 
AC & ab intfrmdia CjD fiunt. 



*3 



■ •^m 



<LJ 
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PR/£PARATIO. 

• 

1. Ex C erigatur. perpendicu- 
UrisCE 30 AC velCB, &jun, 
gantur AE EB. 

2. Ex D ducatur.* DF terallela 
CE. 

3. Ex F v agatur FG parallela 
AB ; ut.& denjque FA. 



Dc- 
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/ Demonstra^io. 

* Triangutum ACg eft re£hn- 
gulum ;&^ Ifofceles, .fcrgo* anguli 
A & E funt femjje&i j ut & in ajltI< 
triangulo EC.B ahguli E & B ftnt 

* femire&ij- adeoque tojus angulus 
EAB eft rd&us. V » 

. \, Deinde 4 in .triangylo EGF , * 
G(>i>ECBJeft reftusVang. E b t 
femire&us : ergo F etiaVfemireC 
&ns: adeoqueEGooGF.c 

. f Denique in triangulo FDB.an- cC - u 
girtus WQd fcCB) redus eft. An- • 
§ulos Bfemiredus: ergo&F ie- 
mir-e&usv adeoque latiu FD oo 

db. * ■;■..■■ 

* ♦> ■-•*.' 

'* * . 

.♦• Hifct praederaonftratis." v 

**!. ' In Triangul» *rcfta«gulo 

ACE. .. •». 

• ^AEsodAC^dCE. feu/^x. 

• qiwa ACooCE. .* *'■' 

oAEduplum ati AC. . 

Bb a * *,In 



i$& Euclipis .♦ 

2. In .Triangulo rettimgulat 
EGF. . J '. . 

nEF 3>u'EG -^uGF+icxi 
quia £(?:» Gi^ *' • 

□ E£ duplyxri oti GFhoc eft 
CD. f 

, Ergo duo pta AB. EF funt 
dupla ntorpm^C C^p. 

% 3., Atqui ih triangufo re&an~ 
gtilo AEF- 

«n AE + n £F a> uAF. 

• ,Ergoo/tff etiamaupluro oto- 
rura AC.CD. 

4. Atqui denique 1*1 triangu- 
loredangulo-<f2)F. . 

d p AF. » n AD+p2Xff hoc 

n DB. . - ■«■ 

£rgo diio ota AD. DB fun t <*»- 
plaatorum AC. CD. 



^£,2). 



ti 



& 
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In qunieris. - 

Sk AB 10. Erg9 AC. CB. 5. 
AD7-- ErgoDBj. 
EtCD z. * 



♦. 



□ AD49W a*C ajt. • •» 

□ DB sj A - . 0,00 4 J A - . > 
ataADJ>B.^8y ba^C. CD.i?.j M 

• ; '." ~" bis DtaACXD. 58. 



V 



*■ l 



;bk 3 



Pr«h 



' JS>8 Euciiftis, 

PnOPOflTI p X. 

SireB*AB feSta fit iifarian r 
in C, eiquetdjiciaturBO; Qua- 
dratatqttus comooftia AO, & ad- 
jeBa BO efini dupla quadratorum 
dCCO, qui mdmidio AC 'fiunt , 
& a CB comofita ex dmidm& 
adfeiia. *; ► ;.--' 



14 + 
_t- 

rH< 




FR/EPARATIO. 

.1. Ex C erigatur,(>erpendicu- 
laris CE a> GA vefCB, juhgan- 
turqueAE.EB. 
- Ex E auc«tur£F oo CO & 
leiaAO. 

Ex F ducatur per O refta 
* FG 



qqae p*roduftje EB bccurrat 



in<3.,* 



4. DeniqateagaturAG. 

; DEMbN^TR>TiO. 

Trianguluni AC$ f# re&an- * 
. £ulum*t Ifofcelcs, crgoanguli A 
& E fu nt a femire&i 5 ut& in tri- a * t . 
^ngulo ECB ariguli E 8dB femi- **** 
refti funt: ... • . • , *• 

Deinde in triangrtlo EPG an* 
giflus F (x> oppplho 0)eft re- 
&a$ : & angulus *$G femire- * 
.6fciisj (quia anguius BEC eft &«• 
4fn*rd&us 5 3 adeoqiie aldhr FGE 
eyani eft femire£tus;*\Ergo latus 
GFx)FEx>CQ. \ 

Denique in triangulo re&an- 
gulo BOG angulus ad G femire- 
&u*eft: ergoetjaraBfcmiredusj 
adeoque latus BQ x> OG. 



Hif 



1 



3oo Etr«niji« 

Hifce pramilEs. ' . " 
i. In triangulS r6£htngulcv 
ACE. ■ ,' 

»»7-t - d AEop 'd^O+dCE. feu 
' qniaAC«CE. 

□ AE eft duplum Dti AC 

2. In Triangulo reftangdo 
EFG. * 

'■a kEGcDDE? 4-ciFG, ieu 
'quiaBFCooCO^ODfG. 

DfiGduplurdDti.EFhocCO. 

ErgoduoDta AE. £G func 
dupla otorum AC. CO. 

3. Atqui in triangulo rectan- 
gulo^£GC : . 

Dta^£.£Goo b a AG. , . 
Ergo D AG eft duplum otorum 
AC.CO. 

4. Atqui denique in triangulo 
rectangulo AOG :' t 

dAGoodAO+dOG. 

Ergo duo Dta AO. OG (hoc ell 
>B) funt dupla' Dtorum AC. 
O. QJ3.E. 

Vel 
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Velin numeris. 
Sit A8 I) lo. Ergo AC„CB. 5." 
, Sit B() 30 j. Ereo AO a>i2. 
.EtCOa> 7 . 

■ ' *■«...'• 

DOG 4 > A - .DCQ 4 , IM - 
an OA. QG 148 □& AC. CO 74) ' 

BisDtaAC. CO 148 



«Jc ' fe» 



$ro$- .-V ; Eaci-iD-is; .: ' 

pROPOSI T* O. XI. , 

Tfafam reflam AB Jta fecare 
inG.ut reftangutum comprehen~ 
■ fum fubtotalinea AB & uno feg- 
tnentdrum &G fit squale alterius 
fegmenti AG quadrato, ' 



B 



•; / 




/ 


a 



H 



H , E A. F 
CONSTRHCTIO. 

i. Du'caturADperpendrcuiaris& ar- 
italisipfi AB. 

2. Dirifa ADbifariam inE, junge EB 

j. SnmaturEFDEB. 

4. Fac AG JD AF. Et dicofaaum 
Te quod ciuxritur. 

DEMONSTB.ATI0. 

Supra dara AB compleatur □ AC, 

& (upra AG D AH & Recta HG 
oducaturinj. ~ 



L i be* SfiaiHCDus. aoj 

□ DF. FH (hoc eft FA) _)_a EA 
OD «opv(ko<eft QEB. '^* 

Ataui a EB X) □ AB. fara AC k „. t 

ErgOiZIDF.FH-j-aEA^OaEA 

-4-aAC, ■ , .. ■" 

Et abiatoutrimqueQtoEA; 
□DF.FHrap DiC, • ' ,., • 

aAG»!Z!CG. 

^ArqtlltlAHfitaiegrnenro^AG&O . 
. CG coetinetur CB fioc eft AB & alteio 
fegmento BG. 
Ergopatetfactum eifcqnodcniatfebaturi .. 

s c h o l i q m; 

Innumerishxc propolitjo liuilo folvi 
potefttnodo, cum rarjicis cjuadrarsex- 
tra&io , gux hic requiritur non fejnper 
iattonales nuraeros. adminat. 



C« : 



so4 



EUCLID I# 



Propositio XUi 

■t 

In triangglo obtufangulo 
A7S£ quodrafum latefis AC , 
suod ebtufo anguto ^opponitur, 

Juperat rc&auorum Uttrum All. 
7SQ quadfata, bis futnpto ri- 
'Bangulo " quod continetur fub 
latere (fs , &• fub ipfa B7> 

t in. SreBum ei addita ufaue ad 
perpendicularcm ab altero acu* 
to angulo A cadentem. 




o •» o 
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DkMONSTRATlO. 






. d AC '». ■ «d Att +. o DC. M7X 
Acqui d DC b oo.p DB 4- d b ^"* 
BC4-2QDBC. < 

Ergo hifce in tocum n DC 
■ V poficis. , 

a AC 30a*AP"+dDB-4,D BC 
. * 4-2C5DBC. 

AcquirurfusDuoDCa AD. PB 
'OOdAB. 

Er*gohoc inillorum locum rc' 
'pofico. 

□ AC dddAB+d BC -KacT • 
DBC. .' • ^ 



* 



k • 



Cc g ^chd. 



fOtf . EU(JLiBIJ 

SCHQLI U*M. h 




* Hoc niodo paulo aliter eadegi propo- 
fitio demonftrari poteft, ■'» 

Ex B erigatur perperfdicularis EE 30 
• ' B A > & ducatur EC. v 

Hocfa&oduo triangula ABC.EBC. 
habent duo latera AB. BC arqualiaipfis 
EB.BC: at vero angulum ABC <*n- 
gulo EBC ; Ergo per 24. I. bafis A^C 
erit <EC. Adeoque □ AC < Dto 
EC hoc eft Qftis EB f. AB & BC. 

Unde patet nihil aliud requiri , quam 
ut inveniaturdifftrentra Dtorum AC. 

EC. ; 






a dc 



LlEXA § E C VI^P U S. r %9? 

a ac xfti ad 41 a DC. 
Atqui a DC 30 a DB 4- a BC 4- 

2C2DBC ♦, " 

1 Ergo. 

OAC3D 0X04,0084-080 
4,2 C DBC. •' 

Ajgtri Ota AD. DB. 30 DtaAB f. EB. 

.0 AC^paEB4-aSC4-2CDBC 

aECD3aEB4-aBC. 

" Qii* fi afe invicem fubtraka$tur , crit 
xZ2 DrfC difTerentiaOtorum AC. EC 
/<fte cxtfeflus quo O ACfupefat O EC, 
hoctf/tpwEB BC. feu Ag.BC, 

SCHOLIUM II. ; 

Ex hac propofitione deducitnr genc* 
raliYRegula Geometrarum, quaex tri- 
bus trianguli obtufanguli lateribus cogni- 
tis iriveniunt bgfi^ prddu&am vel illius 
fegmentumBD. qu^Mcnperat,. uta Dtq 
AC demta fumma □toruflD AB. BC , re- 
licjuum dividatur per duftum bafeos BC 9 
au$ operatioexhibebitquarCtamDB, 



Pm 



^Theob 



12« 



S 



40& 



Euc^Dis 



Propositio xyt. 



/ 



Jn acutflngulo trijtngulo JBC 
quadratum Uteris JB , quod 
acuto dTfguto C «pponitur , Ju~ 
peratur a quadratis reliquorum* 
taterum AC. fC* bis fumto 
rettangulo fub Utere fo &• 
fub affufnpta interius UneaCV 
ufque ad y occurfum perpendicu- 
laris ab aitero anguio ncuto A 
cadentis. , ' \ * 




De- 
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m 

• .*• 

DEMONSTRATIO. 

d5C+ nDC.T0 a 2^5C, t>«j 
CD-j-o5D. • \A. 

'dAD 6 — dAD/ 

D jBC 4- d AD 4-d PC dqAD 
UdDB4-2CjBCD. 



Atqui duo Dta AD. DCl 

• ooaAC. - l T 
Et duo Dta AD.D5/ 47 * 1 * 
oodAB. ' 

, £rgo his in illorum locum 
fubftitutis. 

p bc 4-d ac 3dd^5+ *a" 

BC.CD. 
Q±E.D r 



s 



Dd De< 



*io EuctiDts- 

- ' 1 

Alia dcmonftr#ia. 




Triangulum acutangulum lir, 
FBC, demonftrandum eft duo 
pta FB.BC fuperare p hC per 
iduplum CJ C@G. 

Ex B erigpcyr perpehdictilaris 
BEnBFi &ducatur£C, tum 
duo triangula EBC. FBC , habe^ 
buntduoIatera^jBJSC, Xilate- 
ribus FB. BC & angulum EBC 
< FBC : quare per 24. 1. latus 
EC erit < FC. Adeoque EC hoc 
effduontaEB.feuFB* BCerunc 

<;pFC, 

UndQ 
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Unde fiDFCfubtraHatUr a a 
EC , obtinebiryr diffcrentia feu 
exceflus, quo ata FB. BC fupe- 
raut □ FC ,"adeoque demonftrata 
eritpropofitio. 

DECaJORBfDFB-f-OBC 
■* Atqui 

DBC»OBG-Hal=3BGC-~HaGC 

~ - ■ *■ f ^ 

Ergo fattk fubftitutione 
D EC 00 □ FB -H D BC? M-% C BGC c 
. - • , -4-DGC ' b 

DFC.OODFB-f-CfBG -f-DBC 



DEC-HDFCO)2DBG.£2^BG.BG 

—7— 3, uJGC.BG 
Seu 
2. uuj BC BG. 



Hoceftduplura c^fub bafi BC 
& fegmenp BG 5 prb diffexentia 
qua d EC , hoc eft duo Dta EB. 
f. FB^£C eacediinc 6 FC. ' 

SCHOLIUM I. 

■» '. 

Simili operatione qiioque in- 
notefcet, differentiaatorum AC 
& FC : quorum primum oppo- 

Dd 2 ni- 



t 

\ 

* 



%xi Euclipis 

hicur angulo obtufo ABC. aftt» 
rum vero acuto FBC. 



»» 



d AC 30 □ A5+d BC + 2 q 
D5..5C. 12. II. L 

oCF 33 □ FB feu □ A5+cr 
BCz^BG.BC. ij» II. I 



d AG-d CF » 2 b D& £C + 
2^BG.BC. 

•feu 2 gDG.BC. 

Exquocafculo fequitur hoc 
.Theorema. 

Si triangulum obtufangutum 
ABC cum acutangulo FJ3C late- 
ra AB. BC lateribus FB: BCaN 
qualia habeat* • q^adratum late- 
ris obtufo angiilo oppoflti AC , 
fuperabit quadratum lateris acuto 
angulo oppofiti FC , per duplum 
re ftangulum quod fit a bstfrBC , 
& DG inter duas perpendiculares 
AD.FGintercepta. 

Scho- 
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SCHOLIUM IL 

•s ' • - s 

Hinc itcrum fluif Geome* 
trarum regula f ad iavenicndum 
bafeos iegmentum CD ,extribus 
trianguli aciitaftguli lateribus co- 
gnitis : quod in venitur (i a fumma 
Dtorum AC. CB. (circa angulum 
fegmento adjacentem) fubtratuu 
tur n AC, & reliquum per du- 
plara bafin BC dividatur. 



Dd i 
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EUCLID'19. 



Fiob. 2, 



P ROPOS 1 TlT> X\V 4 . 

^Dato rettilineo A aqualequa< 

dratumcoqjlituere.. ^ . \ 




* 




* 




/^^fS 


f 

V 


\ f f 

* 1 


/-# \ 




> G 


,°' 



B 



CONSTRUCTIO. 

• 4j. ** i. Conftituatur a BD 30 rcftilinco 
A : quod fi habeat latera aequalia . obti* 
nemus quadratum quarfitum. Si verojpion 

tum. . 

z. Producaturlatus DCinF, utCF 

fit CD CB. 

3. Linea DF bifefta in G,, centro 
G radioGDvelGFdefcribe femicircu- 

lum DHF.v> 

4; Latus BC producatur adfemicir- 

culum in H . 

Dico D CH efle 30 redilineo A. 



Dej 
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DEMONSTRATIO. 

CDC CB (feu CF) -}- D GC b 00 b„. n. 

OGF.CDGH. 

AtquiaGHcX>DGC4^DCH. c fM 
Ergo his in iJlius Iocnm' fubftitutis. 
□ DC.CB4- DGC^DGCJ. 

. DCH - . , 

Si auferatur utrimque D GC, 



d DCB 00 a CH. 

Atqui c DCB 30 re&ilioeo A 
per conftr. 

Ergo Q CH etiam eft JQ eidenj 
reftilineo A. 

Mlementorw Ubt Seamii linis. 



£w-> 



v 



EUCLIDIS 



ELEMENTO&tlM 

LIBER TERTIUS. 

VEFlNlTlONES. 





tjEquales circuli funt , quo* 
rum diametri AB. BC. funt a* 
quales: velquorum* qua excen~ 
tris D. & E. tefta linta DF . EG. 
fmt aquales. •' 

II. 

Reffa circu{um tan- 
gere dicitur % qua cum 
circulumtangat puta 
in Il-j/tproducaturin 
C. ctrculum non fe- 
\ah VI 




. • 



IilBEIt TE^tius. uy 

■ iii. '■ »■ 



• i 




Cifcuti fe ^mutuo *' 
'Itangere dicuntur *qui : - 
f$fe* tntriuo titngenies 
jut in A, fafe r§ufuo 
non fecantl' '.. 



IV. ♦ 

IficircHloaqua^ 
* li/er difiare a^en- 

tro r0<& dicun- 

F -) tur> cum perpen- 

tt dicular£S*< O E. 

D F. a centro D, 

ad iffasAB. CK. " 

dH&£ ^quales fimt -, longhts au* 

tem abeffe .dicitur GH. in quam 

, triajor jxrpendicularis D l t cadit* 

V. • . 
Segmentum cir% 

culi , eft figura qu£ 
^fub*re5ia A B. & 
circuli peripheria 
ACB. comprehenditur. 





# 



il8 *i«t Euci*idjTs 

*, \ ft 

. * v*- • , ■ • . 

^\ awgHlw eft C A B. 

' * \ ; A R »^ circuli 

fferip$eri& C A. somprehenditur* 



*>~ VII.» 



• - . » 



. ^^ * j^ fegntento r au- 

j\^\^ m &n%ulH t $ eft^xxvi 
4 \AA^G./db/# /0 /£* 
* \ 'gmenti cirgumferen** 
•AT - ? c t/a famptuip fuerit 

fuhtfum*tfkod&iam B. ^ ahei in 
termwos rethe AC fegmeptpn ■ 
termmantes , //»f ^ r*#* ut B A, , * 
BCifuerunt dufi*** * : *••;• 

• VI II. •**'..'. 

Cum <ver$ comi * 
prehendentes angu- 
lum D AB. reci£" 
AD, A B. aliquam 

/^ ajfumunt peripheri- 
am */ BCO. //// 
angulus dicitur infi* 
fiere. 

IX. 
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•' 



^ Se3orcihulieft 4 
*cum ad tptius cincu* 
licentfumkavgu* 
ius & A C. fuerlt 
cmftitutms : "coth^ * 
*• % prehenfa nitnirum 

fgura & a^reftis AB. AC/^w- 4 
gulumWhC cQrtfmemibuS) '& 
a>veriphetia J3 A ab tllis dffumpta. 




• .* 



••» 



* *• 




c ff * 



Similia cifkttli fegmenta funt 
ABC. £$F. p* ^«/<rt B;A C; 
UDf^cdpiunt aquale$$ aut in 
qutbus avgultC s B A, r F E &* in- 
Ur fe fimt gguales. 



**» 






Prq- 



•#« 
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EuCLIDIS 



fiobl X ' ? 



. Prop1>siti o I., 

• * 

* t * 

©*// circuU 

,*ja V-^5P 'ceitfrm F % 
re 





r* 



a 10. 1. 



C0NST : RUCTi6. 

: f. Du<5h quslibet A.C, a davidatu# 
bifariani ih E. 9 ' / * ' 

2. Ex E^erigatur utrinque b perpen- 
dicularis BQfufqiTe peripbcriamT * 

3. Illa bifa?iamdi>idaturinF # 
Dico puncium F e(Te centrum 

4 " 'Circuli» 



Dbm onst h ati o. 

Centrum aut eft in«BD , autextra 

* i. . 

illam. ' '*' ^ -# 

SifitinBD, necefTarioeftinpun&o* 
quod ijlam d£ vidit bi&riam ; quia Circuli 
radilfun'ta:quales; 7 adedtuie centrum eft 
m K . .. ' 

Si juxta Adverfarium fit extra BD i 
ponatur illud ex.vgr; in G 2 tum du&is 

AG> 



9 ^ 

AG. EO. CG u tciangulis GEA. 
.GEC, * V ♦ * * ' 

Latus^CfA CO C GG/ guia ponijntur radii. C - D * £ 
Latqs EAao^EO percoufinAionein. xs * *' 
Latus«GE commune.* * * . ■ 



^rgp *d &mnes "artgult fuht v a?quafes d ^ ^, 
' ad^que An£. G EA .go G$,'C. " ^ 

Ergo *GEA*eft reftus. 
. M&WjP k A *eft 'reftus per. cohftrudio- [££ 

neiA. / 



~ — -jfc. 



• JgrgVarfg, G1*A 3>-BEA* totum & 
pars, * cjyod eft abfurdflm. 

Et *:adem denronftratio obtinet in 
omnibus^un&is ^use pofluntaffignaricx^ 
tra lineam BD : (Jnde conchidendum f efl: 
illud extra Bp' non repetfri. 
> Erg6in BD & quiderncjuspunSo F. 
illucLerit. ' Q^E.D. * < 



l# 



COROLLARIUM. 

Si linea re&a in Circulo aliam Iineam 
reftam bifariam.& a^ angulos re&osfe- 
cat 5 in illa fecante erit centrum. f "^ a . 



Ec i Pa<w 
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: : 5 Etfcm>4s , * . 

■'; . i •• •:• 

PROPQ&JTM). II.. 



4 .. » 



• ** 



ttMci. • Si it^ ptripbsha (jrcuWApC 
*dt&~€iu<xlib(t furtffia^ A.*C % fif- 

L ftuctUi^, intry circHlurn *a T 
dit. 







4 



bEMONVlfiATIO. 

Ex invento Centro E. duftts radtis 
EA* EC , ad re&am AC du<*tur EBs 

Tumin Trian^ilo. £AC. 
* Latus E A 30 EC quh radii. ^ 



Ergo ang. A 30 C# 5' I - 



Atqui 



^mmmmwmmmmMMmimmm^mwm^mmmmm^mmw^^mmmmm-^mmmmmmmmmmmmmmm^ 

I 

m 

Arqui^ternHsEBA'* <imjernoC. •"!& t 

. .i , «»» .1 . — «r — « ft ■ ... 1 ., 4 % . m, 



Ergo EB A etiim < A. 



» ■■ 



>- 



. AtJeoque^Jn «r i^SgvHo EB A latos EA 
► opf^rfuii^gulq^iiaxijiqiHerii t> < la- 
' tdftEJ!* ♦ • . ' , • 9 

Atcjuj htus EA pemngtt tanturn ad 
periphrtvrn.- ■ . . . « * m * 

* lifg» l^tus EB cadtjMfltra cir^Jurii.* 

i." ,/*Et^idem demonftrario appficari po» 

tcft adomniariuac!)I : nea; AC. ' 
! -« Ergryrora linjea AC fculit intra£ircu- 
i "*W Q 1 E.D. > * 

f * ■♦ • - - - J * ♦ 

COROLLARIUM. ■ 

r * • 

Linea fe<5h Circ^iuai tantum inuno 
purufto tangit. " ' /*' - 



\ 

1 - 

r 
,» 



v*- 



r 



> 



Pm- 



\ 



524 



E-ji.ci.xd9* 
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/ Pk*aposiTio Ifl. 

jri**.*; ', ' * Pars'I. \ 

*S7' /» c\rcul6*re£ltf qu&dam 
QE per certtrum Jtdu&$ f dliam 
BD non *'fer centrum duUam y 
hifariamm F fecet s % etidrn illam 
ad anghlos reSks fecabit* *> * 




Pars II. 

Et fi ad angulos rettoseam fe* 
cet \ bifariam quoqu e fecabit. 

DEMONSTRATIO. 

Parsl. Duftis radiis AB. AD >.in tri^ 
\ angalis AFBrAFD* 

Latus 



\ 
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Latus A R 3) AD quia radii. 
Latus FB ip FD per pr opofitionem^ 
JLatus AF commuue. 



Ergo omnes anguli funt inter fe «qua - 
les , per.S. J, adeoque Ang. AFB 00 ' 
AFD. qui propterea funt arefiti. «&«£ 

Parsz. In jifdem triangulfc AEB, AFD. 

Ang. ABF 00 ADF. qui triang, BAD \ 
, eftlfofceles. . 

Ang. AFBODAFD per propofitio- 
. • nem. *■ ■ 

* LatusAFcommune. 



« * 



Ergo Iatus BF b » KD. ' b *S. I, 

!• E. 35. - « 



COROLLARJUM. 

.' In omni triangolo a?qiiiIatero • fcu 
IfofceIelineare<3a bafin bifcriam fecans , 
ad eandem perpendiculari* cft & contra/ 



> * 



* • 



Ff Pro 
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Thcot. $. paoposina, IV. 

Si>wcirculodu<tre- 

„ £tA AB. DCnonambt 

prxenttum du&&y fe 

ihvitem fectnt : tlU 

B k fefe non fecabant bi- 

farkm* 

DElVfONSTRATIO. 

Duplex lyc obtinet cafus. y 

. Cafosl. Aat yna t3ntum tranfit per 
centrura *- ut ex: gn FEy paret iltem ab *• 
• • altera CB non fecari bifariam : quia illa 
peiiJiypothefin non tranfit percentfum. 
• Cafus i. Aut neutra tranfit per cen- , 

■ *• trum. ♦ " 

Si jam Adverfarius cont^ndat duas li- 
neas AB. DC^e mutuotecarebifariam in 
E , ex centrp F , ducatur rtfta FE. . , 
Tuiu FE fecat AB bifariam. Ergo a , 
» $. iii. . .ang. FEB eit re<5his. 

EademFE fecat DCbikriam. Ergo* 
ang.FEGeft redtus. •* #. 
- — • : « — 

• _ 

Ergoehtang FFB.30 FEC. Totum 
& pars : (juod elt abfurdum/ 



PRO- 

• 
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.PropositiqV. * 



, Si duocinuli BDCS. 
BEC, -fefe mutuo feceru 
non babebunt idem cen ■ 
trunf* 



DEMONSJRATI'0. 

Si <juis ponat A eflTecommuneutriuCj 
que centrum > ducatur AB abillo (tentro 
A adpundium interfe&ionis B. ut & AD. 

Ljnea AB 30 AD;* qaiaradiicirculi 
' BDjC. 
AB 30 AE/quia radii circuli 
BEC 




Thcor.* 






-hrflL 



-^- , y. 



ErgoAD»30A£. Quoa eft abfurdum. , •. 

At eadetn demoqf|ratio obtinef in "'* V 
omnibus pun&is^ qu# intfa commune 
utrfcfque circuli fpatiiafc /untpofita. 

Ergo univerfim patet veytaspropofi- 
ttonis. Q. D. E. v * ' . 



Ff x Pro- 



Theo*. j. 
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* 

' P.ROPO S 1 ? 10 vr. 

* ■ 

' Si duo circuli B>A. *BQ fi 
mutuo interius tangant in *B : 
non erit illorufnMem centrum\ 




PEMONSTRATIO. 

» 

* * Si contendat aliquis pun&um 
cx:gr: D'efle*commune illprum 
cencrumj duftis DjB. DC erit. 

DB 30 t)C. quia funt racfii cir* 
V culiJSC. * 
DB oo D A , quia funt radii cir« 
culi BA. 

Ergo 



LlBER. TER.TIUS. 12* 

Ergo DC • ob DA. Totum & » a* i, 
pars: quod efl abfurdura. 



i* • 



. 'Adeoque. cum cadem demon- 
' ftratio omnibus punftis utgque 
> circdlo communibus poffit appli- 

cari, non haipebunt ifti circuli 

unum 8? idem centrum. 



•* 



Q^ E; D. 



Ffj 



Pro. 



Tfaefti. 7. 



CJO EuCLIDll 

PROPOSITI O VII. , • •• 

* ■ " 

Si in circulo quovis extra cen* 
trum F dccipiatur punfltm Gl ex. 
quo <qu<edam re£ia GA GC G%>. 
GE. GN in circukmcadant: 

Tum .*■ 

t ■» « 

1. Mdximaerit GA 9 q%£per 
centrum i 7 trjmfit. * 
. 2. Minima eriPreliqua diame- 
iri pdrs GB. # 

3 . Aliarum vero major eft &C , 
Jtt^ maximte GA propter. 

4. Neque plures quam du<e ab 
illo puntto G ad circumfereniiam 
duci poffunt aqualesf 




De< 



LlBER XER.TI.US.- % 



t* 



DEMONSTRATIO. 

Parsi. Da&aFC. intrianguIoGFC 
Duo UteraGF.Fc <*GC. a M .i. 

• Atqui.. GF, FC 30 G h, quia FC 
OaFA. - - 



Ergo * . GA < GC. 

Pars z. Du<5ta G £. In Triangujp FGE 
DuolateraFG.GE a •< FE.hoc^ . 
**• ' cftHbV IS 

•" FG ■ . 'FG/ • 

i * j — ^— ■% ^ 

GEb < ,. GB. 

Pars 3. Ducta GD.iirf Miangulis 
CFG.DFG. •' 

LatusCFcoDF. 

. LatusFG utrujnecommune, 
SedAng.CFG <DEG. 



9 - 



ErgobafisCGc <DG. x 

Pars^ Patetexpr<a?cedentibus;narn 
fi tres poflent arq^iales GD^GE.GNdif- 
ci; tum forent dua- GD. GE ad ean- 
dem ^rtem inter fe «equales. * 

Quocjrepugnatparti^. ' € 

• 
- * 

m 

PRO- 



\%i Euclidis/ 

> * * 

«^- Propositio VIII. 

m 

Si a+ punSio A extra circq- 
lurn accepto ad circulum ' ducan - 
, tur quadam rety* AH. AQ. 
AF. ' ; - 

i# Harum qua m 9 carvam 
jteripheriam incidunt maxima e~ 
rit! AH y qua per centrum L 
tranjtt..* 

t. Aliarum major eft ea > 
AC[ , qua' maxim* AH pro* 

pior. 
« • 

3 • Extra circulum minima • 

. eft A^B , qua pfoduffa per cen* 

trumtranfjt. 

4. $im mimm& pro*ior'v4£ 
remotioreABminorerit, 
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/ 



f. Non plurts quam du& ex 
diUo punffio A in peripheriam 
dctci pojfunt aquales ' jiye intra 
circulum*Jtve extra. 




DEMOljI.STRATIO. 

Parsl. Du&a re&a LG. in Cri- 
.anguloALG. 

Duolatera. 3 AL.. LG < AG> a ^ 

Atqui AL. LG x> AH. * 
quia LG 30 LH. 



*' ErgoAH < AG. 

Gg 



Pan 



2|4 EUCLIDIS 

Pars z. Dufta linea LF , in tmngulis 

ALG. ALJF. 

* 

Latus AL utriquecommupe. 
JLatus LG 30 LF. quia funt radii, 

Atcjui ang. AiG < ALF. 

• \ » ■ - 

b i 4 . l Ergo bafis AG b «£ bafi AF. 

# 

Parpj. Du&aLC. intrungnloACL. 
Duolatera AC. CL.b < AL.U 

CL. 00 BL.r 



cAx. 4. 



' iu.-t 



.RemanetAC < c AB. 

Pars.4. Du&aLE, in triangulis AEL 
ACL.. 

Duolateraexteriora 

AE.ELd <AC. CL.^S 

♦ LL 00 LC 



Remanet AE < AC. 

Pars f. Patetexpra?cedentibus; iiam ' 
du&a AI 30 AE. qux intra AI ducitur 
erit illa minor ; qua» extra . illa major : , 
h ^deoque ex A non poflunt cfaci plures 
<juam dua? <jiia? fint aecpales. Q; E e D f 



Pro- 



1 
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E ROPOS ITIO IX. 

'» 

Si ab aliquo intra 
Circulmppunho A /?/«- 
ih qdam du& refta aqua- 
lcs AB. AC. ADad pe- 
ripberiam duci pojftnt : 
B liiudpunclum eritcen- 
trum. 

* DE-MONSTRATIO. . 

* 

Du<5hs.rj(5hi DC CB. divide bi&riam 
la F & E per redas F A . £A. 

Tum in triangulis AFD. APC. 
Latus AFutriquecohimune. ' 
Latus AD 30 AC. per propofitionem. 
Latus FD 30 FC. per cotiitnuftionem. 

■ —1 i ^ — ^ 

Ergo Ang. AFD * 3* AFjC , & uter- 
que.bredm: adeoque in perpendiculari 
FAeritcentrum. c * 

Deihde eodem mbdo per triangula 
AEC.AEB demoriftraturcentrum etiam 
efle in perpendiculari £ A. 

Er*go necefferio erit in pun6to interfe* 
#ionis - A . quiaduarlinea: FA. EA pras- 
ter illud nullum babent commune. 

Q^E. D. 



Thcoi. 8. 



ag. J. 
b Pcf. 
10. 1. 
c Qoroll, 
1. Ut 




!$6' jJEufiLIDIS 

* - Propositio X- .* 

Thcor.9. • # ' . r # 

100/00 nonfecanf m 
. pluribus quarn dua- 
bus punftis. 

Demonstratio. 

Juxta Adverfarii opitiioneta 
ponantur fe. inyicem fecare in 
tribus pundtis A. E. C, liim ex 
inventckcirculi ADE centro G. 
ducantur re&ae.- (jA. £E. GC : 
quas funt aequales : quia funt ra- 
diicircufi ADE. 



» 



**« 



- Atfluitresift^c^qualesGA.GE GC 
etiam pertingunt ad penpherftm alterms 
circuli AFC ; eigo pun&um G illius 

19. II.* . quoque aerit centrum. 

Adeoque duo circuli fe invicem fecm- 

b *' IIL tes haberent idem centnym. tyjuod,eft 
abiurdum. * w * 



♦ 



Pro- 



>i 



Liber.Ter.tius. 2$f 



P R O P O tfl 1M O XI. 

» • 

Si duo circuli fe interius tan* 
gant in A> reBa FGillorumceri- 
tra F % G/ conjungens , fi produ* 
catur » tranfibit fet* contaftum 



Thcor* 
xo. 




DEMQNSXRATIO. 

Si juxta Adverfartum non ca- 
dat in A ", cadat aliorfum in D. 

Gg 3 Tum 



t$8 Euclidis 

Zurtf 



/Refta FGD ao FG A qtiia funt 
l radii majoris circuli. 
■\ FG FG • 



* GDooGA. 
AtquiGBaoGA. quia funtro- 
dii minoris-circuli. 



Ergo GD a> GB. Totum & 
pars. 'quodeftabiurdum. ; 

* Atqui eadem demonftratio ha- 
bet locum quandiu inter pun&a 
D & B manet aljquod iaterfti - 
tums feuquandiuillapunftanon 
coincidunt hoc eft quandiu linea 
GD nontranfi? pcrconta£fcum. 

Ergo FG produ&a cadit in 
conta&umA* 






Scho- 



LlBER TtKTlUt. 2J5> 

S C H Oi IU M. 




Poteft Haec propofitio fic con* 
verty 

Si dub circuli fe mutuo intcrius 
tangant , & a pun&o conta&us 
B, adtfentrufti unkiscirculidu- 
catur Re&a , tum in illa aut illius 
produ&aquoqueeritcentrum ab 
terius circuli. 

DEMONSTRATIO. - 

Duplex hic obcinet cafus : Aut 

enim du&a eft BA ex conta&u 

' ad 



■ , 

24O EUCLIDIS • 

ad centrum toajoris circuli : Aut 
dufifca eftBC ex conta&u ad cen- 
trum minoriscirduliC, 

. .C.A5USTI.. 4 

Si centrum minoris circuli non 
fit in linea B A , fit extra illam in 
pun&oG. ducanturlineae BG & 
AP,per Cr. * » *.. . * 

• * • 

yGJL X) GB. quia ftfnt radii minoris 
A.[ eirculi. 

. \ AG AG. juxta Ad v. 



■*»■ 



AE30AG^-GB. 

AtquiAGw-^ GB < AB.f.AD.ao.i. 

. s J — 

* 

Ergo AE < AD. pars major toto. 

Et eadem^dempnftratio habet 
locum in omhibus p^nctis affig- 
natis extra lineam B A. £ rgo cen- 
trumminoris circulireperitur in 
lineaBA. 



Ca* 



1 
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CAStlS II. 

* 

B 



\ 




Sit centr um raajoris Circitfi extra re" 
■ SamBC, aut ill ; us produdam , in pun- 
fto F. Ducantur BF & DF per C. 

Eritque 
. /CE30 CB. quiaradiiminoriscirculi.' 
A |CF CF. 

FE30FC^-CB, 
AtquiFC 4. CB <! FB f. FD. 



Ergo FE < FD. pars toto. 

Q. E. A. 



m 



Proj 



Thcdri 

12. 



'H* 



EUCLIDIS 



Propositio XtlL 



Circulus circulum non tangit in 
pkribus punflis quam uno-, five 
^ intus, jiveextratarigat. 




+ 



■ P 

Demonstratio. 

CafusL Circulus ABC tangat (juxta 
Adverfarium) in duobus pun&is A & B : 
• rx. ji. Tum refh FE , tendet *adpun&acon- 
taftus A & B ; ducatur FB. 

FE -}- EB 30 F A , quia funt radii 
ejufdem circulu 

At- 



LlB«fl ITbRTIUS. Jtyjf 

'Atqur FB £> FA propter eandem 

rafionem. * ' 

• . Erso FE _L EB 30 FB. Quod eft . , , 

abfurdum.*~ . ^ b20,11 ' 

Cafus II. Circulus ABC (fi non in 
una) in duobus pundis ymgat cjrcufum 
ABD. fc. in A & B, Refta FE <\ux 
centra conjungit tranfitper c conta£tum CI1# IL - 
A; ■ ' 

Atqui (juxta adverfiuhi , qui etiam 
conta&um in B ponk) illa etiam tranfit 
per B , ut linea FB£ fi^lmea recfta. 




■ * 



Ergo Mne fequererur Aias,.- rejSas 
FBE » F AE copiprehendejte fpatium. 
Quqd eft abfurdum. dAx.i^ 



Hh 5 



PRQ- 



' % %h 



i+S Euclidis 

tteor. pROPOSITIO. XIV. 

,J> i. ^Equales rtEia AB. 2)C. 

in circulo aqualiter a centro di- 
ftant. 

2 . Et aqualiter a centro diftan? 
tes inter fe djuales funt. 




t 



DEMONSTRATIO. 
Pars I. 

Ex centro E duftae perpendi- 

A *. ixl culares EF. EG , lineas a KB. DC 

bifecabunt; & quia totaefuntx- 

qualeseruntSc femifles AF. T>G 

- aequales : ducantur radii E A. ED. 

In triangulis re&angulis ABE 

<£>GE. 

K sta 



\ 



• 
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ot* JF.FExta AE\ . 
aca 7)<?. GE 30 □©£.■/*'• L 

AtquinAExin^DE. quiafiunc 
a radiis. 



Ergo Dta AF*FE. oo otisDG GE 
$\ a AF 30 D '2)<y. 

. : . I 

Reroanet a FE oo d GE. 

Erg^ linea FEx> GE adeoque 
diftanciaj ajquales. 

• P A r s II. ' 

Supra erant 
Dta AF FE 30 Dtis DG GE\ Q 
D F£ 30D GE. ,J> 



uAB 30;DG. 



Ergoipfa AF&DG. & ipfarum 
, dupla. 

/f£ b at}DC. Q.D.E. 



bAxfc 



Prc 



28* 
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^ Propositio XV- 

l4 '" ' 1. Jn cir- 

D cnlo ABCD 
e reftarum Jn~ 
f' fcriptarum^ 
f x maxima eji 
^Diameter 
>AF. 

2. ReliquarumveroeaBEma* 
jorquacentrofroplor., \ ■ 

# Demonstratio. 

Parsl. Du&is GB. GE. in triangulo 
BGE. 
a w. 1 Duo tatera* BG . GE < BE. 

Atqui , BG. GE 30 AF. Diametro; 



Ergo AF, < BE. 
ParsIL DuftisGC. GD: intriangulis 

BGE.CGD. 

Latus BGODCGl Quia iunt 
Latus GE 30 GD^radii. 
Atane.BGE -<CGD. 



*.»+?5 



Ergobafw BE«> < CD, 

Q. D, E. 



Pro: 
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PROPOSITIO XVI. 

Si per*extremi- 
tatem diamctn- 4 
dwatyT perpendtcu* 
laris FE. 

1. llUcadttex- 
tra circulum. 

i/^pw & circuhm 
alid rcfta adcorttaftum A duci poteft , qu* 
circutum von [ectt. 



Theor. 




DEMONSTRATIO. } 

Parsl. Ex centro D ad quodljbetpuo£fcum F 
du&a DF , erit in trkngalo D AF. ) 

Angulus A <J F*. quia angulus A re&us. 
• ErgoLatus (a) DF < latereDA. 
', AtqniDH X> DA. quiafuntradii. 



a 19.1« 



EfgoDF <DH. Adeoquequiapundtura tt 
cft in circu mferentia erit F extra. . 

Idem ratiocinium omnibus pun&is Jineae 
FAE poteft applicari: adeoque tota FE (exce- 
ptopun&o A) eritextracirculuro. 

Parsi- Ponat aaVerfarius redram AB pofle 
duciintcr AE. &circulumabfquecirculi fetSio- 
nc. Excentro D ad AB ducatur perpendicula* 
xisDK. Eritqne in triangulo DKA. 

Ii Ang« 



s 

I 



zf$ Euclidis 



Ang.PKA <DAK. 

b 19. i Ergo latus D A b < DK. 

AtcjuL DA pertingit ad periphcriam. 
'• Ergo*cadit DK. intraCirculum^ adeo- 
cjue linea AK iHum fecat. • 

COROLLARIUM. 



Hinc rurfus parct re&am li- 
neam Circulum tancum in uno 
pun&o tangere : nam demon* 
ftratumefttotam re&am FE ca- 
dere excra cireulum exceptouni- 
co punfto A 5 adeoquein illojfe- 
jfe tantiun pontingynt. 



•\ 



Pro- 
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P R.O P O S 1 T I O XVII. *<*• 2 - 

*■ 

* Adato pimEkk 

A refiam lineam 

AC ducere qua 

ctrculum datum 

I BOD tangat. 

♦ - t 

CONS/TRUCT-Jfo. 

i. Ex jpun&a A ad centrun* ducatur 
. ^reftaAD. A ♦ ' 

W ' - 2. Centro D radio D A dtfcribatur 
P ' * circuliarcus AE. 
- « 3, Expun&o B erigatur perpendicu- 

larisBE; 
| 4. Jun&aED, ducatur AC. 

Dico lineam AC raqgere circulum: 

DEM£NSTRATIO. 
Intriangulis ADC. EDB. 
Latus AD OO EDV Quia fuilt radii eo- 
3Latus DC 30 DB rumdem circulorum. 
Angulus D communis. 



-*> 



Ergo a Ang. ACD 30 EBD. ' a 4 ". t 

Atcjoi Ang. EB D ett re&us perxonft. 



■AM««te-k« 



* 



Ergo etianti AC.Defl refius : adeoqtie 
^iaea AC b tangk circulum. , bx6-iu« 

^ Ii a Pro- 



2 ;f2 



EUCLIDIS 



Th?or. 
16. 



■I 




t- 



* »9- I- 



Propqsitio,XVIIL 

4 

^V c \b ^" re ^ a Hnea 

. ABtangat circu* 
%m , qu<e exceri- • 
tro *D ad conta* 
Biim C ducitur 
<DQ illatangen- 
genti AB jperpendicularts erit. 

D E.M CtN S*TR ATIO. *> 

Si neget Adverfarius ; Sit alia qu£- ; 
dam DB pcrpendicularis ad tangentem : 
tum in triangulo D CB > 

AnguIusDBC < DCB. juxtaAd- 

verterium. ' * ' i ' 



BAk. 



ErgolatusDC <DB.\ 
Atqui DOODDE. 



Ergo DE <i DB. P$rs major to* 
to: quodtft b abfurdum. Ete^denfde- 
monftraYlo habet locum in omnibus pftp- 
&isiinea?CB. ' 



\ . 



« * 



PRO- 
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P RO P 6 S I T I O XIX* Thc*. 

' B_ SireflalineaAB 

tangat circulum* & • 

excontaffuCduca- 
*#r perfendtcularis 
- £E in illa erit cen - 
fr#/#. 

bEMONSTRATIO. 

Si hoc ab Adverf JHo ftegettir ,; aljbi 
centrum aflignare debet : Sit hoc in F : 
tum du<Sa FC crit 

. Ang. ECB re<5ius. per propdfit. 

AtquiFCB «etiam reftus juxta pofi, a i8.IU, 
tionem Adverfarii. 




« Ergo ECB 30 FCB. Totum&parsr 
quod eft abfurdum. 

Eadem autem demonftratio (ocum ha- 
bet ubicunque ab adverfario centrimi po- 
naturextralineamCE. ': 

Ergoiitlinea CE reperitur centrum. 

Q. E. D. 



«-5 



Pao- 



-m 



Euci/iDisi 



Thcdfc 

18. 



P ROPOSl T ! (f ^tX. 

Angulus ad Centrum QEB du- 
flus efi anguli GDB ad periphe- 
% riam* cum tdem arcus<aB ejiba* 
m fis angulorum. - * * 

DEMONSTRATIO. 




Cafus I. Iln triangulo Ifofcele 
Angulus GEB 30 ang. D Ij-B. 

Atqui D 30 B. 5. 1. 
Ergo GEB. duplus anguli D. 






i<j.i. 



Ca- 



■ • • 



Libeb.Teb.tius. Jjy 




Cafus 2. Du&^AF ptr centrum E ," 
A i Ang. BEF tluplus ang. B Af.l per <a- 
A \Ang C*EF duplus ang. CAFffiim. I. 

1 ocus B t C duplus tutius B AC. 



■». 




* 



Cafus j ; Totus Ang. GEC efll 
dupIustotiusGDC. ■„ 

Partialis GEB eft duplus par- 
tialisGDB. \ 

RcnianctBECduplusBDC. CfcE.D. 

PRO' 



/ 



fhe6r. 
19- 



&f$ ituCLlbXjf •'< 

PROPQ S I T I O XXI. 

lncirculo , qui eidem arcui BC 
infiftunt anguli B4CBW> (eu 
qut funtjn eodem fegmento%.funt 
inter fi aqualesJ ' 



tAx.7* 




I>EMONSTILATIO; 

Angulus B EC cft duplus B A C 
Atqui id. BECeft duplus BDC) 20 ' 1IL 

tf • 

■— — - i . ■ i , ■ . .. . 

Ergo BAC • p BDC." 



« • 



. • 



Pro 
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Pft oPosiTic.XXIL 



• , 



Theot 

Qua- 

driUteri , 

circttlo . 
<&-' infctipti * 

APCD 
Wguli op- 

D.B.pofui 
duobus 

r 

itctis funt 
*quales. 

DEMONSTRATIO. 

Du(5HsdiagpnaiibusAC..BD. 

('Ang. 6 OO Qi a quia infiftunt arcui llx . ,^ 
AB. 
Ang. S 30 R. a quk infiftunt arcui 
>' CB. 




Totus angulus AD<5 X> Q J[^ R,l 
AngulusABC» ABC.^ A * 



. Duo *nguli ADuC. ABC 33 tribus 
Q^-J- R ,4* ABC. 1 • 

Atqui hi tres funt 30 2 Redtisi 
Ergo & duo ADC .4, ABC 

30».Reais. Q.E.D. 



Kk 



PJtO' 



2f8 v EUCLIDTS ' 

\ Thew, PROPOS I Tl 9. XXIII. 



• 21. 






Sifuper eadem re&d^DF con- 
ftituta fmt duo fegmentq, cir<&h 
rum inaqualia\ illanon funt fi 
" mifia. 




DEMONSTKATIO; 

Si cpntendat Adrerfarius illa efle fx- 
milia j ducantur re£te FE. ED. DI. 

_ _ « _ 

■ Dcf. ^hg. ^^ 3° ^ 1 ^ J uxta a Adverfariun? 
io.iii, 'AtquiDEf > DIF. per 16. I f 

, Qua? duo.funt contt&di&orU, 



Pro- 



PROPOSITIO JKX7^ «eor. 

[ Segmenia.fmiliaACB.^DEFv 

\ /«p«- aqualibus reftis AB. T>F 
*conftituta t inter fe funt aqualia." 



ii. , 




DEMONSTRATIO. 

• * 

. Superponatur AB ipfi DF, autcon^ 
gruentaut non. 

Si nop : tuni peripheru ACD. 

Vel cadet tota iqtra vel extra periphe- 
riam DEF ; contra praecedentem. 

Vel jnterfecabk peripheriam DEr: 
tunc circulus circtalum fecabit in pluribus 
quara duobus pua&is : contraio.hujus. 

, Ergo congruent : adeoquo funt a aS a AXi ^ 
qi|sdia. Q, E. D. 
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460 Euci/idxs: 

r»6i., pR,OPO£ITIO XXK 



Circuli datitm 
arcym AB*D 
v prjficef£.. 



CONSTRUCTIQ. 

t. Tria pun<fta ad libitum fumpta 
A. B. D. jungamur rc&is AB. liD. 
2. Dividantur bifariam perperpendi- 

culares EC. FGT ... 

Dico iq illarum inteffe&ionis pun- 
&o C efle arcus datl centrum qusefitum. . 



* Cat: 
i.III. 




DEMONSTRATIQ. 

Centrum eft in perpendiculari EC. 
Ut & in perpendiculari «FC. 



Ergp eft m pun<fto interfe&ionis ; 
quia illud tantum habent commune » & 
circuli unicum taittum eft centrum. 

Adeoque ex centro C arcus perfici^o- 
terit. Q. E % F. 



Pro- 



* LlBER. Tertius. 26\ 



/ 



PROPOSITIO XXVh ***• 

5i in circulis aqualibus anguli 
Jtve ad centra. G. H> fiveadpe- 
ripheriarn B. E> fint aquales : 
tunc etiam arcus AC. 2)F, fui- > 
bus infiftunt , erunt aqualesl m , 




ct> 




DEMONSTRATIO. 

Du&is re<5^AC. DF. in triangulfs 
AGC. DHF; 
Latus AG 30 DH\ Quia Aint radii cir- 
Latus GC 30 HFxuloruip xqyalium. 
Augulus G 3p H. per propofitionem. 

— , m I. 

*%rgo Bafis AC a 30 DF. 

Fiant jani anguli B; £. aJ periphe- 
riamduftisAB.BC.DE.EF. x 



14.L 



Kk 3 



Ouia 



i6i 



EUCLIDI* 



1 Quia autem angulorum ad centra G.H 
arqualium ieraiflTes adperiphenam B.E. 

bDc£io. et ' am ^ unt *q ua ' es 5 fegmenta ABC 

ia. DEF erunt bfimiHa? *adtroque qnia fu- 

per asquahbus • re&is funt conftituta f 

erunt xqualia : Quae fi a totis circulis 

arqualibus auferantur remantbunt arcus 

- AC, DF intei: fe arquales. 

Pars' 2. Hsbc eodem fere ratiocinio 
demoflftratur. • 

Sed notandum in parte prima figuras 
debere confiderari fine angulis ad peri» 
pheriam ; qui in demonftratione demum 
conftrui debenr. 

Sic etiam in parte fecynda fpe&ati de- 
bent abfque angulis ad ceritra > quos dc- 
monftratio demum requirit. 

x Adeoque utriufque partis demonftra- 
tione ambo anguli& adcentra&ad pe- 
' ripheriara exiguntur : cum per iilos de- 
monftretur sequalitas re&arum ; per hos 
vero fimilitudo fegmentorum ; cpx utra- 
que neceffaria funt. 



Prr 



LlBER TeRTIUS. 2^3 

Proposit IO XXVII. Tcor. 

Si in tquahbus circulis atm AJ. DT. '**• 
fint aquales, anguli tlits infifientes fivc ai , • 
centra G. E. fivc ad pcripbcrias. B. E. funt 
iriter fc aquales. 







DEMONSTRATIO. 

Pars I. Sinoo fit angulus G 30 H . 

Erit G> H. 
Vel G <: H. 

SitG> H.^ fiatquc 

Angulus AGC 30 H. 



Ergo a Arcus A C 30 DF. 

A tqui Arcus AI 30 DF per propofiti a 2 * In * 

Ergo Arcus AC 30 AI. ToturnSc 
pars: quodeftabfurdum. Ergoangulus ' • 
G non cft minor H. 

Eodem tnodo probatur angulum G 
non efle majorem angulo H. 

Ergo fequitur G effe squalem A. 
V&ts 2. Harc facile eadem formula de- 

roonfttatur* •" " Pro- 



2<>4 EUCLIDIS 

Propositio XXVIII. 

Theor. 

* 5 ' Si in circulis aqnalibus duSta 

fint aquales reft* AC. T>F : eruttf 
* titam , quos auferunt , arcus AC. 
<DE inter /<? aquaks* 




c » 




DeMonstratioV 

Duftis reSis GA. GC: HD.HF, in 

triangulis AGC. DAF. 
Latus AG 30 DH.\ Quia radii aetjua- 
LatusGC 30 HF.Ilium circulorum. , 
Bafis'Afi30DF. perprapofitionera. 

Ergo Ang. AGC » 30 DHF. 
b *fi,ut Adeocjue arcus AC b 30 DF. 



a 8.1. 



Q. E, D, 



Ca- 



LlBER. TEIVTIUS. 26** 

Propositio XXIX. iw 

JSr 

Si in aqualibuf circulis arcus 
AC T>F fint aquales 5 erunt e^ 
fubtendentes refta AC. 7)F inter 
fe aguales. 




c d 




DEMONSTRATIO. 

« 

Du<3is GA. GC. HD. HF. erunt \r\ 

triangulisAGC.DHF. 
Latus G A 3D HDl Quia funt radii «- 
Latus GC 30 HF jcjiialium circulorum. 
AngulusCaO »H. quiaarcus AC po-' ^ TTT 

• I- !-%!-• 11*7.111« 

intur sequalis DF. 

, ■■ , — ' 

Ergobafis AC b 30 DF. ' b 4 t 

"i, D.E, 



Ll. Pre2 
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Eqc&xdis 



Vf&l 4. 



V 



ProposVimo XXX. 



^Datum cir. 
cultarcumABC 
bifariam [eca* 
re. 




• 4. I* 
bi8.J. 



CONSTRUCTIO. 

1. Ducaturre&aAC» darfarcuscx- 
tren\itates conjung^ns. . s 

2. JllaperpefpendicubremDB, bi- 
fecetur. 

Dico Arcum bife&um eflTe in B. 

DRMONSTRATIO. 

Du&is re&is AB, CB. crunt in triangu- 
lisBDA.BDC 
Latus BD mrique commune. 
Latus AD 30 ■ DCJ Per con- 
AngulusBDA X> BDC/ftruft. 



ErgoBafisBAOO *BC. 
Adeoque Arcus B A 30 *> BC. 

Ergo Arcus AB C di vifus eft bifariarin 



Q. E. D. 



Pro- 



/ 



LlBBR. TERTIUS. 267 

- PROPOSITIO XXXI. Th M r. 

1. Angulus ABC in femicircu- % .' 
lo reffus efl. 

2. In fegmento tnajori anguhs 
BACreffominor. • r 

3.* In fegmento vero minori an- 
gulus BEC re£io major. 



^s 



t * 




DEMONSTRATIO. 

Parsl. DuftaDB* eruntduo triari- 
gula DAB. DBC. Ifofcelia , adeoque' 
anguli (upra bafes aa?<juales. 
Ergoang. DBAOO DAB.\ A 
Et ang. DfcCOODCB./' 

^ ,^^»^— * ■ ■ ■ * ■■ ■ " ■ *- ' ■ «■■- ^■IIIIW ■ ' 

Totus Ang. ABC 00 duobusBAC 
»_L.BCA. 

Atqui in triang. ABC omnes trcs an- 



a 5. L 



guUfunt30t>zRe&is* 



Ll z 



Er-^* L 



, '368 Euclidts 

_ Ergo ab una parte angulus ABC eft 
re&us, & ab altera duo reliqiii BAC. 
' BCAetiamasqualesunirc&o. 

Pars^a. PerpartemlduoanguliBAC 
fBQA fimul conftituunt unum re&um : 
' ergo fohis B AC eft minor re&o. ,♦ 

( Parsj. InquadrilateroABEC. 

... Duoaneuli A -4- E 33 c 2 Ke&is. 

C2**ur. . & . ^^ - 

Atquiang. A J> uno recto pcr par- 

tem I. 
Ergoang. E < unorecfto. x 

• SCHOLIUM I. 

Si trianguli re&anguli hypotenufa di- 
vidatur bifariain > eritpunftam btfedio- 
niscentrum circuli pertriapun<5ta angu- 
laria tranfeuntisradeoque examen norma:. 

SCHOLIUM II. 

» 

Ex hac proppfitione deducitur fequens 

PROBLIMA. 

Minus quadratum Z a majore Xfub- 
traherc, feu exhibere differentiamqua- 
dratorum X & Z. 

• » 

Con- 



Ll BBR TbILIIUS. t6$ 

CONSTRUCTIO. . 




1- Super AB 00 X fiat Semicirculus 
ACB. 

i. In Diametro AB fumatur AD 
30 Z. . 

3: Centro A radio ADdefcribcar- 
cutn DC. erit re&a AC ctiam 00 Z. 

Dico dufta CB illius a CBeffequ£- 
fitam difFerentiam quadracorum AB. AC. 

Demonstr ATIO. 

Per propof. 3 1, III. angulus ACB eft 
re&us , ergo in triangulo redtangulo" 
ACB eft 

<j pAB30DAC4-aCBper47.I. 

3 \aAC dac, - . . 

a AB -J- D AC 00 a CB. 

"' ,Ll 3 Pro- 



Theot. 
«8. 



*J 



a/a v/]Euclidis. 
PropWtio XXXH. 

«$i refla tfnea AB circulum tan- 
gat in C\ & a cotita&a ducatur 
' +alia circulum fecans : erit angulus 
a tangente & fecantefaffus Jtqua- 
lis \angulo qui fit in alterno fe- 
gmento.- * 




DfeMbNSTRATI O. 

Cafas hic obtinent omnino dtio: 
Aut e.iim linea circulum fecans ad tat*- 
gtntem efl perpendicularis $ tranfit per 
centrum O , ut CD. . ' 

Aut nontranfit ; ut CE. 



LlBER TERTI.US. 2/Z 

CASUS I' - * . 

Demonftrari debet anguium ACD 30 
CFD. *•' 
Ang. ACDeftre$u$; perhypotlu 
Ut & a CFD eft re<9:us i quia eft in Se- * tf, hl 
micircolo. 



» 1 « M i i 



Ergq ang. ACD 30 CFD. 

CASUS II. 

Ab tina parte probari debet efle ang 
ACE X» CFE. b ". 

/ Ang. A CD 00 CFD. per cafum I. 
S (AngtQ^ DO bR. q U j a j n €oc fe m bii.WT; 

\ fegmento. 

Remanet ane. ACE 00 CFE. 

Ab altera parte probari debet ang. 
BCE30CHE. •■ . 

/Ang.BCD 30 CHD per cafum I. - 
AjAng. Q^ 3) S. quia funt eodem 



\ fegmento. 



Totus ang. BCE 00 TotiCHE. 

CLE. D. 



F)ro# 



2 7 2 



EUCLIDIS 



frtbLj. P^OTOSl TIO XXXIIL 

• 

Supfr data re&a AB fegtnen- 
tam circtdi c&nftruere , quod ca- 
fiat anguium dato angulo aqua- 
fem. 




Eft autem angulus datus vel re&us ut 
E , vel non re&us ut H. C. 

CASUS I^ 

Conftru&i o & Demonftratio. w 
iiji.m * DAtaABbifariamdivifainD. Centro 
D radio DA fiatfemicirculus ACB. hic 
capit a angulum redum ACB > adeoque 
^to {e&o E. *<jualem« 

\ 

\ 



• 



LlBEB. ^ERTIUS. . 2/J 

CAsas ii. * 
constructio. ; 

x. Ad data» B A punSurn A ducatur , 
X>K,utangi|JusDABfit*qtiales fcangu-k* 1 ' 1, 
lo dato C. 

2. Ex A duc perpendicularem AF. 

3. Fiat angulus ABE arquali^angulo 
£AE.* ^ 

*f. Centro E, radio EA vel EB 
(qua? jjer 6. 1. funt «sequales) dAeribe 
circuhim BIAG. 

Dico fegmentum AGB capereangu- 
lum daro acijto C a?qualem. 

Ut & fegtuentum AIB capereangu- 
lum data obtufo H a?qiialem. 

Pars 1. Ang DAB 30 c AGB ', in c32.n1; 
e alterno fegmento. 

Et Ang. dAB 30 C per conftrud. •' 

• Ergo Ang. AGB 30 C, 
' Pars 2. In quadrilatere AIBG. 

Duo anguli I -|- G * 00 2 Re6Hs. an.iii, 
Et duo angulf H*-[_ P* 30 2 Reflis. 

JEr^oI^GSOH^C. 
S / Atqui G 30 * C. per par-cji. niy 
^ . tem I. 



Erg« I 30 H. 
Mra 




*74 Euclidz* 

• * 

*wM.& Propositio XXXIV. 

A* dafo circul» iAHQ fit- 
mentum CBA^aufirrt, cafiens 
angulum «2 , dato angub *J> 
tquatem, * 




COKSTRUCTIO; 

i. Ducaturre<SU tangens 
Circulum in A, 

2. Ad AfiacanguliisEAC * 
arcjualis angulo dato O. 

m ' m 

Di- 



f 



LifcBk Tehtius. *7f 

Dico fcgmcntum ABC 

capere angulumarqualem D. 

DEMONSTRATIX): . 

Ang.EAC». ABCinal-' Jl "^ 
tcrno (egmento. • * 

Atqui EAC 30 D percon- 
ftru^tioncm. 



• «4 



L. ■ - — — 



»■1 ■' " ■ 



Ergo ABC a> D.. ■• 

^£.2). 



► 



f. 






W« » 



fiui« 



29. 



'37$ 



i* 



Euclidis' 



Propositio XXXV. 

Sim cirmlo dtu reEt* A$< CD fe mutuo 

in E fecuertfit : *ReBangulum tomyreben- 

fum fub fenmepti^mus AI. EB: aquale 

' efiei quodfub fegmemis alterius C£. BD. 

cotnprehenditur reftangulo. ' 



• *■ 




Quatuor diverfi hic occqrrerc poffunt 

cafiis. . 

DEMONSTRATIO. • 

CASUS I. 

Si ttStx AB. CD fe mutuofecent irr 

Centro : tum □ AEB erit 3Q □ CEp: 

quia. quatuor illorum latera fint radii, 

adeoque inter fe arqualia. t 

• • Ca- 



• 1 

LjBBft Tkr.t.1us. 'iyy 



C A SU S II. . 



' I 

\ 



Si upa Cu per cchtjum E du<fla altc- 
ram AB non per centrum jrtranfcuntem 
fecet bifariam adeoque a perpendictflari- aj.iit- 

ter iu E: difcatur FB. "' 

* * . • 

DEMONST.RATra 

CD CED 41 □' FE b OO □ Fd feu □ FB. b ,. iil 

jitquicjl5Eq_b'EBdo □ FB. 1 ' ., 



Er£o iliis in fiuju* locunipoGtis. • 



CJ CED -4-a FE '30 □ FE 4^0 EB. 
Adeoque dempto utriqque eoJem □ FE. 



<- * 



CED 00 □ EB hoceft d AEB. 

■CASUS-IIL* 

Si re&a Cd per centrum F du&a alte- . 
ra non per centnim Aoq dividit bifariam 
inE. 

DEMONSTRATIO., 

Du£ia FG perpendiculari ad AB , ut 
&FBtumerit. 



1»«.» • * 



Mm 2 



*7& *EucLij>fi 



• cCKP H-*aFEaO OODFD &oeeftOFR 
OFGH-aG&47-J- ■ tlFGH-aQETr 

/ Sublato utimque D FG, crit '. 

ncfo -+-dge3> ' _ dgbi . * 

Sublato D Ofi c AEB -H D GE. j. II. ' 



- s A 



D CED 30 C AEB. Q. D. E. . 

• 5 » 

I 

OA*SUS IV. *♦ 

Si neutra tranfeat'p« centrum & fe 
tnutuo fecfent utcunque. 

• DEMONSI-RATIP. 

DucaturGH.tfanfienspercentrum F 
& pcr imerfeftionis pun&um E. T«m. 

□ AEB 30 J=3 GEHlperca- 
JSxCJ CED 30 eidem iZJ GEHffum^. 



i. ■— t 



4 —r tt~ 

Ergo □ AEB 30 □ CED. 
* B Q.E.D. 

N* 6 T A. 

Incafu j. Illa quas fibi invicem/ub- 
fcribuntur intcr fe funt arqualia & inferio- 
ra locd fuperiorum legi debent , ac fi in 
una eadcm linea cflent fubftituta ; id 
cjuod etiam in plcrifqued&dcmonftra* 
tionibus obfcvaqduoh 



^ 



LlBXR TERTlUi, typ 
S C H O L I U M. 




Suppofitis Libri V, Dcfinitione I. ic 
prop. 4 & 16. (anx cum hac propofrtio- 
nc nihil habent cftnmune) hxc unica dc- 
monftratio facillime ojxlnibuj cafibus ut- 
feftire poteft! 

DEM0NSTftATIO. 

Duftis AD. *CB, erit in trianeulis 
AED.CEB. *. * 

Angulus A3D C\ tTT 
Ang % D» Bi 11 - UU 
» Ang. # AED»tEB. 15.L 
fcrgo crit per 4. VI. 
AE—EDrf CED 1 EB. 

EtpernoflnimTheor.1. Lib.V. - 
vcl 16. VI. • 

qae.ed»c3Ce;ei>. q.d.e; 



28o , EU€L1DI8 



» *' 




Propositio XXXVI. 

Theor. . , 

,*«•. A Si4}unttoAex- 

? jr* cinulnm dato 
£>//\ ducantur dua re3a 9 
^ $tU^gpns'AF , • 

' y ^ahera Jeaans AB. 
77 h BWr .reijkangulum 
fe' / . BfG, jubtoUfi- 
canie BA & tlltus 
, parte ACtnterfun? 
Rum A & circulum interjetta comfreben- 
fum , <£#«*/* quadrato iang&nis AE. 

Duo hic notandi funwcafus. 

* * * 

# CASU5 I. * 

Ant fccans AB tranfit per ceittrtfm D. 

* #4 1 

* DEMONSpR ATlOv 
DudaPF, erit 

/ n BAC ^H D PC a O) n DA. _ 
S *UDF-}rrIDFA.47.I. • 

\Atqui DDCOODDF. Quiafcntaradifc 

^___^„ . ^^ . . .„ ._ m _| M Kn_-M-_l— _M_i -__^-« — M - " - •■** 

. C3BAC 30 d FA. 

; .CASUS II. 

: Aut fccans AEuon tfanfitpct^entnjmv 

Pe- 



LlBER. TER.VIQS. 28l! 

DEMONSTRATIO. 

Jix cenrro D dudta perpendiculari 
BG ut & DI : erit 



t'; 



EAl*-4-.aGlSonGA\. 

, DDG DDG' A ' 

*TU — ' " 

CEAI ^r-aDGH -DGt 3) DDG -f-DGA. 
'477LDDilcuDDF QDA.^iT' 

Hoceft • DFD-f-aFA.47.1. 



x 



E A! J^ □ DF » D DF + a F A. 
fcuk^to utrinque D DF. 



— i. 



£AX 30 ft FA. 

. Q^; E. D. 



COROLLARIUM. I. 

Sla pun&o quovis extra circulum lum . 
pto , plures recta? circulum fecantes du : 
^antur , Tedfongula comprehenfa fub to- 
tis fecantibus & partlbus exterioribus { 
inter fe funt «equalia, 



\. 



N n Scho? 



*3» E;UC*IPIJ* .- 

SCH9.LIUM l 




Suppofitis iifdero <j u* in Scholio ptfaeccdehti > 
hanc dajnus Corolla/ii prioii demonftrationeni. 

Demonftratfdara eft C CAB cfle acqualc 
CDAE. ♦ 

DEMONSTRATIO. 
Du&is CD 8c BE, crunt triangulaCAD. ^AB 

ihterfefimilia. 

•Nam anguliD-4-,P 30 t Re£tis 1% 1 1 1. 
, EtangnliAEB-4-fl> QQ 1 Reaisr3 ,i. J 

Erg o O H- P 30~All3 -4- £ 



Et Sublato communi angulo P, 
O 00 AEB. 
Dcindeang, A utrinqueeftcomrnunis, 

Ergo R 00 ABE, 3*, 1. '' p \ 

QuareintriangulisCAD EABeritper^ VL 
CA^-r.AD-EA 1*8» 

Etperi6,VL d 



,« 



LlBBR. TfeRTlUS. 185 

r-; CA AB 30 tj D A'AE, Q. E, D. 

SCHOLICTM H. 

Si jamexpun&o A fupra lineam AC 
ducatur ALG , eodenuuodo du<5ti$ GD 
LEprabatureffeCl] GAL3PCI3DAE; 
notandunfl}ue eft pflh&aperipberiasG.L. 
concavae & convexae propius adfelnvi- 
cem accedere , quam pimfta C & B ; quse 
pun<5torum*diftantia adbuc magisimroi- 
nuitur fi cx A fupra lineamAGducatur 
alia Circulum fecans t donectandem du- 
catur re&a AF , q\tx Circulufn tangit fft 
upico pun&o F,in quopun&a peripherise 
concava: & convexar coincidunt, adeoque 
cum an|ea defignatar effent duac Itoeae AB 
AC feu AL AG*. xntfer fe insequales ; jam 
ex A ducitur folummodo unica linea AF. 
qua? ergo in fuperiori proportione bis fu- 
menda eft fc: femel pro linea G A > & fe- 
melpro JLA. quo fa£fc$proportio fic fTa- 
bitFA — AD~ EA 1AF. •* 
\ Ergb pentf.VI.* 

D Tangentis AF 30 CZTDA. AE. 

Quac aequalitas fpfius Propofitionis $6 

, genuinum cxhibet fenfinrt V iit hinc^ateac 

quam ar&o nexu hx veritatesinterfeco- 

haereant, quamque naturali una ex alia de- 

ducatur c;oofequentia. 

Nn x Pao- 



» ' 



•84 Euc^idis . • 

COROCLARIUM II. 

Duae reftae ab eoclem punfro ^ 
du£tee , quae circulura tangunr, 
inter fefuntasquales. 

COROLLARIUM III. 

t 

Ab eodem pun&o extra cir- 
culum fumto , dud tahtum pof-. — 
* funt dux te&ae, quas circulum 
tengunt.. '. 4 . 



« 






Pro 



u * 




LlBEfc TbRtIUS. 2$f 

P r o P o s I t I o- XXX VII. Thcdr; 

A Siaput)3$Acx- •* 
rr4 circulum poft- 
to iuSa fint dut 
feSa AB. AFyit* 
ut reSangulum 
BAC fxt aquale 
quadrato alierius 
A¥. tum tinea 
AF circulum tan- 
getint* 

DEMONSTRATIO. 

Du&a linea tangente AH , ut & lineis 
'' ,DF,DH. 
r:BAC »30 a AH, • • ?« 

Atqui&B AC 30 O AV. per propofit» • ' 

ErgoQ AH 30 AK Lrgo* AH 30 AF. 
Qaare in Triangulis AFD. AHD/ ' 
Latas AF 30 AH. 
Latus FD 30*HD. 
Latus . D A commune. 

ErgoAng.AFD30AHD. b b *. i. 
Atqiii c AHD efl re&us. c xt. u t 



Ergoergo AFD re&us eft adeoqye 
cjAFtangens. Q.E/D. <*i&iii, 

TJNIS LIBRl TERXU. 

Nnj PRW 



/ 



EU 



' •ELEMENTORUM 

* • 

riBER QPARTUS. 

'DEFlNllioUES. 

* « 

- . i. Figurd nttilinea , mfigura 

fettitinea infcrHi dicitur , tffjg* 

^finguli ejusifigurjBy qu£ infcri* 

» 'Bilur % anguli % finguta latera ejus 

cui infcribitur tangunt* x 



1 


• 












< 

-1 


* 




aJ 




U, 


1 

* l 


• 

• 


• • 

t 
* 

•» 

■ 

« 


• 


m i 






1 

1 


x> 


# 







2. Similiter & figura circum 
figuram defcribi dicitur , cumfin - 
gulatjus, qua circumfcribitur^ lar 
Pera fingulas ejus figura wgulos 
teiigerint, circum quant illa de- 
fcribitur. - * • 

*. Fi' 







$. Figura autemretiilinea itt 
circulo infcribi dicitur , cutn finJ 
guli tjus figura^ qua infcribi-* 
tur, anguli tetigerint circuli $e-> 
ripheriam. 

4. Circuhs autem circym figu* 

ram defcribl dicitur , cum circu- 

li peripheria , fitogulos tangit ejus 

figur<e>' quam circumfcribit > an- 

\ulos, • 

$\ Figurave- 

ro reElilineacir* 

ja circulum de- 

fcribi dicitur , 

tumfingnla U- 

c tera e J us ' % u * 
circumfcribitur* 

circultyerfyherimtangunt. 

• 6. Si> 




• > 



t 



488 " Euci-idis 

6. Similitet & circulus m fi-' 
gura infcrifi dicitur* cutAc/rcu^ 
li periphetiafingula laiera tangit 
ejus Jigurk tnqua infcribttur, 

7. Redia ift circulo accomtno- 
4ari % feu coaptari dicitur> cutn 
tjus extrema incireyli fertpheria, 
fuerwt. * * • 



4 




Sie A B. dicitur itfcircBlo ac- ' , 
comtnodatanon vero CD. 






• . Pmn. 



Liber Tertius. »8t 



PROPOS I T I0i I. 



ProU. 




In datocir- 
culo ABCac* 
ccommodare 
rettam BA 
aqualem da- 
t£ refl* ^D : qudCirculi diame- 
tro BCnon fit major. 

CONSJRUCTIO. 
i. In dato circtilo duc Diametrum 

i 

BC; cuifidata rc&aD fitarqnalis, pe- * 
titofatisfa&um erit. Si vero minor. 

2. Abfcinde a B E 30 D : & centro B * 3« i« 
radio B E defcribe^rcum circuli E A. 

t Dico reSam B \ efle «qualeiri D 
& coaptotam in Circulo. 

i 

% 

DEMO^STRATIO. 

Linea t) OO-BE pcr conftru&ionem* 
£A X) BE quiaradii. 



Ergolinea D bp BA, qus eft co- J J^ 
aptata in circulo quia c utraque excremi- 7. xv/ 
ta* terrninatur ip peripheria, 

Oo Prp* 



«9© 



EtlCLlDIS 



ftobLV. PROPOS 1 TJO l£ 

* I 

/0 <&f0 fi/rfl/* ^5C triangw 
Itim ABC defcribere , quod dato 
triahgulo ^DFB ft aquiangu- 
' lum. 




CONSTRUCTIO. 

aiy.iu. i. Ad a duftse tangentiffXSH 

. aJ> f pun&um A b conftiiuacur angu- 

lus G AB. a?quali$ angulo F. 

2. AdiderapunAum A abal- 
tera parte fiat H^C aequalis an- 
guIoE* 

. Jungatur reda BC. 

Dico 



LlBER. TER.TIUS. Jp{ 

Dico trianguhim ABC ipfi 
DEF eflc aequiangulum. 

* k 

DeMONS tRATloJ 

In triangulw ACB. DEF. 

A (Ang,C(c) 30JGAB 00 Fperconftrucl:: > 

A \ Ang,B (c) ay/HAC 30 ! E pcr conftruft. « J Mlt 



«Mrf- 



Duo anguli C +Baoduobus, 



F4-E. 



ft 



Ergo ctiam tertius d Aoo ter- a * bo* 
tio D- , aji 1 - 

M 



K 



O 



O 2 



Pro- 



z£z Euclidis: A 

PROPOSITIO III. 

» r ' 3 Circa datum tirculwn BttZtri- 
angulum L MO dejcrtbere aquiah- 
gulum dato triangulo ABD. 

. " o 




CONSTRUCTIO. 

% *. TriariguliDAF latus AFproduca- 
turinG&H. 
a 23. i. 2. In circulo du&o radioIB , a fiat 
an<nilusBlE. aequalis trianguliexternb 
angulo DAG. 

3; Fiat angulus BIC sequalis cxterno 

DFH. 

4. Ad tria pun£a B. C. E, ducaqtur 
b l6 « & tres btangentes OL. OE. LM; 
17- llL Dico ex illarum concurfu oriri rriangu- 

lum OLM. dato DAF a?qu?angulum. 

DEMONSTRATIO. 

Ex Scholio prop. 32. 1. quadrilaterurn 
BIEL dividi poteft in duo triangula,cum 

au- 



LlBBR. TERTIUS. 2pJ 

autem unum triangulum contineat duos 
angulos redos , dub continebunt qua- 
tuor; adeoquequatuoranguli inquadri- 
ktero difto eruut jequales quatuor reftis : * 
a quibiis fi demanturduo c redi LEI. **& m * 
LBI. remanebunt. 

Anguli WE ~i-- L 30 z Re&is. 

Atqui D AG 4-. D AF X> z Re<3is. 

Ergo BIE 4, L 30 D AG 4. D AE\„ 
Atqui BIE30 DAGperconftr 

Remanet L 00 DAF. 
Eodem modo demoftftratur quod fit . 
angulus M 30 DF A , ergo tertius O erit , . ^ . 
00 dtertio D. • pfi. 

N O T A. 

Quod autem tahgentes EL &BL in 
puncto L concurrere debeant fic patet. 
DudaBE. 

Duo anguli toti LBI. LEI. 30 i R, 

Ergo ang. partiales LEB. LBE > 2 R. 

* " _______________ _____-. 

c Ergo r^clse EL.BLconcnrrent. cAx. h3 



/ 



Oo 5 Pao- 



ProbL 4. 



m E«c tII >„ , 

PrOPOSI TI o IV. 



7)ato triangub ABC ctrculum 
' infcribgre, ' ' ► 




CONSTRUCTIO. 

i. Duos quoslibet arigulos B. 
2 9 . i. C. * divide bifariam per reftas 
BD.CD. 

2. Ex pun£to<concurfus D duc * 
\ perpendiculares DE. DF. DG. 

3. CentroD, radio DE. d)fe- 
fcribe circuluni. 

Dico illum rangere omnia late* 
^ra trianguli in pun&is D. E. F. a- 
deoque ipfi infcriptum,efle. 



S LlBBR* TbHI IUS. 2pf 

DEMONSTRATIO. 

In triangulis DGC.DFC. 
Ang. Q . oo F. per conftr. 
Ang.DCG oo DCF. quia totus 

, Cbife&useft. 

Latus DC commune. 

ErgolatusDG b ooDF. 

\ 

Eodem modo demonftratur ef- 
fcDFcoDE. • i ' 

Adeoque tres lineai DE. DF. 
DG funt inter fe sequales. 

Ergo cireulus centro D du&us 
tranfitperpun&aE.F.G.fc tan- 
git c omnia latera j cjuia anguli ci&dx 
ad E. F. G. funt refti j adcoque 
* triangulo infcriptus efr, „ aoe£& 



bi6.t 



i 
\ 



Pro 



ftobl. f 



%$6 Euclidis» 

I 

pROTOSlTl O V. 

Circa datum triangulutn. ABC 
circulumdefcribere. • 




CONSTRUCTIO. 

i. Quarfibetcnnque duo latera AB. 

* *°- !• BC a divide Wferiam in E. & F. 

* 2, ExE & F erige b perpendiculares 

* "• L ED. Ft>. 

5. Ex piu&o concurfus , defcribe 

radio DA circulum. 

Dico illum quoque tranfire, per pun<5ta 
B, C. adeoqu&triangulocircumfcriptun^ 

<?ffe. x 

Demonstr atio. 

"Du&is DA DB DC. In ttiangulis 
DEA.DEB- 



£«- 



/LlBER QuARTUS. %gf 

► Lstfus DE* commuBCi* w ' 
Latu# EA 30 'EBt^Percofc. 
^ Ao^uIusDEA*» DEB/flrua^ • 

ErgocbafisDAOODB. C4 ' L 

Eoc^em modo dupjonftraturefle DB v 

00 DC, adeoque treslinea» DA.DB. 
DC funt jpter fesequales. 

Ergo^CSrcuIusrentrp D, racfio DA 
defcriptus > %anfit per onjnia Ntrianguli 
punfta angulariai adeocjife ifCi eft cir- d ?£ f * 
•cumfcriptus. d * • # 4 * 

Eademconftru<9©hisformuIa obtinet 
in omnibus triangijli fpeciebus ; cum hac 
folummodo differentia , qliocfin Re&an* • 
. gulo cenjjfum cadat in pun<5ium n^dium 
hypotenufa:. * 

In Acutangylo c^atrum cadat intra tri-* 
arjgulum. 

In obtufangulo vero extrai 

SCHftLIUM. 

*t 

Ex hac propofitione N deducitiif Metho- 
dus defcribendi circulum , per tria pun- ' 
<5b n&n in linea re&a difpofita j tranfeun- ' 
tcm. 






j 



«9$ EuCLIDlV 

ml& * Pw p t)s.mo VI?, 



fZ)*fi? Circu/p quadrdtum hr- 
fcribete. 




C# 



CONSTRUtTIO, 

i. DucanturduafDiametri ^C 
BD in cencro C ifeadangulbs re- 
fto.vinrfcrfec^ntes. • 

2, Jungantur re&ae AIL BC. 
CD.DA. '. 9 * 

Dico ABCDeffe^uadratum 
qtKEfitum. * 

. PRMONSTRATIO.v 

Pro lateribus. 

« 

In triangutis AEB. AED. 

' ' „ • JUtBS 



* «I 



LlBElL QuAHfuS.- *0£ 

\ Latus AE utriquecommiine. 
* LattJslKBx^Eu.quiaradH? 
Angulus AEB co AED. cuiau- 
terqirere&us. ™ \ 

Ergobafis AB^cdAD. a 4 a 

Eodeai modo pnabarur ADoo 
'DC:p.Qx)CB.CB3)BA'. ^ . 

Adeoque qjiatuor iila lacfira ih« 
terfecruntasqualia. m ' . 

Pro angulis. 



** 



j Quatuor aeguli A.B, C.p^iftis 

|; latenbus contenti fujK in Semi- 

ckfulo. ergore&i. b " * > *bj<ui, 

! Adeoqtte ABC© eft quadr^ ' 

| ' tuja circ»Mtinicriptum % 



Q. E. F/ 



. - 4 -k 



Pp a # Pw* 



*■ • 



?f otyL 7. 



300t Euclidis 

* . * 

» 

IVoro SITIO VIL * 

CwcadatutQ Circulum quadra* 
tum dejcrikre. 



* 



w 

if 




\ - Jbi 


■ i 



M» 



I£ 



•CONSTRUCTIO. 



.*. 



1. ©ucantur duae. diametri 
AC. BT> fe mutuoa^angulos/e- 
ctos in Elfecantes". 

2.Per illarum extremitates du« 

cantur tangentes FG. GH.HI. IF. 

2)ico illas coeuntes confti- 

tuere Quadra*tmn quxfi. 

rumFGHI. 



« 



& 



IDe- 



Ll^ER. QUARTUS. JOI 

DEMONSTRATJO. 

^Pro angulis. 

, • In quadrflater6 ABBF. *v 

a AnguliA. E. B.T. ao^ReftisU yi.* 
Atqui 3 Ang*A.E ; B 30 gFRedu/ ^ ' 

• R.emnnec ang. F x> 1 Re&o. 

Simuli ratiocinio probatur an * 

gulos G. £J. I efljs re&os. * 

• • • 

rro lateribus. 

. Iri parallelosramm^ F2EHX 
latera FG. /Hfuncaequalia©ia- 
metro B2). adeoque & inter fe. * . 

ln parallelogramm is /A. HA. 
latera F/XJH funt b aqualia ©i^- b }4 , * ' 
metro AC. 

• Atqui ©iametri AC/B2) fiint • 
inter fe aequates. 

1 krgo 4 latera FG. GH. Hf. 

IFfunfinterfesqualia. 

Adeoque FGH/ eft quadra- 
tumqusefitum. Q.F.E. '• . 

Pp 3 Pro< 



$0% 



EUCLIDIS * 



n 



Jtoblt.' 



PROPOSITIO VIII. 

* 

Jn iato quadratfi Circulum de- 
fcriSere. * j 



* % 




•4 * 



CONSTRUCTI0. 

i. Ducanturdua? diagouales FH. Gl 
* Je imerfecantes in E. * 

2. Eyc E demittatui* ad latus Flper- 
peridicularis EB. * 

♦ j. Centro' E radio EB , defcnbatur* 
Circulus. • * 

Dicoillum tangere latera ih. pundfs 
A % B C. D. adeoque quadrato iafcrip* 
tt^effe. 

Re* 



. LlBER QUART^US.* 305 

DEMONSTRATIO: * . 

Ex E ductis perp^pdiculatibus IiA, 

EC EC. ' ■ * M ■ 

IntriangulisFAE.FBE. wnt. 

Angulus A 30 R per conftr. quia re&ij 
Angutos »OX> P. quia femirefti. aiCar. 

Latus F^utrique commune. 3** 1 * 



t « 



Erao Latus E A 30 ER. b b>u 

Sic etiam probatur EB*30 EC:.& 
EC 30 ED : ut& ED 30 EA. . 

. Ergo cfrculus centro E , radio EJ5 
clefcriptus tranlib*t per pun&a^\. D. C: 
& quia^nguli ad ilU pun<5te funt re&i, ' 
tanget omnia iaura • adeoquc cirfculus 
cjuadrato erk infcriptus. 

Q_E. D. 



Fr«P 



304 



• * EucLiDig 



ftobL- V P R O P.O S I T I O IX, 



; Cifoa dafum quadratum circu- 
f um defcrikre. 



• 




i> & 



CONSTJtUCTlO. 

i. ©ucantur diametri AC. 
J?© fecantes fefein pundrd E. 

2. Centro Et radioEB» de* 
' fcribatur Circulus. 

• 2)icp illura tra^fire pec 
omnia quadrau pun&a 
angularia ; adeoque illi 
efle circumfcripcum. 



/ 



* Li-ber Quartus. $0$ 

DEMGNSTRATIO.* 

©iaaietri AflD. £Z>, quatuor • 
angulos A. B. C. ©. a bifariarn fe- * » cor». 
cant , Ergo irj trjangulp EB A. 3 * l . 

. AriguIusJiBAJD E AB. • 

• Ergo latus EA * c^EB. ^ . b&t 

. *' Sic etiam probatur EBapEC** 
&ECaoE2): &£©a>A. • 

i ♦.' Adeoque quatuor liriea/EA. 

£j?. £C. £2). funt inrer fe iqua- / 

les. 

L 
Ergo circulus centrQ E radio 

EB defcriptus tranfit pcr omnia 

* quadrati pun&a angulana A., B. 

CD. adeoqueilli tf£«ua*fcti-> 

pcuseft. " . 

q. e. d; 






foS 



ElfCLf-DIf 



rrobl.io« 



piloposi TIO- ; x.% 




' Tritpgulum ' Ifof- 
McsABDcwflruwe, 
cujusfinguliadbafin 
*nguli B. &D dupli 
fint reiiqui ajt vtrti- 
ccm M 



\ CONSTRUCTIQ. * 

,1. Qupmlibetcumpe lineam AB ita 

* ii. il divid^aiaC , ut!ZJ aBC fit Q AC. 

\ i* pentro A radio AB defcribe circu* 

. lum. \ ' * - \ ■< '" 

3. Ex*B in iftocirculo accommoda 
M- 1 *- bjedam-BDCP AC. % . 

4. Dticre'ctjm AD.. 

• 4 Dico ABD cflfe triangulum quaefitum. 

DEMONSTRATIO." 
** Duete*f*£k CD, circa triangulum 
ACD rlefcrbatur circulus ACD. 
j. AJBC 00 g AC hoc eft n BD per 

. conftr. ' 



c;j 7 . iil ^rgo ^D tangic «irculuni c : quem 

'. BA, fecat. 

532. iii. IVhdeang.BDC cCD Ainalternofege 

*\ Ang.CDA- CDA. 



'* 



L.IBER. QuARtUS. 307* 

Totajfcang. ADB (30 ABB) 30 A • # 

' AtquieUmOTb dO) # A ll ' C,DA* d31,L 
■ Ergo 

Int riangqlo f CD, a#g. BCD 30 CBD. 
* Adeoque Iat,us BD c 3C) CD. e 6. L 

Atqui latus ^D 30; AC. ' 

IntrfangtilaACD*Iat|BCD 30 CA.; 

* Adeoque angulus A cp CDA. • 

. ; Ergo angulus B GDTquiduobus A & 
CdA eft a?quaiis probatus) eft dupjps an- 
guli A. . " - - 

ErgoetiamlJDC, quiangulo ABP 
dtanonttratus eft arqujlis , duplus erit ad- 
gi*A,_/ - \ . ^ ♦ 

Adeoque& ADB ,*qui aagulo f ABD 
eft sequalis , ejufdetja tnguli A duplus 
crir. Q. E. F. 

COJE^OLtARlU.M. 

*. ' » 

In triangulo ifofcelehoc m<5do'con- 

ftru<3o , aggulus ad bafin valet duas partes 
quintas feu 2, duorum vel t unius 
Refti : quare <^hs A valebit - 
5* duorum ve' - unius Refti. 



Qji * Pro 



\ 



Theor. 

IX. 



308. EUCLIDIS 

. PROPbsiXIO xt 

* <r * 

"*A 

•2Xtf arculo Venfggonum a- 
quilatetum & Hq^icmgulum in- 
fcribfre. * 



«* 




t 2 



CONSTRUCTIO. 

r. Cuilibftcunqu| triangulq lfofceli 
juxta prseccdentem propoHtioneiji con- 
iv. flituro , ^equiangulum ainfcribatur EFG 
in circulo dato. 

2. Illius fupra bafin angulf EFG. 
EGF bifecentur^erreftas Fl.GH. 

3. Purf&a E, H.F.G.I. jungantur 
totidem rectis. 

Dico f aftuni efle quod petitur. 



LibSJi 0uar»tus. 3p5> 

Pjemonstr atio. 
* Pro lateribus. * 

Quinque anguli EFI. IFG, EGH. . v 
HGF. FEQ funt inter fe ^quales per 
conftru&ionem. 
. * Ergo a arcus qujbus infiftunt.funt #• a 2 &in. 
quales. * . 

Eigo illis Njfabtenfe rfftar , quse funt *>>9« hl 
Pentagonilatcra> f unt aequales. 

Pro jmgulis. ? 

Arcus*HFGI » Arcui FGIE.* pcr 

partem I. . * * 

\ Ergo AnguIusE c 33 AnguIoH.quia c17.n1. 
«qualibus arcubus infiftunt.' 

Simili modo de*<ipobus aliis angulis * 

&c. Q^E. F. ♦ * 

: 4f ■ ' 



Q$ 3 * ?">■ 



y 



Theor. 



12. 



^IO 



EUCLIDIS 



PROPOSITIO XII. 

Qrca datufn circulUrn *P>enta- 
gonurn aquilaterurn &. %quiangu-\. 
lum de/crUere. 




CONSTRUCTlt). 

i 

i. Infccihfltur Pentagonum regulare 
perprseced: ABCdE. • , * 

2. Ad pun<5h A.^B: C, D. E. >du- 
cantur toHdemtangenjes, qtjjjf concur - 
rjsnt in punStis F. G. H ( . I. C. 
^ . Dico fa&um quod qu*ritur. 

De-i 



V 



r - 



D^MONS^RATIO. 
Pro Iateribus. 

Ex centro O du<3js perpendicularibus 
OITOQ, ut & radio OAiritrianguIis 
OAP.OAQ^ 

Latus OP ^K) OQ.,quia aquales «14, iil 
AB. AEarquidiftmtacentro, . 

Latus PA b 30 QA/ quia aequales b 3- IXI « 
AB.ACbifedarfont. e .' '• * 

'Latus © A utrique communes. 

Ergoang.«pAP 00 O AQ^Qui fi aufe- c 8> ,. 
• rantur ab gqualibus Re&isangulis OaH 
OA<3 : remanebit anguhis HAB 00 
<3AE.<? * # 

Beinde TrianguIaBHA. EGA. funt 
Jfofcefia*, quia e^ pun&o H du<9;a? funt 
. dudartaftgemes H A. AB ; ut ex pun&o d*'c*. 
G dua* GA. GE : qua? funt <* sequajes ; J °j * 6 * 
Quareifla.triangula habentbafes AB. * 
. AE aequales > & ahgulos ad bafin HB A. 
HAB. sequalcsGAE, GEA.nonfolum 
alt$rum alteri , fed promifcue omne # s c j~& 
quatuor irtter fe srquales. Adeoque e qua- * 6, h 

tuorlateraBH.vHA.AG. GE. funtin- 
ter fe «qualia. 

• Si- 






I 



* hlZ EUCLIDIS' 

\ Simili modo demonftcatur omnes 
decem Ifneolas efltb inter fe «qufles. , 

Si jam itna fit aequalis uhi etiamdin? 
erunt duabus aequales. , t 

, Adeoque quinqnP latera , qua? cjrdua- 
bus lineolis conftant, eruntasquana. 

Pro angtfts. 

, Ex demonftrajjkp^tettriangulaAHB 
{ 8.I. # AGE habere #mnia latera iqualia. 
Adeoque angulum H * 30 G. ^Lt eodem 
^modo de reliquis. 

CQROLLARIUM. 

» « 

Si in circolo qua:libetcui*que 
iigura regulafis fuerit#inf«ripta; 
linese tangentes circulum in pun- 
&js illius angulirtbus > foo coa- 
curfu feinper conftituent 4iguram . 
fimilem circulo circumfcriptam. 



Pro^ 



LlBBR QUARTUS». 3I3 

i • - » 

, pROPOSltlO XUI. 

• - * 

*Dato Tentagono regulari cir- 
culum infcribere. 



Prob. xj. 




CoNSTRUCTIO. "• 

1. Quoslibet duos angulos A & E 
divide bifariam per redas AF. EF. 

2. Ex illarum punfto concurfus F, 
ducaatur ad omfiia htera perpendicu- 

hres. -• . " 

• 3 # Ex F tanquam centro pro radio 
aflumta una ex iftis perpendicularibus de- 
fcribatur circulus. 

Dico illum Pfotagono fore in- 
, , fciptum. 

Rr De- 



314 EUCLIDIS 



V 



DEMONS-TRATIO. 

Ih Triangulis AGF. AHF. . 

AngulusGAF30 HAF| Per con- 
Xngulus AGF 30 AHF/ftrucl:. 
Latus AF utrique commune. 



• iCi. ErgoalatusGFCO HF. 

Eodem modq probatur HF 30 IF. 
IF 30 KF. KF 30 LF&denique LF 
30 GF. 

Adeoque omnes iflae perpendiculares- 
erunt inter fe aquales^ 

m 

Quare 'cfuculus radio FH defcriptus 
tranfibit quoque per punfta I. K. L. G. 
b 16, iii, in quibtfs ifta lateraranget; (juia anguli 
adiftapuiySafijntrefti. - 

. . y £LE.<D. 

* 

GOROLLARIUM.l 

In quolibet ptolygbno regula- 

ri 



LlBER. QuAJtTUS. 3IJ 

ti omnes lineas bifecantes aogu- 
losin uno eodfcmquepun£tocon- 



vemunt. 



COROLLARIUM II. 

In omni Polygono laterum 
imparem habente nuraerum li- 
nea aliquem ex angulis bifecans 
oppofitiim eciam bifecabit la- 
tus. 



S C H O L I U M. 



1 « 



\ Badem methodo in quacun- 

^ . que flgwa regqfcri circulus de- . 
fcribi pote(l. 



■» « * 



% • 



Rr * 



Pro- 



- / 



?ltf 



Eqclidis* 



Probli^. , 



PROPOS1T,10 XIV. 



Circa datum 'PenUgonum re- 
gulare circulum defcribere. 



i 




CONSTRUCTIO. 

— » 

i. Daos quoslibet angulos A 

& B divide bifari?m per rettas 

a aui. AF. BF , quas * concurrent in F* 

2. Centro F, tadioAF $ vel 
BF defcribe circulum. 

Dico illum tranfiturum per 
reliqua pun&a angularia. . 

De- 



LlBER.QuAR.XUS. JI/ 
DEMONSTRATIO. 

l • 

* t 

Iri triangulo FAB. 

Ang. FAB a> FBA. quia illo- 
rum dupli-funt xquales. 

* || 1 . I ■ _ » . . - - , L IU I . I II 

Ergo latus FA*x> FB. 

Eodcra modo bife&o angulo 
C demonftrabitur _F_5x> F C. &; 
llc pcr orbem omnes lineae bife- 
cantesangulos erunt aequales. 

Ergo circulus trahfibic per 
, omnia pun&aangulaiia ,adeoque 
pentagono circumfcriptus eric* 

SCHOHUM. 

E^adem conftrq&ionis forma 
circa qukmlibet figuram regula* 
rem circulum defcribere licet. . 
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In dato eirculo Hexagonum 
regulare defcribere* 




CONSTRUCTIO. 

< « 

^ i. Centro quolibet pun&o D , radio 
drcufiDG» dcfcribe arcum CGE. 

2. Expun&is C % D.E. percentrum 
G defcribe. tre$ diametros CF. DA. EB. 

3. Ducfeireftas AB.BC.CD.DE. 
EF.FA. 

# Dico ABCD5E effehesagoflum 
«juasGtum. - jDe* 
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' DiMONSTB.ATlO. 
Pro lateribus. 

. Linea? DC. DE fingul* funt 3CVi 

, RadioDd. 
LinearGC.GE.GDfinguJifunt Radii. 

' Ergo quinque lineas GC.GD. GE. 
DC. DEfunta?quales. 
Adeoque Triangula GCD. Gl)E 
funt sequilatera. 

_^_ € ; ._ 



Ergo duo anguli G & O finguli funt 
a una tertia pars duorum re&orum. a * C6r - 

AtquitresanguIiG.O. S. fimulbva* ^5'. i.' 
lent duos re&os , feu tres tertias duorurfi 
reftorum. 



\ 



Ergo tertius S. etiam eft una tertia ' 
duorumreftoruoi. 

Adeoque tres G. O, S. funt inter fe 

arquales. . • ' ' 
Atqui illis «cjuales funt tres cbppofi- c 15. L 

fi X.Q.T. 



Ergofex anguliad Centrum funta?quales. 

Ergo d^ x arcuSj quibus infiftunt, , 
fiint sequales. d t6 - ll h 



Adeo- 
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• 29. Xii. Adeoque e fex fubtenf* , qifceconfti- 
tuunt latera figurse , inter fe funt squa- 
les. 

ProanguliSj* 

Hos efle arquales facile patet, quia 
fn. Iii. f finguliinfiftunta?qualibus arcubus, fc m 
quatuor fextis partibus totius peripherfa: : 
Ergofuntinterfeajquales. . x 

COROLLARIUM, 

Hexagoni Iatus seejuale eft radfo. 

SCHOLIUM. 

. • Du&is tribus re&is AC. AE. CE. 
circufoinfcriptum erit^triangulum arqui- 

laterum. 
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IndatoCtr- 
h culo Quindeca - 
gonum regulare 
. dtfcriber^ 

G 

CONSTRt^CtlO. 

1. Circulo(a) infcribe pentagonum rcgulare air. IV. 
AEFGH. .-* 

i, Itidem(b)trianguIumreguIareABC. * bSchoL* 
■ DicorcdhmBF, foreiatusquindecago- T< 1V> 
ni qusefiti. " '" 

DEMON-STRATlO. 
' Pentagontfm divic]it totam jperipheriam in 
quinque partes xqualcs j quarc -quselibet conti- 
nct unam quintamieutresdecimasquintasto- 
tius peripherise : adeoque duajfcAE. EF > fcx deci^ 
irjasquintascontincbunt. • 

Triangulum vero dmdittotam peripheriam in 
tres partessequales $ quarum quaelibet ut AB con- 
tinetunamtertiam, ieuquinquedecimasquin- 
tastotiuspcripheriae. Tum • 

Arcns A EF fex decimse quintse. 1 « 

ArcasA EBquinquedecim gqnintar*/ ' > 

Arcus BF unadeamaauinta. 

Ergofitducaturre&aiiF, eiqueaequalesqua- 
tuordecim in circulo coaptentur , defcriptum erit; 
quindecagonum > «quikterum , cum omnes ar- 
Clisfintxquale^, 

r.lNlS LIBRI QjJAJiTL 

Sf Pso* 



EycIiTDlS 

ELEMENTORUM 

LIBER iZUIXtTJJS. 

2? EM 




i. <Pars eft magnitudo magni- 
tudinis , j&nor majaris , cum tne. - 
titur majorewt. * 

GUm totum fitfua.partemajas, pa- 
tet partem contineri in fuo toto« 
Hoc autem duplici modo fit. 
Vel continetutfita ut alftjuoties fumta » 
pragcire redd*| fuufn totum feu ipfi aequar 
lis fit •, jjuemadmodum dumerus quatuor 
fcu 4,. eft miqpr toto 12 , adeoque ift 
illo continetur , & quidem ita , ufc ali- 
quotvicibus, fcilicet tribusfumtusy ac** 
cur^te «qualis fit toti i2.\ Et indehaec 
pars Mathematicis dicitur Aliquota , qua? 
fuum totum abfque refiduo dividir , id 
quolliidem eftacmetiri: & haxnc Partis 
ipectem Euclide* folunjttiodo refpexitv 
altera, qusfeqpitur, negleda. 

Vel pars ita continetur in*fuo toto , pt 
aliquoties fumta tptum vel excedat vcl ab 

illo 






LlBJE*V QuiNTUS. ,3^5 

illo deficiat, adeocjue non accurateipfi 
'.gquaiis fit. Quemadmodum numerus 4, 
oitn minor Ct toto 14, in illo^continebi- 
tur ; fed quia ter fumtus toto minor eft ac 
guater tototnajor , Hzc pars non potcft 
dici Aliquota , . ut altera pars notata 1 
quia tarnen aliquam exhrbet quantitatem 
totius quantitatis , vocatur pars Ali- 
quaftta. 

Csterum cum Euclides adhibderit 
Magnitudinis vocabuium > fufpicari licet 
illcrrif meminiiTe fdlunquantitatis conti- 
nua , qiia? vulgo magnitudinis nomitfe * 
Mathematicis venit ; minime tamen ex- 
dudenda eft quan^asdifcreta & in nu- 
meris pofita , quae fuas etiam hab^t par* 
tes : quibus illa omnia, quas de rationibus 
& proportionibus totohoc librodemon- 
ftrat , a?que facile imo pro captu noftro 
facilius accommodari poflunt. 
- Quare &noscum miiltis aliis bmries 
hujus libri prbpofitioncs^ negleftis fr- 
neis derhonftrabimus iti nnmeris ; tum 
quia illis magis funbus afluicti & cte.JHis 
farpius quam de lineis cogitavifnus'; tum 
etiam miia ilhrquar de numeris probantur, 
fi cui libet , , ipfis liheis applicari poflunt, 

-.. . ~ Sf 1 2^ UuU 
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''■"'{,• , + . 4 ' ' f ' 

^^.Muliiplex autem jft.-mqj* 
-qwntitas qttam metitut mmor. > 

(^emadmodumparsfijym totum di- 
ViditJ*eu metitur ab/querefiduo velcum 
jelidijo; ita reciproce etiam totum a fua 
parfe dividitur vel fipe vel cutn, refiduq, 
Prius fllud totum idem efl; quod multi r 
pleic i cujus in hac defiaitione fit memio > 
npo intelle&o altera> quod cum r^fiduo 
divitur , quodque adeo oiultiplex dici non 
merefcjr. ....-, 



-.*.? i * * / 



- 3; Ratio efi duarum quantita- 
'tiimejiifdem generis V mutuaqua- 
c dam fecunduni communem menfu- 
ram habitudo. 

i 

? . Cum propie Ioquendp una eademque 
res.adfeiplam.non; pofln compararife>- 
cundum qufyi^tem ^uia fe ipfa non eft 
;najo.r nfsc mwox r , patet plures requiri 
intd.quas legitimainftifuatur compara- 
Hcy 'ijux etiam tantura poflunteffe duar. 
: lllx autem neceffario requiritur ut fint 
res homogenea; ; ut quantitates ejufdem 
generis; quales funt linea curti Jinea 
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comparata; fuperficies cum fuperficie ; 
corpus cuni corpore ; nullo ergo modo 
Jiaea comparari poteft cum fuperficievel 
cum corpore, nec fuperficics cum cor- 
pore quia non funt ejufdem generis. 

Porro ulterioremliujus homogenc- 
itatis expliettionem tradit Euclides in 
definitione 5. 

Hxc autem intelligenda eft in quan- 
titatibus fecundum magnitudtnem , feu 
partium sequalium numerum , adeo ut 
una res altera fit vel major vel minor ; 
hoc eft ut upa res plures vel pauciores 
fimiles feu #q^les contineatpartes quani 
altera. 

Ek quibus patet rationem nihil. aliud , 
efle quam moium feu formulam conti- 
nendi , qua una quantitas aliam quantU 
tatem continet , vcl in illa continetur ; 
quse capacitas cum per nullam aliam ope- 
rationem qiiam per divifionem inhotef- 
cat , liquet rationcm feu comparationem 
duarum quantitatum non clarius quam per 
fra&ionis formam poffeexprimi. * 

Exempli gratia; ponantur duo numeri 
16 & 4. qui faltem aliquam Inter fe ha- 
bent ratiorrem , quia numerus j6major 
cft nuin^ro4, 'adeoque nurperum 4 in 

• Sf-5 - fe 
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fe cdhrinct. Ut jam ulterkis 5fta ratfo 
■ cxaminetur videndum eft quoties 16 
continet 4 , quod per divifiooem imw>- 
tefcit; quia autem fa<aadivifioneacqui- 
ritu r 4 pro quotiente pronuntiamns ra- 
tiofltem 16 ad 4, efle quadruplam. hoc 
, eft i6effequadmplutfinum*fri 4: velatf 
fe habere ad 4 ut 4 ad 1 : Id qtjqd etiam 
commode hoc modo exprimitur per fra- 

ftionem -. quse innuit i<5 per 4 efledi 1 *: 
videndum vel jam fupponk divifum. 

Si jam fiimantur duo alii nuroeri ex. gr. 
8 & x ? & eorum ration^n examinando 
comperiatur numerum 8 minorem ze- 
* tiam quater ia fc continere , qutaper di- 
vifionem idem quotien$4**btinetur ; qna? 
per modani fra&ionis expofita fic ftabit 

Indd patebit ration?m quse intercedit 
inter 1 6 & 4 , efle eandem , vel fimilem 
vel squalem rationi qu«e eft inter 8 & 2: 
quia nimirum 16 toties continet 4, quo* 
tjes 8 continet 2. 

\ Porro hinc fit manifeftum aequimulti- 
plicem efle nihH aliud fignificare quam 
habere elndem rationem : ut fidicatur 
i6effe arquemultialicem numfri^, ac 

*8eft~ 
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8 eft ntimeri z » idem eft ?c fi dicatur nu * 
merum 16 ad 4 habere eandem rationcm , * 
quam habet 8 ad numerum 2 ; cnm utri- 

ufquefc. & a^uemuitiplicitas & ejufdem 
rationis idem quotiens 4per ejufdemdi- 

vifionis acqqiritur operationem: qtfare 

ejafdem rationis notationem hoc modo 

expnmere Iicet ~ 30 j* . 

Quae fra&iones , ut iterum in aliam 
rationum formam reducantur , dicimus 
x6 efle ad 4 quemadmodum 8 eft ad 4 ; 
velfecundum noftram qua utimur fcrip- 
tionismethodiyn 16— 4^: 8 I 2. 

Duorumautemcujnslibet rarioiister* 
minorum ille qui ad alterum refertur A n- 
tecedens dicitur ; ad qucm vero fit retatio 
Confequens rationis dicitur. Ut in ratio- 
ne 16 ad 4 terminus Antecedenseft nu- 
metus 16 \ confequens vero 4 : quem* 
admodum ab altera parte , in ratione 4 ad 
1 6 , numerus 4 Antecedencis , 1 6 vero 
confequentis acquirit nomen. 

Rationes autem non uno dividuntur 
modo : nos duas afferemus prarcipuas. 
- I. Ratio dividitur in rationadcm & 
irrationaleon 

Rationalis eft qua? veris numftris po- 
teft exprimi ut 6 a^ 3 : qii# eft <?a- 

dem 
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dem cum 2 ad r. qua? dicitur dupla. * 

jrrationalis vero eft quae veris numeiis 
exprimi nequit, ut in quadrato ratio Ia r 
terisadDiagonalem; quaz^ licet aliqud 
jnodo exprimatur per numeros qqi Surdi 
dictintur , fcilicetut 1 ad J 2 , cum ta- 
men J z non fit yerus numerus > fed tari- 
tum imaginarii cujufdam numeri nota 
veris tamen numeris explicabilis non eft. 

II. Ratio dividitur in rationem aqua- 
litatis vel inprqualitatis. 

Ratio ^qualitatis , eft quando duo ai , 
fe comparata f unt sequalia : ut 4 ad 4 ; & 
2 ad i. 

Inaqualitatis eft, cum termini intei 
f& comparati imequales fint , ut 4 ad 3 
& 2 ad 6. 

Ha»c autem tterum eft. 

Majoris inrequalitatis , cum terminus 
antecedens majqr eft. confequente* ut 
4ad$«, &<Jad2. 

Minorisinaequalitatis, cum antecedens 
eft minor fuo confequente , ut 2 ad 6. & 
4 ad 12. 

Traparth eft rationum Qmili* 
tudo. 

• Quem- 
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Quemadmodum in omni ratione re« 
qiriruntur duo termini feu duas quantita~ 
tes , ita in oowir proportione requiruhtur 
duse rationes , cum una eademque ratio 
ad fe ipfam prdp|fe comparari nequeat. 

• Cum ergo dyrtira rationum una ita 
fitconftituta, ut illius terminus antece^ 
dens fuum confequenteti| toties conti- 
neat, vel in illo contineatuf. five abfo- 
lute & fine refiduo ftsrecum aonexa 
fra&ione, quoties alterius anteccdens 
fuum confequentcm contfttet vel in illo 
continetur, vel fine vel cum fradiona 
qua? prsecedenti aequalis eft, duae ifta? 
rariones conftitifent Proportionem, 

Ex : Gr; qnia numerohim 1 z & 4 , 
Antecedens iz fuuoi coafequentem 4 
toties (fcilicetter) continet quoties nu- 
merorum 9 & 3 , antecedens 9 fuum 
confequentem ' 3 «, videlicet etiam ter , 
Awx iftae rationes 11 ad 4 & 9 ad 3 erunt 
ii\ter fe fimiles feu asquales feu potius 
ezdem fcilicet tripla: ; & hgc fimilitudq 
apud Mathematicoa vocatur Proportio. 

Eft autem proportio triplex, . Arith- 
metica, Geometrica, &Mufica. 

I. Proportio Arithmetica eft sequalitas 
exceftuum vel differentiarum inter tres , 

* Tt qua- 
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t i; quatuor vel plures numeros ; in qu* no- 

tandum eft quemlibet nurneriim poflefe- 
cipiprodiffpentia. 

Ut i. z. 3.4. 5. 6.- In quibus uniias 
eftdlfferentia. 
~ '. Veli. 3.5.7. 9. it. Qui binarjd l e - 
inyicem exccdunt. : , 

- • :. / ^ Vejx.4. 7. 10.13.16. Quiternario. 
EtficininfinitiMn. 

* : II.ProportioGeonaetricaeftrationum 
/;- fimilitudo intfcr tres , quatuor vel plures 

. quanjitates, feunumerorf. Poteftautera 
& hic quilibct numerus pro denomina- 
tore rationis affumi etfcepta unitate. 

tlt 1. 1*4: 8. i(5. -Qui funt in ratiq. 
ne dupla adeogue 2 eft rationis deno- 

minator. .,.-■'. ) 

Vel 1. 3.9. *7. 8 1. Quicumfint 
in ratione tripla numertim } prq denomi- 
natore habent. * 

Proportio Mufica eft qua trcs quan- 

titates ita ordinata: funt , ut radcm fit 

ratioprima? ad tertiam, quae differcnti^ 

^ inter .primam & fecundam addifferen- 

tiam inter fecundam & tertiam. In qua 

'proportioYie^unt tres numefi 6. 8. 12. 

cum eadem fit ratio primi numeri 6 ad 

" . * ter- 
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tium 12 , quajeft numeri z (exce(Tu s 
primi) ad numefura 4, (exceflum fecua- 
duna.) 

f. Rationerh habere inter fe 
quantitates dicuntur , qua fof- 
funt multiflicdta fe mutuo fupe* 
rare. 

Hic ulftrius explicatur quacnara finc 
quantitatesejufdem generis, inrer quas 
intercedij; ratio, uc fupradefinit ^.vidi- 
inus; nim. quarum illa quc antea erat 
minor , per multipKcationem fic poteft 
augeri , ut majorem fuperet. 

Unde patetinter illa, in qDibus talis 
mritiplieatio nullum habetlocam , etiaoi 
nnllam oirjiino dari rationem. Sic linea 
in infinitum multk>licata & fibi ipfi adid- 
ta , nunquam fiet jnafor aliquaYuperficie : 
cumlineatali multiplicatione non dege- 
nerabit in fuperficiem ; acleoque inter li-- 
neam & fuperficiem nulla intercedit, ra- 
tio i quemadmodum etiam nullareperitur 
int£riineam& corpus, nec inter fuper- 
ficiem & corpus ; cum qualibetcunque 
multiplicationenec linea, nec fuperfi- 
cies reli&a fua fpecie in corpus mu- 

Tti ca- 
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tabitur , . adeoque nec ipfo majus evadere 
f>offit. 

Cum autem inter latusquqdratiejuC- 
que diagonalem multiplicatio obtineat , 
cejrto concludimus illarationem interfe 
habere : latus enim ita multiplicari & 
fibi ipfiaddi poteft ut diagonalem fupe - 
retj cumjaer 20. 1 pateat duo latera 
tr; ;nguli -majora effe tertio latere quod 
eft ipfa diagonalis : Harc aurem ratio 9 
ut fupra notayimus > eft irrationalis. 9 
cum >veris numeris iHamexpiimerq non 
detur. ♦ 

, Pra2tereare&ilinea fr & curvilinea inter 
fe rationem habere poflunt ; cum inter 
iila iit a?qualitas '& inaequalitas. Lunu* 
Im crefcertfis quadraturam Hippocrtte* 
Chius, & Parabol* Archimedes inve- 
nerunt. Ahguli redt&nei cum curvili- 
seo, ircjualftatenr fcxhihuit Produs. ' 

6. In eadem rattone quantita- 
te$ dicuniur efje prima ad fecun* 
dam , '& tertia ad quartam , cum 
frima fuam fecundam toties pra- 
fe vsl cum talifraftione continet 
*vel in illa continetur > quoties 
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fracife vel cum qwM frafHom 
tertia fuam qndrtam continet vel 
inillactintinetur. # 

Cutn proportionalttatis fndrcrom ab 
Euclide datum rtGn ex ipfis propofitls nu - 
meris fed qualicunque eorum muftiplrca- 
tione fit decfuSum *, *nos illud nimis lon- 
ge petitam aliquam proportionaliufn pro- 
prietatem fuppeditare putamus ; quare 
illo bmiflb aliud exhibemusindicium ex 
ipfis numeris pxopofitis deriyatum, 8t 
immediate exrationis natura, anteaex- 
plicata deduftumf. 

Supra quippe vidimus rationtm nj-- 
hil aliud effe quam certam. quindam fof- 
mulanr feu rfibcfym conrincndi , quo 
una quantitas aliam continet , vel ab alii 
continetur : ' quemadmodum pofitis duo* 
bus numeris i<S & 4. modus illequo 16 
numerum 4 continet poteft exprimi per 
nomeq quadrupli quia 1 6 ipfuin 4 quatuor 
* vicibus continet. , . 

Si jam ex duobus aliisnumeris 8& z 9 
unus 8 alterum 2etiam contineat eodem 
modo qui quadruplk dicitur , patet u- 
trihque modum cotfinendi efle sequa- 
tem vel potius eundem ; cum autem., 
r Tt j ut 



A 



334« Euclidis ' 

ut fupra notafum eft, ratio»& modus 
continendi fic unum & idem, facilecon- 
cludimua, rationem etiam utrinque eile 
eandem : adeoque quatuor quantitates 
16 & 4 ut & 8 & 2 , binas ac binas fum- 
ptas effe in eadem ratione. 

Eodem modo cum numerus 20 nume- 
rum 8 non abfolutealiquot vicibus abfque 
fra&iorje contineat , fed rjiodo conti- 
nendi qui dicitur duplus ciim dimidio ; 
fi e*. nulneris 10 & 4» primus 10 (e- 
cundum 4 eodem modo duplo cum di- 
midio continet ; utrimque modus conti T 
nehdi, feu quod jam pro eodemfumi- 
mus , ratio erit eadem adeoque qqatuor 
quantitates 20.8 ut & 10. 4. binsfc 
ac bina? acceptse ^ in eadem erunt ra- 
tiong. . ■ * ' 

• « 

7. • Eandetn autemrationem ba- 
benies quantitates , vocantur pro- 
fortionales. . 

, Quae proportionales in duplici confti- 
tutafuntgenere. 

Aut enim funt continue proportiona - 
Ies. . ^ 

Aut non contffiue , qtrse fimpliciter 
tantum proportioqales dicuntur. 

€on- 
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Continde proportionales cKcuntur illae 
quantitates quse /unt in Progreffione geo- 
metrica> interquasaterminoad cermi- 
nufn eadetn contiuuatur ratio, eundem 
terminum bis repetcndoi utfemel pri- 
m<r rationis iit confequens y antecedens 
vero fecunda?. 

Ex. gr. ex progreflione gemetrica', 
cujus dominator eit 2, fcilicet 1. 2. 4. 
8. 16. eliganturquatuortermini 1. 2.4; , 
8. jlli erunt continue proportionales j 
quiaj eadem ratio fcilicet dupla a termino 
adterminum continuo procedit : primus 
enim ifehabetad fecundum2,ficutidem 
fecundus 2<ad tcrtium 4. deinde feowdus 
2 fehabet ad tertium 4. quemadmodum . 
idemtertius 4 fe habet ad quartum 8. 

Non conrinue proportionales dicun- 
tt^quantitates. quandoeadem ratio quae 
eft inter primum & fecundum non conti - 
nuatur inter fecundum &.tertiumj ftd 
, ibi ihterrupta demurp inter tertium & 
quartuminvenitur, \xt in hifce numeris 
12.5.8.4. Ratioqua»eft inter 12 & 6 
non Continuatu/ 6 & 8 , fed ibi interrup - 
ta tranfit ad duos reliquos terminps 8 
& 4, cufn 8 numemm 4 tbties conti-. 
peat quoties 12 contmet 6.. Hx auttm 

quan- 
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^uantttates; ut fiipra notavimus > gene- 
ralinominc dicuntur Pro^rtioaales, 

8. Cym vero prima quantitas 
fecundam pluribus vel pauciori- 
bus vicibus contineat , quam ter- 
tia continet quartam x tunc pri* 
rna ad fecundam dicitur habere 
,.majorm wl minorem rafionem 
quam tertia adquartam. 

Ponantur quatuor numeri 82. 6. 3. 
cx quibus primus 8 fecundum numerum 
2 pluribu3 vicibus (Tciiicet cjuatuor) con- 
tineat quam tertius 6 quartum 3 . (qui il- 
lum bis continet) , ratio quam 8 habet 
ad 2eritmajorratione<S ad$. Eje ratio- 
nU enim nattira fupra vidimus ratiooenuS 

ad 2 exprimi f> affe per fra&ionem -^ 
(cujus valoreft^),' ut & rationcrn6& 

2 , • per Fraclipnem* ^ (c^iix tantum 2 va- 
let) Cum autem fra&io prima fecunda 
majof fit, patet etiam htomediate ex ra- 
tionis riatura primam rationem fecunda 
•effe majoVem, 

Deinde ex cjiiatuor nameris 12. 6. 8 2» 
pcimus numerus lifecundumtf pauciori- 
* bus 
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bus vicibus contine&t (fc. bis) quarn ter« 
ciers 8 qqartum 2 (utpote quater) ; erit fra- 
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<ftio ^ minor fra&ione . ~ q u *ppe pri- 

ma valjt tantnm z fecunda vcro 4. Cum 
autem fraclio & ratio unum idemque fo • 
nent, etiam primam rationem fecunda 
ininorem effe patetit. 

1 

9. *Prop4rtio vero iri tribus ad 
wintmum ierrninus confifiit. 

Quaslibet ratio duos requiritterminos: 
unum antecedentem & untim confequen- 
tem ; Proportio vero duas ad minimum 
exigit rationes : adeoque quatuor po- 
ftuht terminos : qiri exprefle etiam re- 
quiruntur fi proportiocon fit ccntinua : fi" 
vero proportio conftituatur continua,tres 
termini tufficjunt > & tum medium bis fu* 
mendo idem elt ac fi quatuor effent pofiti. 
Quemadmodum in numeris 2. 4. 8, vel 
.16.8.4. vel aliis tribus quibuslibet , ra- 
tio pximi ad fecundum eft printa ;' ratio 
vero ejufdem fecundt ad tertium eft al- 
tera , qua? dux unam coaftituunt pro- 
portionem. 

Vr 10, Cm 
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id. Otm tres quantitatespropor- 
tionales fuerint ', primaadtertiam 
dicitur duplicatam habere ratio- 
nem eam quam eadem prirha ha- \ 
bet aH fecundam.. 

At vero cum qaatuor qtianti- 
tates fuerint continue proportio- 
tionales $ prima ad qudrtam di- 
ciiur triplicatam habere eam rd- 
tionem , quam eadem prima ha- 
bet ad (etundam. 

Et (ic porro uno amplius , 
. quamdsu proportio exftiterit. 

Quidam putant rationem duplam & 
rationem duplicatata , unam & eandem 
rem fignificare , quae duotamen accura- 
te a fe invicem funt diftinguenda. 

Ratio cnim dupla intercedit inter dua$ 
quantitates feu numeros, quorum unus 
alterum precife bis continet : cjuemad- 
riiodum numeri 8 ad 4. vel 6 a 5. /untTin 
ratione dupla : cu j us correlarum ratio fub 
dupla eft in rationibus 4 ad 8 vcl 
3 a 6. 

Duplicata verq ratio etiam invenitur 

ia 
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in numeris , ublrationis dupl* ne mini - 
mum apparet veftigium. Exemplogratia 
5h hifce tribus nutneris contimie propor* 
tionalibus 3.5). 27. ratio quam primus 3 
ad tertium 27 eft duplicata rationis quam 
idem numerus primus 3 habetadfecun- 
dump; Iicet nulla inter illos inveniatur 
dupla; unde patet rationem duplam & 
duplicatam fignificare res toto ccelo di- 
verfas. 

Dicitur autem ifta ratio duplicata, 
quia ratio- qua? eft inter primum nume- 
rum & < fecundum, inter fecundum & 
tertium adhuc fertiel quafi repetitur. 
Notandum autem eft hanc rationis repe- 
titionem non aliter concipiendam effe 
quam per formam Multiplicationis ; ita ut 
pofitis rationis terminus 3 ad 9 , ad repe » 
tendam adhuc femel eandem fationent 
illius termini perfe ipfos debere multi- 
plicari , fcilicet 3 per 3 & 9 per 9. ut ob- 
tirteatur ratio terminoruip 9 ad 8 1 , quas 
fatio erit duplicata ratjonis 3 ad 9. 

Adeoque primusterminus 3 fehabebie 
ad tertium*27 ut 9 ad $i. Illos quippe 
numeros efle proporalonales evidentcr cjr 
rationis & proportiaaalium natura antea 
traditafitrainifefturo* cumnim. ptimus 
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3 infeeundo 27 tot vicibus (fcilicet no- 
ries) continetur , quot vicibus tertius 9 
continetur in quarto 81, 

Si jam porro ponantiir quatuor conti- 
nueproportional^ 2.4. 8. 16. ratio quas? 
eft inter ptimurn 2 & fecundum 4 , pri- 
ma vicerepetitur inter fecundum 4 & ter- 
tiurn$; & deindc fecunda vice inter ter- 
tium 8 & qunrtum 16. ,Qua» repetirio 
cum per multiplicationem fiat , ut ra- 
tionis 2 ad 4 inveniaturtriplicata , ter- 
tnini 1 & 4 primo debent pet fe ipfos 
xnultiplicarij cujus multiplicationis produ- 
&is 4 & 16 adhuc femel pereofctem ter- 
niinos 2 &4 multiplicatis obtinebuntur 
termini 8 &c 6 4 , conftituentes quacfitam 
rationemtriplicatam. Terminosenim 2* 
1 <S . 8. 64. eiTe inter fe proportionales ex 
naturajrarionis facile probari poteft. 

Caeterum ex his omnibus notandum 
venit^ rationern duplicatam nihil aliud 
elTe quam ratiopem quadratorum, qu# 
3 propofitae rationis terminis fiunt. Ra- 
tionem autem triplicatam alicujus ratio- 
iiis unam eancjcmque efle trum ratio- 
*ie cuborum > qiu a terminis fiunt. 

11. Homokga quantitdtes (in 

qmtuor proptftionalibus^ dicun- 

tur 



f 1 

i 
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tur e£e antecedeptes quidem ante- 
cedentibus , confequentes vero con- 
fequentibus. 

Sint quatuor iproportionales 2. 4. 3* 
6. quantitas prima z & tercia 3 funt utri- 
ufque rrtionis antecedentes , adeoque ho- 
mologasfeuejufdemnaturce rem lignifi- 
cantes: duse vero reliqusfc.fecunda 4 
& quafta 6 } quia utriufque rationes 
funt confequentes > fimiliter funt honio- 
loga?. 

Demodis argumentandi. j 

Cum Mathematici ex quatuor propor- 
tionalibus non unam tantum fed plures 
eliciant conclufianes , quas modos feu 
fontmlas' argumentandr vocam ; Eucli- 
desiHosadfexrevocat, qui tpticfem fe- 
quentibus proponuntur definitionibus , 
& in hoc libro 5 totidem fere propofi- 
tionibus demonflrantur. 

12- Altemaratio eft fumptiv 
^ntecedtntis ad antecedentem > 
& confeqnentis ad confequen- 
tem. 

Vv 3 Sint 
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Sint quatuor quantkate^ proportio- 
naleS al U*> ^ 

ut 12 — - tf r;- 8 l 4. 

In quibus 12 2fc 8 fintantecedentes; 
reliquivero 6 &4Confequentes; alter- 
nandoerit 

12 — 8 r: 6 1 4: * 

Hoceft Antecedens 1 2 eft ad antece- 
dentem8> ficut confequenstfadconfe- 
quentem 4. Id quod demonftratur 
prop. 16. 

13. Inverfa ratio efl fumptio 
confequentis inflar antecedentis 
ad anfecedentem velut confequen* 
tem, 

Si ponantur quatuor proportionales 
i» — ■ <f S "8 1 4." - 

Ratione inverfa fit erit.* 
6 -— 12 ~ jl 1 8. 

» ^^ l * 

Seu ordine 'retrogrado priorem pro- 
portionem legendo 

4 —* 8 3 6 1 12. 

14. Compofitio rationls, eft 
fumptis antscideMis cum £onfe- 

' ". ' qnente 
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quente yelut umus ad ipfum t con* 
jequentem* • 

Sintiterum quatuor proportionales 
. ^i» — « = 8 1 ^. 

Per compofitionem rationis dicimus.* 

feui8 ieuiz ' 

Hoc qil prima quantitas una cum fe- 
cunda fefc Jiabet ad ipfam fecundam ficut 
tertia cum quarta ad ipfam quartam. Hu- 
•jas demonflrationem videprop. 18. 

if. T>ivifo rationis efl fum- 
tio exceffus , quo antecedens fupe* 
rat confequentem » ad ipfum con« 
fequentem. 

Sint quatuor proportionales^ 
18 — 6 ~ 12 1 4. 

"Ter diyifionem rationis proportio fic 
flabir. 

l8 J±i._^ L*-W 1 A 
Temz °~ feu8~ 4# • 

Hoc eft primus terminus minus fe* 
dempto fecundo fe habet ad ipfum fe- 

cun- 



t 
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cundtjm, quemadmodum tertius rnlnus 
feu «Jempto quarto ad ipfmn quartum. 
Hic argumentandi modus demonftratur 
ptop. 17. 

1 f. Coriverfip rationis efl fum* 
ftto antecedentis ad excejjum , 
quo antecedens fuperat ipfum con- 
fequens. 

Propofiti fint quatuor proportioaales. 
18 — 6 £ 12 I 4. 

Per converfionem rationis hanc habe- 
jnus proportionem. 



ieu 12 ~* feu 8 

■ 

Hoc eft primus fe habetadipfumpri- 
mum minus feu dempto fecundo , quem- 
admoduii? ter tius fe habet ad ipfura ter- 
tiupi minus feu deroptoquartcu Hacc de- 
monftratur in CoroII. prop, xj, 

>iy. Ex aqualitate fatio e/l , 
Jipkres duabus Jint quantitates , 
& his. alt£ niultitudine pares » 
'(jtt* bina fum^ntur in jzadem ra» 

}io- 
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ikne\ cum ut in ppimis quantp- 
tattbus prima aduUimam 9 fic& 
in fecundis .prima ad ultimam (e 

habeat. " 4 • v 

■ ► 

Sinttres quantitates. 12. 6. ^. ' 
Et adhuc trefc alia?. 6. j. 2. ' 

Per rauooera jjuae eft ex #qualitatc- 
concludimus 

12 — 4 z; 6 \ 3. 

*. Hoc eft prima fuperiorum fe habet ad 
fuam i^lumam , quemadmodum plrima 
inferiorum ad fuam certiam. „ 

Quia autetn hsec conclufio duobus 
modis ex iftis fex quantitetihus elicitur > 
duplex etiam fe aperit ex a?qualitate#i«- 
tioj fc f Ordinata §c Perturbata. 

18. Ordinata proportio efi 9 
cum fuerit (jpofitis /cilicet fex 
quantitatibus} ut prima fuperio- 
ruth ad fuam fecundam , ita pri- 
ma inferiorum adfuam fecundam j 
deinde ut fecunda fuperiorum ad 
fuam ultimam , ita fecunda infe- 
riorumadfuamultimam : &cpn- 

Xx ch« 



\ 
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rluditur qmd frima [uperiorum 

fe habeat ad fuam ultimam $ quem- 

admodum prima infenorum ad 

fuam ultimam. 
V 

Sinttres guantitatei _i : 2. & 4. 
" Et tres alis 6. 5. 2. 

Inquibus iz^S^ 61 3. 
Dcinde 6 ^ 4 ~ 5 1 2. 

Proportio tx sequoordinata fic ftat>it« 

12 ^.4-^ 6 I. 2. 

Hujus modi demonftrationem vlde 
prop. 22. 

• CsterumHscproportiodicitur Ordf- 
nata ^quia & in fuperioribbs & in infe* 
rioribut cundem fervat ordinem. . 

ip. Terturbata dutem fropor- 
tio efi , cum pofitis tribus pianii- 
tatibus & aliis tribus y utin fupe- 
rioribus prima fe habeat ad fuam 
fecundam , fic in inferioribus % fe« 
cundaadfuamultimam: &infu- 
ferioribus fecunda ad fuam ulti- 
mam> ita in inferioribus prima 
• adfuam fecundam : & concludi- 

tur 
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tur : quod prima fhperiorum fe 
ita habeat ad fuam ultimam\ % 
quemddmodum prifra inferhrum 
ad fuam ultimam. - 

Sint tres quantitates 12. 6. }, 
£t alias totidpm 16/8. 4, 

, Inqiiibus iz-—6~ 81 4. 

Propoftio ex a?quo perturbata fic eric 
n -. j 2 j6 1 4. 

Hujus demonftdRonem vide prcxzj. 

Perturbata dicitur . ha?c proportio, 

quod in fuperioribus & inferioribus non 

idem feryetur ordo , fed ille quafi pertur- 

becur. 

L E M M A % I. 

Multiplicatio nihil eft aliud 
quam multiplex additio: ficut e» 
tiam divifio nihil aliud quam mul- 
tiplex & compendiofa fubtraftio. 

DEMONSTRATlO, 

Pars I, Sitnumerus 6 multiplicandus 

Xx 2 - pcr 
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per numerum 4 , nihil atiud imperatum 
eft quam ,. . ut numerus ^totiesfumatur, 
/eu repetatur feu fibi ipfi addatui;, cjuo- 
ties unitas continetur in 4 , fc. quater : 
ndeoque id,em fecimus, five numerum 6 * 
multiplicemus per 4 , five eupdem qna- 
tej ponam & illos quatuor numeros 4 m 
unam fummam colligatfi , cum utrobi- 
<jue obtineatur 14. 

Pars 2. Si nutaerus 24 proponantur 
• dividendus per numerum 4 , idem eft ac 
fiexaminandum eflet, qubties*humerus 
4 a 24 poflit fubtrahnd quod iri divifione 
unica fubduclione ffc divifore prius per 
quotientem multiplicato cumfubtra&Lo- 
nes tot fieri poflSnt, quot unitates divw 
fionis cohtineat quotiens. Quare nulla 
eftdiflferentiafive24dividaturper4 five 
4 a 24 fubtrahatur quoties fieri potefl 
cum utrobique idem obtineatur quo- 
ttiens 6. ♦ ■ 

Notandum atftem in rhultiplicatione 
non fempcr opus efle ut multiplicatio re- 
vm fiat, & numeri interfecommifce- 
qatur, utprodil&Hm uniconumero ex- 
primatur; cum eadem multiplicatioalia 
etiain forma dcffgnari poffit ? nimirum 
ojultiplkatores juxta fe invicemfcriben- 

~ ■ ~ do 
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do interpofif figpo • x • < 

Ex . gr: fit S muttiplicagdus per 4 fa • 
<5h multiplif ationeobtinetur v produ&um 
3 2 , quod 'etiam hoc modo exprimi po- 
teft 8 • x • 4. quod in pronuntiatione va- 
lec 8multiplicataper4. . . 

Quse cxprimendi forma boc habet 
commodum quod jam pateat ad oculum 
per quam operationem & exquibus nu- 
meris illud produ£tum fit ortum > quod 
in altero produ&o 32 non'tamclare di~ 
ftingui poteft . cum illud etiam ex multis _ 
aliis additionibus & multiplicationibus 
generari potuiflet. / 

Pteterca fi produ<Sbm 8 • x - 4 divi- 
dendum fit per 4 > omiflo numero 4 fcri- 
iendum erit 8. vel fcribendum eft 4 , fi. 
dividi cfebeat per 8« 

SimiKter fn divifione non opus eft ut 
femper vera fiat divifio; cum quotiens 
quasfitus etiam aliaforqja poffitiexprim!* 
ii nim. nuinero dividendo ■' fubfcriba- 
tur 'divifor inter utrumque duda lineola. 

Ex. gf. oporteat dividere numerum 3 z 
per 8 , fa&a reali divifione obtinetur 
quoqerts 4, qui etiam defignari poflet 

per formamarn fra&ioni% ~ > <l ul *! up " 

X* 3 tiensf 
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ticns la elocatione idem vafet $i partes 
quart* , feu 3 z di vifa per 4. , 

L E M M A IL 

Si duoaquales numeri pet eun- 
dem numerum multipltcentur^ pro* 
duBa erunt inter fe aquMia. Si 
uero per eundem numerum divi- 
dantur , qttotientes erunt aquales. 

DEMONSTRATIO. 

1 Pars. Per Lemna 1 multiplicatio eft 
multiplex & compendiofaadditio: adeo- 
que unus numerus multiplicandus tdties 
fibiadditur, quotiesalter(qui priori po- 
nitur a?qualis) fibi ipfiadditur : quia mul- 
tiplicator utrimque ponitur idem : unde 
patet idem fieri ac fi a?qualibus «qualia 
addantur •, quando nimirum fummae (qust 

aAx.2. P rO( k& «quivalent) inter fe funt *ar- 
quales: , ' , ■ / 

2. Pars. Per idem Lemna 1 divifio 
eft multiplex accompendiofafu£tra<3;io s 
ergo ab uno numero dividendo toties 
fubtfahitur divffor quoties abalterodivi- 
dendo (qui ]per bypotheffo priori aequalis 

- • * - cfi) 
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cft) fubtrabknr idem divifor .• quare in 
ifta divifione utrinque idem fit , arfi ab 
atqualibus awjualia demantur ; quare refi- 
dua (qua? qqotientibus gquivalent ) inter - 
fe funt a?qualia. , 

L E M M A III. 

-\ 

Si duo in aquales numeri per 
eundem numerum multiplicentur . 
produBa erunt inter fe maqu&lia. 
x Si vero per eundem diviforem di- 
vidantur* quotientes erunt ina- 
les. 

DEMONSTRATIO; 

iPars. Qjm per Lemna i multipli- 
catio fit compendiofa Additio : fi duo 
numeri insequales per eundem numerum -* 
multiplicentur , idem eft ac numerus ma- 
jor toties fibi addaturquotiesminormi* 
nori. At vero fi inseqaalibus sequalia ad- 
jiciantur, a tota funt insequalia per Ax. aAtf] 
4. ' Ergo etiam , fi numero majort 
' majot toties adjiciatur quoties minori ad- 
ditur minori , priot fumma > <\ux hic 
produfto a?quivalet , erit ma:or al- 
teja. 

z. Pars 
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2 Pars. <$um divifio mhil aliad eft. 
quam coropendiofafubtra&ioy fi duo iju- 
meri ina*quales per eubdenTnoraeruin &u 

', yidantur, nihilah'udfitquani'oucfd4d?m 
numerus ab una parte a oaajon fubtrahi^ 
tur 9 ab altera vero a minori. 

Patet autem jeundetn nutnerunf pluries 
fubtrahi a majoripoffe quam a minori;curo 

' major eundeoi numerum pluriescontineat 
quam minor;&cum plures iftx fubtra&io- 
nis vices conftituaht majoremquotien- 
tem > fequiturex divifione majbrisnume- 
ri per alium quemlibet acquiri majorem 
quotientem , quam ex minpris numeri 
per eundem divifibne. 

LEMM A IV. • 

Si idem numerus vel duo nume- 
ri tiquales fter numeros ihaquales 
mulliplicentur , produtta erunt in» 
aqualia , & quidem produttum 
majorit multiplicatoris eritmajus. 
produffo minoris multiplicatoris. 

Ut & fi dividantur per nume- 

ros inaquales , quotientts erttnt 

jnaquales. Major quidem ille ubi 

di~ 
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* divifor eft minor $ at tyefo minor > 
ubi dtvifor eji major. 

DEMONSTRATIO. 

• i 

Harc ex fuperioribus nullo negotio de- 
-duci poteft. 

Quatuor hifce Eemmatibus prsemiflis > 
& qualicunqfce Arithmeticarum in fra^- 
«Sbionibus operationum notitia prafuppo- 
fita, quaedam fubjungimus Theorema- 
- ta ^ qua? tanquam generalcomnium fere 
totius libri quinti propofitionum demon- 
ftrandarum fundamentum prsQruimus. 

THEOREMA /. 

*• * 

Si quatuor quantitates fint prq* 
. fortionaleS) produiium quod ori- 
\tur ex multiplicatione extrema-* 
rutff eft aquale produfto multipli* 
caticmis medtarum* 

9 

DEMONSTRATIO. 

Sint quatuor proportionales. 
8 — 4 's « 1 j..* 
. Ratjo 8 ad4eadonclT:cura &aSio« 



« 
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y& ratio 6 ad 3£xprimiturpttfra&Io- 
ndm - : quia autem rationcs funt eaderp 

f eu #quales ; erunt quoque fra<Siones in * 
^ * ter-feinter fe *quale*. 

•"8 6 

Adeoque - 00 r- • 



utrinque «ultipl. per 4. 

8 zbX^- — 'PerLemmaz. 

\ 5r "* 
Et— — - utrimque multipl. p(jr 3. f- 

8 - x • 3 3D 4 • x • 6 per Lem. z. 

Hoctft produ&um extremorum 8& 
'3 per fe invicem multiplicatorum eft 
aecjuale produ&o mediorum etiam mul- 
tiplicatorum. Q^E. D« 

THEOREMA //. 

»» 

Si duo podutta fint inter fe £* 
qualia* unus multiplicator primi 
froduBi fe habet a4 unum multi- * 
fticatoremfecundiproduffi, quem- 
ladmodum recjproce alter multtpli- 
cator ejufdem ftcundi produBi ftr 
Jbabet ad alterum multiplicatorem 
J)rimi produfti. 

De- 



»* 
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DEMONSTRATIO. 

Sint d«o produ&a intcjr fc squaliaj * 
8 . x • 3 30 4 • x . 6. per Lemna 2; 
- — utrimqae <iivid. per 5. 

8 30 4 • x - 6. - - 

^ *- -per Letnna 2. 



1 utrinquedivid,pcr4; . 

8 30 6 - • 

— . -4 per Lemma 2. 

4*5 

Quar frad|j©nes fi revocentur ad ratio- 
nes. erit 

* — 4 =" * 1$. 
Quod juxtatenorem Theorematis E. D 4 

COROLLARIUM I. 

Eodem modo pbffet demonftrari "%$£« 



8 — 


~ <* 'S 4 I 5- 


Vel3 - 


— 4 =: « i.|. 


Vel .3 - 


- * =* 4 * *• 



Quas proporriones invohruHt tum AU 
ternation^m , tum.inverfaea etiam ra- 
rionem. 



Yy * Cos 
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COROLLARIUM IL 

^Hincevidditerpateti fiquaflibetcun- 
quequatuQrquantitatesed ordinefint po- 
fitar, & produ&umexrremarumprodu- 
do med<arum fuerit «qualg , certiflime 
inde concludi pofle , iftas quatuor 
guantitates eo ordine proportionales 
cfle, # i * 

SCHOLIUM. 

Si quilibet datus numerui ex.gr. 24. 
refolvatur in dutoyper quorum multiplica- 
tionem pptueritgenerari (quod hic qua- 
ter poteft fieri vel per 1 in 24. vel per z 
in r 2. vel per j in 8. vel per 4 in 6.) facile 
probatur effe. 

*■ 1 '•——•• 2; 2 12 I 24; 

Vel 2 -^— 3 ~ 8 1 12. 

Vel* r — 45 «18. 

Vel 1*. — . j's 8 1 24; 

Vel i — 4 is 6 1 24. 

Vel 2 — 42 6 1 12. ■ 

Et fic dcquolibet alio ftumerodato* 



Theore- 
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THEOREMA 111 

< • 

$i ex quatuor quantitatibus 
frima dd jecundam majorem ha~ 
beat rationem , quam tertia ad 
quqrtam : produftum quod fit per 
muitiphcationem extremarumma- 

jus ertt produftd medtarum. 

• •. * 

DEMON5TRATIO. 

Sit in quatuor hifce guantitatibus 

8 ^ j'< 4 1 2. . , " » 

., Erit (ecundum ante di&a. 
8 '< 4 * 

* 3 2 * ' 

— - — ;— rutrimque multipH per^. 

-8 < .3 ••■*••• 4 perLemma^. 



2. 



« | ■ ■■ ! W 



utffin<jue multipl. per 



8 . x . z < 3 • x • 4. per Lemna 3. 

Hoc eft produftum extremorum 8 & 
^majusproduaomediorum 3 & 4. 



* 



Q. E. D. 



17 I 



Theore- 



$58 Euclidis 

THEOREMA IV. 

Si duo pwdufta fint inaqualia^ 
prima "quantitas multiplicarisma- 
joris produBi ad frimam quanti* 
tatem multipltcantem minorispro* 
dutti majorem habebit rationefy , 
quam reciproce fecundaquantitas 
ejufdem minoris produBi ad fe- 
_ cundam quantitutem majorispro* 
dutti. 

Demonstratio^ 

Sit ex propofitis hifcc produ6Hs 
8 *x • 2, < 3 -x. 4. 

utrincjue divid. per xZ 



8 < '$ - x* 4 perLemffaj. 

z. 

"— — dtriraque divrper^. 

S 4 

r < * 

Hoceftredjgendohafce fractionesad 
rationes " * 

8 r j < 4 h, &.E.IX 

Co-.* 
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GOROLLARIUM I. 

Eadem methodo facile pofTet demon- 
Rtitleffc . k 

8 r 4 >- 3 I 2. 

Vel i — }*< 4! 8. 

• Vel z ■■■ 4 < 3 1 i. 

corqllarium.il 

Hinc fequitur , fi quadibetcunque. 
quatuorquantitatesordinefintpofitar, & 
produ&ura extremarum produ&o .me- 
diarum fit majus-, firmiter copcluden- 
dumefle, primam ad fecundam habere 
majorem.rationem j quam tertia habet 
' ad cJUartam. 

S C H O L I U M. 

* 

*Si duo quilibet numeri inapquales 24 
& itfrefofvanturin fubs multiplicationes 

fc: 24 #: i<S. 

in in 

1.24^ 1. ltf. 

2« 12. !• «o. 

j^8* 4, 4.' 

< 4- *' 



c* 



^tfo Eu # ci#iT>is 

ex hqc Theoremate pa tet e ffe - 

#V eI i- r < i(Jl 24i\ 

Vj 1 1 ■ ■ ■ 2 < 8 1 14. 
, Vei 1 ■ ■ 4<< ,4 1 24» 

Deinde 

Vel 2 ■— - i < .16 J 12." 
Vel 2 — i < 8 J 12. 
Vel 2 — 4 < . 4 1 ■ «• 



• ' . • Poftea. 

. Vel 5 1 <;,i<Sl 8. 

Vel 3 < 2 < 8 I 8. 

Vel 3 — 4 < 4 18. 

Denique * 

Vel 4 1 < i6\6 9 

Vel 4—2 < 8 1 6. 

\rel4 4< 4 1 8 - f 

Prster alias 3 & oHtjoritatis pr oportio- 
• nes , qiKe ex hifce rinmeris elici poffunt. 



• ' 



Theb- 



LlBER QUINTUS. 

THEOREMA f. 

• 

Si ex quatuor quwtitatibus 

• ptitna ad (ecundam minortm ha r 

beat rdftmem^ quam^tertia ad 

. quartam ; produttum quod fit per 

miiltiflicationem exiremarum mi+ 

rius erit pradu&o medu&um* 

<r « • » 

DEMONSTRATIO. 

Sit in quatu<?r hifce qtiamltatibus ' 
4 — 2 > 81 j. 
4 '8 

* • i' . 

,— ^ » Uttinqucmiritipl.perj, 



iLl^Li > 8. Per Leroroa 3 

2 < ' " . 



-.umbque multipl. per i* 



4 »x» j> 8 -x* *«pe* Lemroa^. 

Hoc efl produ&um extremarum 4 
& 3 eft minus prodnfto mediawm 
2. 8c 



Z z Tbeorct 



$6% EOclJdis 

THEOREMA 6. 

Si duaprodu&a fint inaqualia > 
prima yuantitas multiplicans m?- 
noris proiiu&i ad primam quanti- 
tatem multiplicantem majoris 
produfti minorem habehit ratio- 
nem , . quam reciproce fecunda 
quantifas ejufdem majoris frodu- 
fii ad fecundam quantitatem mi+ 
poris produdi^ 

- DEMONSTRATIO. 
Sit ex duobus hifcp produftis. 

4 • x • 3 > 8 .x. 2. 

i~* h -atrinque divid. per i. 



- > 8. PerLemma*. 

*> — — , — -ufrinque di*,perper j. 

6 " ' ' 

jL > ** per L^cnmaj* 

\ Hoc eft redigendo ad rationes 

/4 •— z > 8 r 5. 

Co • . 



LlBBR. QutNTUS- $6$ 

COROLLARIUM I. 

Eadem metbodo facik poflet dcmotj • 
'ftrari. ■qijodfic 

4 , — 8> ilj. 

Vel $ ~ 8 > 2 1 4« 
Vcl 5 ~ 2 > $ I 4. 

COROLLARIUM.il. 

Hinc patet , fi quazlibetcunque qua- 
tuor quantitatcs ordine fint poiitg, & ^ 
produdum entrem&um fit' minus pro- *• 
. dufto mediarum , certiffime condudi , 
primam ad fecundanniabere minorem ra- 
tionen» quamtemaddquartara. 

SCHOLIUM. 

« 

Si duo qiilibet numeri fhseqaafcs 1 6 9c 
24 refolyantufin (uos jnultiplicatores ; 

in 
u.16: - . 1.24] 



\ 



2. 8. 1.XI4 

4. 4. j. 8. 

4. o. 



Zz 1 E* 




I r 



: -J£iicit*DXS 

Ibc hoc Theorematepatetcffe 

i • —. i > 24 1 i6. 

Vel i — 2> 12 1 itf. 

Veli — ,$,> 8.1.itf. 

VeliU 4 > 6 1 i^. 7 



* ■ 



Praeterea. 

Vel * — i **'. 24 f 8, 

JVel 2 — 2 > 12 1 8. 

Yel 2 — . j> ■ 8 18. 

Vcl 2 — 4 >■ 6 18. 

Detrique 

Vel 4 IL* 1 > 24 I 4 
Vel 4 ^l 2 > 12 I 4. 
Vel 4 ^5 > & 1 4w 

Vej4-^4> **4- 



« «. « 



Prarter alias 36 minori tatis propor- 
tlones , qu# ex tefce naraens deduci 
pofiunt. 

Jam ie^tii^tur ipfe Libri giynti 
Propofitiones. 



Pro- 



LlBEtL, QUINTUJ. 36 f 
. PftO&P.O.S.lTI-Ol. 

: Si funt quotcunque magniiudi* 
nes feu quantitates froporiionales 
A.B.C. fo.E.F. quemadmodwn 
ffi habuerit unaantecedentium ad 
fuam confequentem , itfl omnes 
antecedentes G fimtd fehabebunt 
ad omnes confequentes etiam fimut 
Jumptasff. 

DEMONSTRATIQ. 

Sint in^atfem fafter f e ratiotie 

.Q6 — .jD U 

G18 — 6H. 

Demonftrandum eft efle fummam ad 
v fummam uc quaelibet antecedeirisad fuam 
confequentem. 

Hoceft 18— -6z: 3* t^ 
Deinde - i8-U<Sn 6\ i. 
Deniqre *fc>~- 6~ 9* •$• 

Quii ih gUalibqfc proportione produ- 
&um extremorum fafta multiplicatione 
eft sequale produfto mediorum , quatuor 
illarumterminifunt*propoi:tjonales. t? * 1 ^ 

* Zz $ P*o« V& 2 * 



$66 EUCLIDIS' . 

PRoposiTio r .H. kXXlV. 

Si prima A ad fecundamB taniemba- 
luerit rationem , quam tertia C dd quartam 
D ; babuerit autem & quinta E adfecundam 
B eandem rationerk quam fexta Eadquar- 
tam D; Eiiam G, compofita prima turtv 
quinta adfetunddm B , eandem babebit 
rationem quam H tertia cum fexuad quat~ 
tamDj - 

». 
Demonstratio; 

A B C T>\ 

Sit4 z -. 6 1 <* A> 

Ejip - • ' J_ij. / 

G, 4 "hh 

Si inftituatur mulfcj&VatiV,, produda crunt 
* Thcftc. zc i ualia » crgu^a^iftaequantimtcsfuntproportio- 



Aliter 



loo * 



/ 2 



r V. ' . 



c., — b 30— veliiipropdrtioae. 

14-*-»— ai. 1 3» Qj.E.JX 



VtQ^ 



XlBER QuiNTUS. 3^7 

Propositi o iri. 

Si quatuor quantitates A. B< C. p. fin* 
proportionalex ; & ptima A & tertia C per, 
eundem quemlibeij numerum G multipticcn- 
tur : produftum primum E fe habebit ad fc- 
cundam B 5/ quemadmodum produftum fc- 
cundum F ad quartam D. , 

* 

DEMONSTRATia 



A B C D 

G 2 



C D. 
GV / 



E? F12 „ 

Dcmonftrandam eft 

E B F D 

8 x - 1» 1 . 3 . t . • 

Idquod (ajcxindepatet, quod produfca e*: a ^.^ 
txenrorum&medjoramfuntaequalia, 



1 



Aliter 



1 30 1 



utrimque multipjjperi. 

r-< GOi^ Lemna 2. 

Hoc eft in proportione 



. pfo 



propositio, IVj 

Sl quatuor qnantitates A. B. C. D. fint 
prapormmtes ; primavm.A& tertiaC. 
' per quemlibet eundem numertm G multi^ 
plicentur; ut& felunda B&tertia D per 
alium numerum £• qudtuor ifia prodacl* 
intcrfe propQitionaliaermt. 

' DEMONSTRATIO. 

Sirtfquatuprproportionales . 

? A B C * D - 

+*—* n 6 * "Mm . 

Gi K? GiJ^ S/ 
1T 8 L 6 Fix *M-9 
Demonftrandura eft quatuor produfla E.L. 
F< M. efle proportiotiaha ieu • 
8 — « 6 ~* lz * 9' ' 
Quodex TheWTiTequitttr, quia faaramul- 
• , tiplicationeproduaa exttemormn & mediorujn 

' inter fe funtsqualu. ... _ « 

• . Alter 

_ multipl. per z. 



— • 30 — Lemma 2« 



8 -v^ ii 



^divide per p 



1 30 ~ peridcmLcmmaz.' 

6 9 

Hoc eft ia proportione 



LlBEB- Q.UINTUS. $69 

PROPdSITIO V. XIX. 

Si totum A ad totum B eandem 
babuerit rationem , quam abtata 
fars C ad partem dblatam^D: e~ 
tiam pars rejiqua E ad partem re* 
tiauam F* eandem habebit ratio* 
nem, quamtotum A adtotum B* 

DEMONSTRATIO. 



A 8 
C 6 


'-♦59. 


ric E 


F A B. 

- i ■=: 8 i 4. 



Qijia produ&a func squalia. 
pet Theqr. 1. 



> • 



\ 



!AaS 



3/0 EucLiD^ir. 

- Propositio VI. 

* * 

i *• v 

. <S£ prima A ad fectmdam Bean* 
iem habuerit rationem , quam ier~ 
tia C fld quartam T> y habuerit 
autem & quinta E ad (ecundam 
B eandemrationem quam fexta F 
M quartam^D. Si quinia £ fub- 
% trahatur a prima A % & fexta F 
actertiaC 3 

Vel refiduum.primum Gerits- 
quah fecunda B & reftduum fe- 
mndum H <equale quartre 2). 

I* elrefiduumprimum Gfe habe- 
bit ad fecundam B ficutrefiduum 
jecundum H ad quartam 2). 

PEMONSTRATIO, 



i 



r 

«. , ■ r 



CASUS I. 
A B C 

E v? ^* F i$. 

~G * H 3. 



*S 



CA- 



Liber. Qu'i»Tus. 3 71 

CASUS II. 
A B C p 



.£ 4 



F<J 



* 



EritG B - H 


D. ' . 


§ -~ * z: iz 

Aliter." 
, CASUS I. 


5« 

Per Thcor,2 

• 


'^30^1 

^ ^ 

1 i? 30 !i ■ 

2 3/ 


■ « . 

• 



Z -V% 3 A • 

2 . 3 . * ' 

£rit in proportione , <ju« cx rationisx- 
«jualitatis * * 

* -^. * : = 3 l |. 
CASUS tl. 

~ 30 _ 

2 



31 

*. 3 



>\ 



8 . _ ii 
-« 30 — 

2 3 

Hoc eft in proportioric 

Aaa 2 



1 3 



?«- 



f 



x ,• *• 

§J% EuCLIDIS 

.»•'■■ ^ 

ProposiTio VII. 

i. t^/EqualesA & A ad ] eanr 
dem C eandern habent rationem. 

i. Et eadem C ad aquales A 
& A eandem habel rationem. 

Demonstratio.' 





P A R S I. I 


A 


C A C. 


vi - 




• 


PARS II. 


C 


A C A.l 


+ - 


~ « 13 4, J ix. 


Inia 


nrrr\hinnp nrrtfl nfl*!l (fftlf 



squalu. pecTh:2. 



Pro- 



liiBBR Quintus. 373 

pROPBsiTio vjif. 

• ■ 

i. \n<tqualiitmqu&ntitaturn A. 
B.major Aadeandem C majorem 
rationem habet , quam minor B. 

i. Et eadetn C ad minorem B 
majorem habet rationem quam ad 
majorem A. 

DEMONSTRATIO. 

Pars I. / 

A B / 

16 ^S exhypoth* 
— utrinque diyide per 5, C*l 



16 8 T 

— « <* — • pcr Lemma 3, , 

5 5- 



Hoc eft in proportionp 
16 — 5 <J .8 1 5/ 

P ARS II. 

8 > itt Um 



p 

i, £> J% perLemma^» 

■-_ • * » • 

Hoc eft in proportione. 1 

^; Aaa $ K P*o : 



x-v 




; ;RltCL,IDIS 

Jkc hocv Theoremate p3tet effe 

i •>— i-> 14 1 itf. 

Vel 1 — 2 > 22 1 ijff. 
Veli — ,3,^ 8 I 16. 
Vel 1 U 4 > 6 1 itf. , 

» « 

Pra&terea. 

Vel 2 ' — . 1 >_V M * & 

;Vcl 2 — 2 > 12 l 8. 

Y€i 2 — | > 8 l 8. 

' „ Vd 2 -« 4 >» tf l 8. 

De*i<pe 

Vel 4 C^ i-*> 24 1 4,, . M 
Vel 4 ^ 2 > 12 I 4. 
Vel '4^3^ &I4J 
4 : VeJ 4-^4 J> 61 4. 

Pra?ter aKas 3 <T minorjtatis propor- 
tlones , qnarex tefce nmriens deduci 
poflunt. 

Jam ie^myitur ipfe Libri ^nti 
Propofitiones. 



Pro- 



LlBEtt QUINTUJ. $6f 
. PaG&P-0.S,tT|.O''J, 



< 

\ I 



i furit efiibtcunque tnagnitudi* 
nes feu quantitates proporiionales 
<A.RC. T>.E^F. quemadmodum 
ffi babuerit unaantecedentivw ad 
fuam conjequentem , ita omnes 
antecedentes G fimul fehabebunt 
ad omnes confequentes etiam fimul 
JumptasB.. 

DEMONSTRATIQ. 

Sint in«ea<fem f rfter f e rariotie ' 

,C<S — iD U 

G18 — <SH. ". .'. 

Demonftrandum eft effe fummam ad 
> fummam ut quaelibet antecedettaad fuam 
confequenteui. fr 

Hoceft 18 — 6z: $t Ui 
Deinde - i8-r^6^ 6f 2. 
Deniqwt xSr.****» 6 n 9 1 •$• 

Quia iix tpialibqfc praportione produ- 
ftum extremorum fada multiplicatione 
eft xquale producSo mediorum , quatuor 
illawm termini funt * proportionales. V^ 6V 



$66 Euchdis* . 
Propositio', II. & XXI V- 

r 

Si ptima A ai fecundamB tandemba- 
luerit ratienem , quam tcrtia C dd quartam 

D\babueritautem&quintaEadfecundam 
B eandem rationem quam fexta E ad quar- 
tam D; Eiiam G, compoftta prima cum 
quinta ad fecundam B , eandem babebit 
ratimem quam H tertia cum fextaad quar- 
tamt>4 ' 

•. 
Demonstr ATie^ 

A B ' C D\ 

Sit4 . * ~ . 6 1 £ A, 

Ej^p - • F ijr. i 

Si inftituatur mulfij&catio ,, procludta enmt 
* Theor. ^,"^' ergu(a^ift«quantttatc$funtproportk^ 

IlalCS* _ 

*• 

Aliter 



*-* 30 •— • 



/ 2 



w» * 



bA*i. ^ 00 ", TCl "»P"»P<Mti0«- 

14— *-*3~i. 1 3» Qj_ E. IX 



Pw> 



LlBEHL QuiNTUS. $6? 

P R O PO S I T I O IFL 

Si quatuor quantitates A.B,C.D. fin* 
proportionalei ; (jr p? tma a & tertia C pe r. 
eundem quemltbct, numerum G multipticcn- 
tur : produftum primum E fe habebit ad fe- 
cundam B 9/ quemadmodum produftum fe.- 
cundum F ad quartam D. , 



DEMONSTRATIO. 



C D f 

2 6 1 3.JM. r t 



A B C D 

4— i— 2 

• « 

Demonftrandam eft 

E ■ ' B F D 

* — 2 2 iil 3. . 

idquod (ajeyindepatet, quodprodu<3ae*: - .-^ 
trcmorum&mecUoraraiuntaequaUa, 

Aljter 

-utrimque multipl.peri. 

\ ^ 3)1? Lemnaa. 

Hoc eft in proportioue 

8 ■ — • 2. 5; ii" 1 j- 

• PfQ* 



5 <J8 '■.. £pCX.lJ>lS 

pROPO.SJtTIO.lVi 

Si quatuor qnantitates A. B. C. JD. fint 
proportiomles ; ftima vero A<& tertia C. 
' per quemlibet eundem numerum G tnuLti- 
plicentur ; ut & felmda B & tertia E> per 
alium numerum £• qudtuor ifta fredxclA 
inter fe propoitionalia erunt. 

' DEMONSTRATIO. 

Sintquatuprproportionales # . 
? A B C *D ' . 

G 2 Kl GiNJ/ 
1T 8T76 F ix M-9 
Demonftrandmn eft quatuor producla E. L. 
F- M. efle proportionalia ieu ' • 

Quodex Theor. ifequitur, quia faftamul- 
, tiplicationeprodu&a extremc^m & medioru w 

jnterfefuntaequalia. .~~ 

r . Aliter 





■ *■ 3 




mnir*pY. pi-r^. 
















—. 30 — . peridcm Lcmma.1 
6 9 



JIoc eft in proportione 

8 w*~, 6^ i»l J>- 



PW' 



LlBEB. QjUlNTUS. yS? 

PROPOSITIO V. XIX. 

*** ■ 

Si totum A ad totum B eaniem 
habuerit rationem , quam ablata 
pars C ad partem ablatam^D : e- 
ttatn pars reliqua E ad pwtem re* 
tiauam F> eandem habebit ratio* 
nern , quam totum A adtotum B< 



DEMONSTRATIO. 

• 


A 
C 


8 
6 


4 

' / 


D/? 




ric 


£ 


F 


A 


B. 


> 


.*•- 


- i ~ 


8 1 


*• 



Qijia produ&a func squalia. 
per Theojr. i. 



\ 



'Aaii 



PK9* 



37Q Euclidts. 



j 



P*OPOSITl& VI. 



r 



. SiprimaAadfecundamBean* 
demhabueritrationem^ quamter- 
tia C <id quartam 2) ,. habuerit 
autem & quinta E ad (ecttndam 
B eandemrationemquam fextaF 
, ad quartam 2X Si quinia F» fub- 
* trahatur a prima A % & fexfa F 
actertiaC 3 

Vel refiduum. primum Gerit <£- 
quale fecunda B & refiduum fe- 
tundum Haquate quarta 2). 

P elrefiduum primum Gfe habe- 
bit ad fecundam B ficutrefiduum 
fecundumHadquartam T>. 

PEMONSTRATIO, 

CAS.US I. 

* A B C EF 

12, -, ' a — iS 1 
E v? "* F 15. 

~G * Hj. 



*fc 



CA- 



LlBBR. QtfiNTUS. 371 

CASUS II. 
A B C p 

& 4_ . J___ 1S 

B 



EruG B - H 

$ — • 2^ U 

AI'ter.' 
. CASUS I. 

. - ~ 3) ~ ' 



* 



D. v 

5- 
Per Tlicbr^ 



10 

2 



4 

3' 



-s 30 i perAxfon.aj. 

Eritinproportione, <jug» cx rariomYae- 
qualitatis * « 

* -. 2 ■ S 3 I- 5. 
CASUS ll. 

'1* 00 i 8 ] *" - 

■ 2 sh 

*- 30 »h 

* *• ■ l, 



8 . _ ii 
-. 30 -. 

*. 5 

Hoc eft in proportioric 

8 — ' 2- r: lf 12 I 
Aaa 2 



fr* 



f 



tyi ' EucLiDig 

pRoposino VII. 

j. tyEquaks A & Aad eatr 
dem C eandem babent rationem. 

i . Bt eadem C ad aquales A 
& A eandem habet rationem. 

4 

Demokstratio.' 

Pars I. 



A 


' C A 


C 


ii - 


- 4 -' !j 

'• 


1 4. . 


• 


&ARS II. 


, 


C 


A C 


a.: 


4.- 


~« = 4- 1 


12« 



Quia utrobiqueprodu&a func 
sequalia, per Th: t. 



L 

PfO 



Libbr. Quintus. 373 

\ 

PrOPSS VTIO VJIl. 

i. IntqndiHmquarititatum A. 
B.majorAadeandem C majorem 
rationem habet , quam minor B. 

2. Et eadem C ad minorem Z? 
majorem habet rationem quam ad 
majorem A. 

DEMONSTRATIO. 

Pars I. / 

A B . 

16 <' 8 exhypoth* 
utrinque diyHe per 5. C^ 



16 8 T ' 

5-5- 



Hoc eft in proportionp 
16 — 5 < .8 1 5 : 

P AR« II. 

8 > i6! U ' 



•*—+ 



H06 eft in ^^0^0*1«^ 

^; Aaa 3 v Pfo : 



474 Euclidis 

pROtPOSITl O IXJ 

i- SiA &B ddeandem C ha~ 
beant eandem- rationem , illa a* 
quales inter fe erunt. 

2. Et JieademGad AfyBha- 
beat eandern rationem > illa iti* 

k 

dem tquales erunt. 

DEMONStRATiO. 

_ 1 

' Pars. I. 
A C ■ •- B C 

15 — 4 ~ 15 l 4- 

Ergo i? 3) - 5 

^ ■ ■ 4 4- 

— - iriultipl. pcr 4, 



15 .**>' J 5- 

1 

' P ARS 12. 

C H C B 

4 — *5 S. 4 I *5« 

Ergo i 30' i 
15 15 

■mult. per 1 5.' 



15 •«• 42015 -x. 4.pcrLem. 2. 

— — ' : — ; div.per 4. 

15 30 15* per ideoi Leipma z. 

Pro, , 



Liber. Quisrus. 375- 

• * 

PrOPOS 1 T:l O. X. 

f 

1. Si A ad C majoremratio* 
nem habet quam $ adeandemC^ 
trit A mafor quarn C. 

2. At (1 eadem CadBtnajorem 
rattonem.habuerit quarn ad A> erit 

B minor quam A\ 

1 

DEMONSTRATIO. 
PARS I; 

A C B C . 

16 — 4 ^ 8 I 4. 

Ergo •-• ^~* 
4 4« 

— mult. per 4. 



1 



16, *$ 8. per Lemma $, 

PARS II. 
C B C A. 

4"^— 8 <$4 1 i<?t 



4^4 

•-H ^J •-* 

8 i<? 



MultJpl. per S. 



* -A — — perLemipa, 

' Mui- 



\ » 



/ 



j~\> 



2f£ EUC,L21|I8 

- < — -Multipl. per 16. 

4 . x • 16 ^3 4 * x • 8. ( Lem. 3. 

„,,,. ' ~ , div.per*. 

i6> <! 8.* 

* • 

Alio modo* 

A C B C 

16 4 <j8l4 r 

Ergo4 • x . 16 < 4 ,x ' 8.- The. j. 

^ ^ dlv- per 4. 

1« < 8. Lerama^. 

PARS II. 

C B C A 

4 _ 8 •< 4 1 !<*• 
Er*o 4 . x • 1*6 < • x . 8. Theor. 4. 

— , div: per^. 

16 < ,8« Lemma$, 



PR^ 
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PROPOSITIO XI. 

Rationes > qua eidem rationi 
funt eadem , vetfimiles velaqua- 
les , ' inter fe funt eadem velfimi» 
les vel kquales. 

PEMONSTRATIO. 

Sit 8 — - 4 — 6 1 s. 
Et io — — 5 ^ g 1 5, 

Quia nimir. produ&a funt «qualia. per 
Theor.i. Vdfii. 

4 ?• 

,10 6* " , . 

. ■ • — oc — 

5 S- 



ErgoV- oo— Ax.L 
4 5 

Hoc eft in proportione. 
8 • *— 4 2? io 1 5. 



_-^ 



PROPOSITIO Xll 

Hac eft eadem cvmprima ) qu* 

videri $oteft. 

Bbbi Proh 



37$ EUCLIDIS 

» 

Propositjo XUf.v 

> 

Si prkna ratiofit aqualis fecun- 
d£ rationi s fecunda vero fit ma * ' 
jor tertia : fimiliter etiam prima 
tertia major ertt. 

DEMpNSTRATiO. 

• sit i$'_ 8 r ia.l <S- 
A tvero ia — — 6 <J 4 1 j, 

^Ergo'16— 8 v "< 4 1 3- "7" 

Quia produ&um extreraoruni eft majus 
ptodu&o mediorum. per * CoroIJ. 

{Theor:4. 

Velhocmodo, 

16 _ 11 ' . * 
-« JD -- 

Atqui-. < i 

Et in proportione 



i 



t^-m^mmmm 



KS _ 8 «^ 4 t^ 



PfO- 



LlBER. QUINTUS.' J7^ 

PROPQSITIO XIK 

S* quatuor froportionalim A.B.C.Dl 
pinta a fueritmajor tettia C , erit&fc- 
cunda majot quarta D. 

Si A aqualis C erit S aqualis D. 

Si A minor C > erit B mittor D. 

DEMONSTRATlO. 
CASUS I. ' 

A B C , D 

12 — 8 ZZ <S 1 4. 
' Ergo 12 • x . 4 35 8 . x . .6Wj£ ' 



12 



^ 6 f 



4 '_ >• 8. perLemma^, 

CASUSII. 
A B C ;„ D. 
12— — 4^ ii 1 4. 
Ergoi2 ' x • 433 11 • x • 4.\jy ■* 
12 30 12 



4 33 12. Per Lenmia 2, 

CASUS III. . 
.. A B C D. 
4— 6" S 8 1 12. 
Ereo 4 «x- 12 30 6 «x. 8.^ 

4 > 8 r' 
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$86, EucLiDia 

PROPOSITIO XV. 

Si dua quantHaies A & Ba~ 
' quatibus vicibus fumanturjeu fer 
eundem numerum. multiflicentur • 
fumma feu produfta habebuntin- 
ter fe eandem rationem quam ha- 
bentyoftta quantitates jff& B. 



A B 

2 2 

( Erit 8 ^— 24^: 4 l.tizl 
(Juiaprodu&a ftint xqualia. Theor: 2« 

SCHOLIOM, 

Si ezAem quantitate$ A & B per curt - 
derti numerum dividantur , quotiente» 
ipfis quantitatibus proportionales erunt« 

A B , 

1 >•■ 

a— - *6 ~ J4. 1 iz. perTh:2: 

Pro- 



J.IBER. QuiNTUS. 581 

1 

§ 

Pro^ositio XVL 

Si quatuor quantitates A. B. C 
fD.proportionales fuerint , HU e~ 
tiam vicijjimffofortitmales erunt. 

DEMONSTRATIO. 

A B' C D 

16-*— 8 S3 4 1- 2. 

Erit etiam viciffim , feu permutando. 
i(J—- 4^; 8 1 j. 

Quia fa<9;$ multiplicatione produ&a 
funt squalia» per Theor; 2. 

* 

SCHOLIUM. 

Commodc hic demonftraturratioin- 
VCrfa. Sjnt Propprtionale*. 

A . B C p. 

16 — 8 s 4 i 2- 

Erit per Theor. I. 
16 .*• 2 30 8 . x • 4. 

Ergo pct Thcor: 2. 
2_ 4; a 81 1$. Q.E.D. 

BbB 5 Pra^ 



1 
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'$%% Euclidis ^ 

PROPOSITIO XWl 

Si compofita quantitates pro- 
portionales fuerint * M* quoque di- 
vif* proportionales erilnt. , 

demonstratio. 

. A ■ ■ B f " C D. ' 

16 — 12 ~ 8 16, 
Erit quoque dividendo. 

. ieu . 4 # — feu 2 

Id quod multiplicatione probatur 

per Tfaeor. 2. 
Vel alio modo per prop : 6 hujus 
16— i 12 H 8 1 6.U 

I2~ 6 



4—1. ij. = 2I 6. Q.D.E., 

SCHOLIUM. 

Cmri tatio con verfa comfnode hie ia- 
feri poffit > fint proportionales. 
16 -< 12 ~ 8,1 6. ' 
" Erit convertendo 

u - 4 1. 2. 

Qgia nim: produ&a funt *q^ali3. , 
"*' perTheor: 2; 



Ll\BBR. QUINTUS. 383 

• ■ * 

Propositio XVIII. 

51 dfoife quantitates propor- 
tionales fuerint , HU quoque cm- 
pofit^proportimales ermU 

DEMONSTRATIO. 
A B C D. 

Erit componcndo. 

" m 4-U 12, 2 -U6 . , 

Per Theor: 2. cum produfta fint #<jualia. 

Aliwr per prop. 2. hujus. 
4-. 12= 2 .16. A 

IZ 6 ' 

** 16 — « 12 s 8 16. 



P ROPOS l TIO XIX. 

Vide propof. 5. qwe cum hdc eft 
eadem. 

% . - III \ '» - » . ■ '■ ' H ' 1 " I M ■■ ' ' "' 

1 * 

Propositio XX. 

Hav demonjirabitur poftpr.z*. 

* i. 

Pro- 



*. \. 



584 EucitiDis 

FROPOSITIO XXI. 

* Et hac po(l profofi 2 3. 



PROPOSITIO XXII. 

» 

\ Si fuerint quotcunque quantita* 
tes.A>B,C. cr dlU numero #qua- 
UsT). E. F. fuerit autem ordmate- 
ut AadB. ficT> adE :. &ut B. 
ad C ita EadF: UU ex tqualita- 
te ordinata in eadetn ratione erunt j 
hoceftAadC.utTfadE. 

DEMONSTRATIO. 

# 

Pofitse fint qaantitatos 
A B C. 

D E F. 

Itautfit 
A B D E. 

16— &~ n l <f . 

Et 
B C E F. 

MErit 



w» 



x LlB^R. ^|fl*N.*US. 385" 

* Etit OiXcpsUt^te ordiha^a. 

A C D »F. 

*}6 m 4 = « ' 5- 

'Per„multiplicationem exjtremofum & 
mgdiorumjuxraTheor;2. # • „% 

- " * . ■*. Aliomodo •' * . \ 

viciffih\ T 6. V, vidffim 1 6. ¥. 

,6 — *::8]<s * — ^c: 4.13. 

Atquietiam * ■ 

;.♦ „** - IZ - f * 5t 

Etviciflimi6. V. * 

A C J> F. 
16 ^-.*4 5 * 12, l 3. 

• * ■ • < 

Hifce fi^demonftratfc dicit propofi-' 

tio 20. -* % » 

Si prkia^A fuerit <I teftia C, eaam 
quartam D fbre <!fexta.F. 

Si A Gt 30 C. fore D J) F. 

SiAfit p> CforeD > t F. .'/ 

' * • » « ""* r 

■ ■ * ■" _ ' * * ■ " • 

Qujcomniaexprap; 14 patent^ultw 
maproportiopermutettfrut fit 

'« Ccc '■ » Prei. 



PAoPouTio- XXHT. 

'Sifuerint tns quantjtates A- 

$.C, % &ali^es&.E~F, fue- 

' ritautemPerturbate utA*dT$ ita 

% kad yf &ut B*4 C ita<Dad 

s E: illaex aqualHate perturbata 

ihgadein ratitm eruntjk A erit ad 

G ut %) adft . V 



• < » 



• ♦ 



DEMQNSTRATiO. 

tv 

Pofus fint q uantity^s A B C. - 

1 DEF/ 

Itautfic 

■ r Et "^l 

. * Erit • ex' arguo f 

•*<^r'* =• *4 1 5« ' 

# » 

■Quia tmiltipli^ando af qmrunhtf pro- 
«to&a seguafia. ErgopefcThcpr. z. illjc . 

^paptitates propoQioo^I^ • 

• « 

• ■ . ■ 

' Alio 



Liber. Qumjrus. $8f • * 

Aho tttodo • <♦ 
EigoTheor.I. / Theor^I.. * . 

4 ErgoperAx.I, ' „ * f • 

5 «X. I5 30V. x« 14. 9 , ^ • 

• Adeoque pcr Theor. *. . , 

A *£ 1> F.' • ^ 

i<j JL * = 14 1 11 m * • i 

Quibus poittis $cit prepoiirio ij} 
Sl fit prima A < tertai'C » Ctiaoi 

qugr^am D f?*fe majoreiriJSfexta F. * 
SiA/itpC,foreDsX)F * • 

> SiAfit^ C*foref)> F. . 

Quk omnta rurfus e* 14 Wpatent , ' $ 

' fi ulrima pro^ortip ^entatettr,' utfit • *- 



♦ » 






^ROPaOrVo^XXjft. 

tiac tf eadem bum \ *ro$.it 
qn&vidfii poteft* vS : ■-*•' 



* * 



o 1 i 



Ccc 2. Pt©< 
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* f $8$ JEUCLIDIS 

* 

ProVdsiti o- XXV. r 

* • S; puatuor quaptitates A..B.C* 

* \ . *D- fropitrttmales .fuerint: maxi- 

* \ma vA fwiul afan minim'a *D. rett* 

f ^quis duakus & Csfmul fumptis 

tnajores eriwt< 



••■4*«. 

1 • • 






< j » 



t u 






t». •■ f. 



<%EMONSTR^TIO.] 

*A , 8" C D 

m p£rr«ut ando*i6.>V» * 

^~"9 : ?4l3-" ( -*» <4exhyp, ( 

dkidci^Jo 1 7. y»* J_ Ejgop^g» 14. V. | 

* Atqui 9 < $♦■ * # ^ 

Ei*go3 *5i.*'" \A JDua ultiiuaf .^ 

- HDceftA&Bfimuf'<B8rC 

% (J.E. D/ 

ftelftjua? fj?quentes novem propofeftfS 
»§s oon iumEucUdis^ pdtfuife taifcen, 
eadem , qua p^ecedentes JEudidis, faci- 
litate denioQftrarir ** , ' 



L I BEB. ^U I N TUS. , 369 

« 

.Eropositio XXVI. 

Siprif$a A ad fecundam B ha^ 
buertt maforem rationem quam 
tertia C ad quartam 2> , habebit • 
invertendaqparta *D adtertiam C 
majorem rationem quam fecunda 
B adprimam A< 

> ■ 

Demqnstratio. 

» I s. 

A & C D.' 

Sit 8 -r* 4 < s 1 3. 
\Ent perTheor.3. r 
3..*: 8«Jf *• 4, 



• • 



Ergo per Thcor. 4. 
-r.5 <4l> ' 

»* ^-«. «^ — ^ * 



•• 



QE.V. 



* 
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|99 , EUCLIDI« , 

PROPOSITIQ XXYII. 



» t 



Siyrima A*d (ecuntymBha- 
luerit majorem rationem , quarit 
• tertia C adquartam fD , hahebit 
quique vieiffiyi pritqa Aadter- 
tzamCs majortm rationemquam 
fecunda B adquartam %). 



\ 



, DtEMOJfSTRATIO. 

A B C D. 

Sit 8 — £< f I JL: - 

Erit 8 • i • 3 <5 f •*• 4. Thg; 
ErgopwThcon^/ 

8 "— . 5 < 4 * ?• - 



, »*Q^E. D. 



* ^ 



Prq, 



/ 



Libi»«- QuiNtus. 35»* 

naoP*osiTio. XXVIII. 

Si pritna A dd fecundamS ha* 
buerii majorem rattonem % quam 
tertia C ad qudrtam ¥). habebit 
quoque compofta prima cum fe- 
cunda ad ipfam fecundam Bmajo* 
rem rationern quarn compbfita ier - * 
ti$ cum quarta ad ipfam quartam 
2). 

I>EMON$TRAT*O t 

A . B- C D. 
f Sit« — 4 <! 5 1 $, 

'*Erit quoque 

Quia produdum cjfrtmorum eft jna . 
jns^jprociuftomcdiorito. perTheor:^. 
\ Aliter.* . .* 

m« ** 2- *• 

4 , 3- \^ja 
4 30 3. f .™ 

4 7 i 

12 8 ... 

~ -< — Ax.4. 
4 5. 
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$9* Evclidi* 

Propositio XX(X. 

Si prima Add [ecundam B ba+ 
buerit majorem rationem quafn ter- „. 
iiaCadquarfam 2)> habebit dU 
videnffa prima minns feu demta 
fecfmda % , ad ipfam (ecundam B 
majorem rationem* , quatn tertia 
tninus feu dempta quarta adtpfam 

quartqpV- . _ ... ... ' 

' PEM0NST-RATI;0. 

v A B G D. * • 

Sit 12 — i 4 < 8 * 5. 
Etit (jvto<f^ 

fcu8 .* " fen 5- , ' • .'. 
Pcr Thedr. 4. . Quia produ&um ex> 

tremoruno eft majus produ&o medioi 

rum. * VeJ etiam hoc modo. 




* 8 « 

— < i, perAx:5 

* 4 3. 
HgcelU'-* 4 <5l^. Q$fc«D. 

Pro-. 



LlBEB. QUINTUS. 3pJ ' 

"Propositio XXX, 

» • 

Si r prima A ad fecundam B 
tnajorem habuerit rationem* quam 
tertia C ad quartamT); habebit 
ptr rationis converfionem , prima 
ad ipfam primam minus fett dem- 
pta fecmda majorem rationem 
quam tertia ad ipfam tertjam mi* 
ms quarta; 

Dbmoktstratio. 

« • 

A B C D. 

«— 4, <« 1 3. 

Demonftrandumeftquodfic 

**— *1±:4> 81 8-^3. 

. \ y feu 8 ieu 5. 

Id qtiod patet ex multiplicatio- 
tionem :;quia nim. produdum 
Akremorum eft minuspfodu&o 
Sn4|iorumt per Theorema 6. 

Ddd Pra* 



/ 



094* .'EUCLXDJMI - ' 

m 

PROPOSITIO XXXI 

Si fuerint fres quantitates A, 
B* C. & a&£ tres 'D. E. F. fitque 
major ratio prima priorum A ad 
fecundam B > quam prima pofte- 
riorum T) ad fuam [ecwtdtim E : ut 
& mkjor rdtio fecundt prhrumB 
ad fuam tertiam C , quam fecun: 
d<e pofterUrum E adjuam tertiam 
F : Erit qu$qm ex aqualitate or- 
dinata major ratio prtm<epriorum 
Aad fyarn tertiam C > quam pri- 
m * pofieriorum^D , ad (uamter- 
HamF. 

V 

DEMONSTRATIO. 

A B C 

i<J ? .4 ' 

D E . F. 

9 5 3- 

Sit i<5 — 8 <Jp 1 5. 
Et 8 — 4 <j 1 j. 

Erit ex «quo. 
1$ — 4 < 9 1 j. 

.14 



L I B BIL Q U I N r u s. • $$f 

td quad patet ex mfiltiplicatiorie , 
cura }>rodu£tum «tremosum • fit^ majus ; 
producto mediorum , per Theoj: 4. 



4 Aliter. 

16 — . 9' < 9 l f. ^ 

viciffim.) 27. V. ' \ 

16 * — 9 . < s 4 1 5. 

■" Ee 

8 _ if <, 5 ;i 5: 

4 vififfim. *7,.V.. . , • . 






Ergo. 

VfciiEm'. 
16 — 4 <- -^ 1 3. 

.'■ Q* E« D. 



*■ n 



D d d \ £r.vj 



I 



\ -I 



r 

Propositi*o. XXXII. 

. s Sifini tres quamtitates A. B. C 
& ali<e tres T>.E.F. fitquema- 
jorratioprimepriorum Aadfuam 
fecundam B quam fecund* pofte* 
tiorum E adfuam tertidm F:ut& 
ratio fecund£ priorum B ad fuam 
1ertiam*C major quamprima po* 
fieriorum 2> ad fuam fecundam E 
Erit quoque ex aquamate periur- 
batamajor ratioprima priorum A 
ad fuam ttrtyimC, quamprma 
pofteriorum *D ad fuam tertiam F. 



s 



DEMONSTRATIO. 

- '. l - - -< - "* • • - " 


* 

A 


B 


C 


16 


S 


$ 


T> 


, E 


F. 


9 


«; 


4 


Sic 16. 


-8 < € 1 4. 1 


Ut& S - 

m 


~5 < 


9 1 <J. , 


• 


Erit ex 


xqvtOm 


■» 


5 <9 


l 4> 



F« 



XlBEfcQuiNTrus. t 97 

Per Theon 4. Quia fcilicet produ- 
&um extremonim efl ntajus produ&o 
mediorum. 

Aliojnodo. 

irf ^ 8 < <S 1 4. 
Ergo i<J . x • 4 -< 8 « x ±6* 

• Et 
8 i- 5 <j 9 1 & 

16. /x ^4 < 5^x« 9? 

• Adcoquc i<5 >' ■ • ■ 5 < 9 1 4, 
? per Tfceor: 4. - 



Ddd 5 



Prc 
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£j)$ EUCLIBIS 

Propositio XXXHL 

Si fuerit major rktio totius 
A adtotumH , quam ablati Q 
ad ablatum D > erit & reliqui 
JL ad reliquum F major ratio 
quam totius A ad totum TS. 

DEMONSTRATIO; 

Sint in majori ratione tota 

A. B. 



quara partes 4 



1.2 6 }S 



Erit8—3 <n\6. 

. Per Theon^. quiaprodu&um 
extremorum eft nujus produ&o 
mediorum. 






Pro 



Libbb. QuiNtus. 399 

Provo&itiq XXXIV. 

Sifunt quotcunque quantita • 
tes , A. *B. C. f$ ali& aqualcs 
numero *T>. £. F. fitque fnajor 
ratio prima priorum A ad pri- 
mafn pofiertorum D yt quam Je* 
cund<c B adfecundam E: ut & 
Jicunda *B adfecvmdam E major^ 
quam tertU Qad tertiam F, & 
fic ddnceps. 

i . Habebunt pmnes priores y 
fimulA. *B. C. ad pmnes pofierio- 
res fimul Di JZ. F. inajoremra* 
tionem , quam omnes prkres *B. 
, Q reliUa prima A> ad omnes 
pofieriores E. F. reli&a quoque 
prima T). 

1. Minorem \autem quam pri - 

ma priorum <A ad primam po- 

fieriorum P. j 

* $Ma* 



M . E«CL'It>«« 



i . Majorem dtmque quam 
ultitna ffiorum (^adukimam 
tofleriorum F. 

DEMONSTRATIO. 

PofitJC*fint quantitates 

Priorcs pofteriores. 

An T> 6' 

B 8 ' £ 5 

C 4 F *' , — / 

Summ^ .24. H* 

ParsI. B4" c e-j-^r 

x^ — 14 <".« I 8. 
PARSII. A D. 

2 ^ -_ 14 > 12 1 6. 

\ p ar$ ni. c f. 

34 , — 14 < 4 f 3; 

» ■ ■ 

Partis 1 & 3 demonftratio perufet es 
Theorema te 4 . quia produda ex tremo - 
rum funt iuajora ptodu<5ttsr mediorum. 

1Pars vero zdepionftratur per The. 6 , 
quia produftum extremorum eft minus 
produ&o med/orum. 

Fiars Libri QjaiNTii". 

Eu- 



EUCLIDIS 

ELEMENTORUM 

LJBER SEXTUS. 

VEFINITIONES. 

i. Simi/es figura re&ilinea 
funt * qua & angulos fingulos [in- 
gults aquales halrent , atque etiam 
latera , qu<e c ircum angulos <equa« 
les funt f prop&rtionalia* 




AT3 conftituendam figurarum re&i- 
linearum fimilitudinem requirun* 
tur dua? conditiones. 
i, Ut finguli finguHs interrefint #•• 
quales anguli A & D: B. & E: C & F. 

: 2. Ut latera circum iftos acquales an-^ 
gulos fint proportionalia , fcil. 

; Eee Cir» 



4.6z. Euclidis 

CircaA.D BA JL-AC= FDIDF. 
Circa B. E CB — B A r FE 1 ED. 
CircaC-F BC -^CA" EF 1 FD. 

Ergo fi una ex hifce conditionibus de- 
ficiat , figurse nullo modo erunt fimiles : 
quemadmodum quadratum & altera parte 
longior figura , licet habeantomncsan- 
*gulosa?quales, utpote re&os , quiave- 
ro latera non habent prpportionalia > fi • 
milia dicenda non funt. 

9 

j. Reciproca fgura funt % cum 
in utraque figura antecedentes & 
confequentes rationum termini 
fuerint* * 



r 



*T 



Quemadmodum in parallelogrammis 
JrlC. BF. & du&is diagonalibus in trian- 

5«- 



I 



Liber* SextuS. 4,05 

gulis ABC. BEF. fifitABinprimafi- 
» giira ad BG fecunda?> ficut reciproceEB 
fccund* ad BC pjima: , ill« dicuntur re- 
ciprocse. 

3. Refia AB diciturfeffa effe 
fecundum extremam & mediam 
rationem , cum fuerit ut tota AB 
admajus fegmentum AC.it a idem 
tnajus fegmentum AC ad mipus 
[egmentum CB. 



B 

,ln propofitione n/Libri II. Eucli- 
des docuit fecare lineam ita ut □ fub tofo 
Jinea AB & minori fegmento CB com- 
prehenfum fic a?quale D majoris fegmenti 
AC: quod unum & idemeflecum hac 
Definitiope videri poteft ex prop^o. VI 
Unde patet 11. II. hicintcrDefinitio- 
nes reponi. 

Ca?terum ob multiplicem illius ufurh 
Geometris ha?c proportio diyina di- 
citur. 



Eee 2 \<Ah 



*°4* 



EUCLIDIS 



4. Altitudo cujufque figur* e/t 
llnea perpendiculans AD , ab //- 
lius vertice adipfam bafin veliU 
tius produflam demijfa. 




Cum menfuracujufquerefdebeat' cffe 
certa determinata , non verp vaga 8c 
incerta, & diftantiiTpunfti alicujus ver- 
ticalisalineaoppofitapercertam* & fibi 
"Temper sequalem ac minimam menfurari 
debetlineamj Sic diftantia pun<5ti verti- 
calis A alineafeubafiDB^ non menfu- 
randaeft juxta!ineasob!iquedu<5hs AD, 
AB, quia illa* quafi infinita? duci pof* 
funt , nec inter fe sequales funt ; fed fo» 
lummodo *per lineam perpendiculariter 
du&am AC,qu* eft ce/ta, unica &mini- 
ma: qu# hoc in cafu femperqua?ritur. 
Etha?c perpendic^Iaris AC. dicituralti- 
tudo trianguli ADB, fumpta DB pro 
bafi : quemadmodum fumpta AD pro 

bafi: 



LlBER SEXTUS. 40$ 

bafi » perpendicularis ex B ad AD duda 
altitudinemexhibebit: ut& fumta AB 
pro bafi faciet perpendiculatis ex D ad 
ABdemifla. 

Quia yero perpun&um A duci poteft 
linea parallela ipfi DB, illa altnudodi- 
citur efleiniifdem parallelis ; undefiduo 
triangula lint in eadem altkudine idem eft 
ac fi dicantur eflein.iifdemparallelis. ut 
loquiturEuclides Lib. I. 

j, Ratio ex rationibus componi 
dicitur , cum rationum quantitates 
inter fe multiplicata , aliquam ef- 
fecerint rationem. 

Supra «otavimus rationem nihil aliud 
reveraefle quammodum continendi quo 
una quantitas aliam quantitatem continet 
veLab alia continetur ; quiqne non clarius, 
quam per fra&ionem expi imatur. 

Si ergo datae fint duse rati^es 2 ad j , 
& 4 ad 5 > illae ad fra&iones reda&ar fic 

ftabunt -« & - , quae fi inter fe multipli . 

c .8.1 

entur , obtinebitur . - feu rario 8 ad 1 5, 

pro qusefita ratione quse ex duabus datis 

Eee 5 com- 



+o6 EuCLiDts 

.compofita eft. Sic ratio qua» ex dupla & 
tripla , feu ex duabus rationibus i ad i & 
3 ad i , boc eft ex duabus fra<5fcionibu s 

i,&i compofita eft , habebitur 1 feu 

ratio 6 ad i feu fextupla. Et fic porro de 
ams. • 

Notandumautemeftrationumab Eu- 
clide fic dictas quantitates Geometris 
vujgo dici Denominatores , qua? infrar 
ftionum conficjeratione quotientum no- 
mine venire folent. 

Sed minime omittendum putamus ra- 

8 

tionem p feu 8 ad 5(qua?exrationibus 

i&tfeu2ad 5 & 4 ad 5 CQmponiturj) 
etiam hoc modo pofle inveniri. 

Fiat 2 — 3 zi quilibet numerus 6 1 p # 
Tum4 • 5 s pl^' 

Dico ratjpnem 6 ad t 5 feu utrinque per 

cunctem numerum 4 multiplicando 24 ad 
45 efle eandum cum ratione 8 ad 15. Si 

enim fra&io i 4 per 3 rcducaturadmim- 

r) 

marn 1 obtinebitur ' J ut requiritur ; unde 

patet 



LlBEBL S£XtUS. "407 

patet rationeai 6 ad U efle cofnpofitam ex 
duabus rationibus 2 ad 3 & 4 ad 5. 



A 
B 

C 
J> 



■ 




1 












* 




\ 






T- 







Quse omnia lineis hac ratione applicari 
poffunt.- Dat* fint dua? rationes Aad B. 
& C ad D > ratibnem ex iftis duabus 
compofitam hoc modo inveniemus. 

Fiat A — B r H i t 
U t &CD D ~ IIK. 

Ratio H ad Kexhibebhrationemcom- 

pofitam <ju#fitam. 
Pro H affumere licet quamlibetcunque 

Jineam. 

Pro« 



x ■ 

K 



ffcedi.i. 



jj,o8 Euclidis 

PROPOSITIO \. 

Triangula ABC T>EF. & pa- 
ralklogramma BK ELJn eadern 
altitudine fiveiuter eafdemfaral- 
lelas conftituta , funt inter [6 ut 
bafes BC EF> fycefl fibajesfint 
aquales figur£ erunt aquales : fi 
bafes intquales figur* erunt tn£- 
quales & quidem juxta rationem 
bafium* 




CEIH F 



G 



Demon^tratio. 
~ * 3. SitbafisBC3)EF. Tumtrian- 
|ula ABC. DEF, intereafdem paraHelas 
& fuper bafibus atqualibas conftituta inter 
i'i*'.h fefftataaf^ualia,. 



X.POr 
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2. Ponatur EG dupla ipfius EF, fcu BC. 
Tum erunt duo DEF. DFG a arqualia : 
adeoque totum DEG -duplum ipfius 
DEFhoceft ABC : quiaflim.bafisEG 
eftduplaipfiusBC 

3. Ponatur EH dimidia bafeos EF feu 

BC. adeoque j* EG. Erunt duotrian- 

gula DEH. DHF a *qualia : ergo DEH 
erit femiffis ipfius DEH , hoceft ABC : 
& quarta pars ipfius D EG. 

4. PonaturEI» l EHjeuI-EF. 

feu ~ EG. fimiliter erit triangulum 
aDEICDQlH.adeoqueDEIerit» \ 

DEH. feu 7 DEFhoceftABC. feu 
L DEG. 

8 

' ( 

EtficpotroininfinitumJ * 

Ergo abfolute tiiangula fe habent ut il - 

lorum bafes. 

Similiter ctiam parallelogramma , cura 

» dupla b /unt trianguloru m . 



bfrl 



r 



Fff Vto- 



4Jo Euclidis 

Tk*.,: Propositio II. 

i. Si in triangulo uni lateri 
CB parallela ducatur ET>> hac 
proportionaliter (ecabit latera AC 
AB. (hoc efi ut fit AE - EC 
= AT> I <DB. 

2. Et firetta ED fecuerit late- 
ra AC AB proportknalitqr , erit 
illa reliquo lateri CB parallela. 




DEMONSTRATIO. 

i Pars. Dticantur re&a? CD. BE. 

eruntque triangula X & Y in iifddh psral- 

Jelis DE. CB & eademjbafi ED, ergo 

* 37. * iaterfe a *<jiialia. Jriang. 



Liber. Sextus. JJJX 

Tri.Z — TrLXb- baf; AE/ baf: EC. b ' •** 
ku Y 

Atqui etiam , 

Tr: Z — Tr: Y *>- baf: AD /baf: DB. 1 

Ergo c AE - — EC 3 AD / DB. cirv, 

2Pars. Eft ex hypothefi. 

AE EC - AD / DB. 

• Atqui 

» AE EC = Z/.X.\ „ T 

Et AD DB~ Z/ Y- | IV1 * 

Ergo hifce rationibus fubftitutis. 
EritZ X* Z/ .Y.« 

Adeoque <» triang. X 00 Y & quia d . r4 ' v - 
funtineadem bafi ED . erunt inter ep». g L 
ralleias ED. CB. 

Q;„£. Z>. 



Fff 2 Pr$i 



TheOt. }. 



4.1Z EacLJiDis 
Propositio III. 

1. Siiritriangulo ABC t recJa 
AD angulum A bifariam fecans , 
etiam (ecet bafin BC, habebunt 
bafis /egmenta BT>. TiCeavdetn 
ratienem , quam reliqua latera 
BA. AC. 

1. Et fi bafis fegmenta Bp. 
1)C eandem habemt rationem 
quam retiqualateraKA. AC% re* 
Cla AD. bafin fecans , etiam an^ 
gulum offofitunt A fecabit bifa- 
riam. 




De« 
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DEMONSTRATIO. 

Pars I. Ex B ducatur BE parallela . 
D A , & prodacatur CA , oftjue ad oc- 
curfum perpendicularis in *E : eruntque 
propter parallelasEB.DA. 

Ang. O 30 R. quia funt alterniA T 
Ang. POO Q. externus interno^^ 



Atqui O 30 P ex hypothefi. 

Ergo R 00 q. Et latus-EA b X> BA. *>*•** 

Quare, c erit EA* , AC z: BD / DC c * 2 - VL * 

BA~ ^ 

PaUs IL 

EftBA—ACz: BD/DC. erh. * l - vt 
Atqui<»EA AC= BD/DC. •' 

Ergon. V. 

BA AC ~ EA / AC. ex 4 .v. 

, ^ f 5.1. 

AdeoqueeBAOD A£ &ang. R f» Q. 

Atqui ang. R 00 0\ r 

*Ut& CL» Pf 1 *' 1 * 



Ergo O 30 p. 
Q. E. D. 



-T 



V ff 3 Pro-' 



+ 1 * 
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PROPOSITIO IV. 
Tncdr. 4. 

Triangula fibi mtituo <equi~ 
anguU y fiunt fimilias hoc efi 
»Def. *etiam latera circa aquales an* 
gulos habent proportionalia. 



I.VI. 




DEMONSTRATlp. 

1 

Bafes CB , BE colloca in tii- 
re&um : quia jam angulus ACB 
a> DBE , ex hypothefi , erunt b 
b * 8L CA8e BDparallelae, ut & AB 
DE. quia ang. ABC etiam po« 
nicuc 3> E. 

Pro- 



Libcr. Sextus. ^i^ 

Producantur C A & ED in F , 
eritque AFDB parallelogram- 
mum, adeoque FA c »DB & «»«•* 
FP 30 AB. 

Quia in triarigulo FCE latus s 
AB eft parallelum FE erit d 4 *. vl 

AC-^ -AF- CB/BE. 
~DB~ 

Et permutando. 16. V. 
AC — CB - DB / BE. 

■* • . 

Deinde 
Quia in triangulo EFC latus 
DB eft parallelum FC. 

Eri t FD d — DE ~ CB/BE. 
AB 

JEtviciflim. 16. V. 
AB Z-. BC ZZ DE / EB. 




Tbe*r.$2 



qid Euclidis 

P ROP 05 1 T 1 O V. 

Si duo triangula ABC VEF, 
lattra circa omnes avgulos habeant 
proportionalia ■> erunt aqmangu^ 
/a, eo(demangulosA&T>, B& 
E t F& C habebunt /equales , qui- - 
bus homologa latera fubtenduntur. 





DEMONSTRATfO. 

Adpun&umE fiat «angulue 
mM pe^jo b. ut &.ad punftum F 
angulus EFG 30 C eritqueter- 
tius G squalis tertio A. 

Quare in triangulis fimilibus 

• ABC. GEF. 

AB 
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AB — BC ~ GE / EF. 
At.qui etiam per propofitionem. 

AB .— BC = DE / EF. 



Ergo b GE— EFr DE/EF. b«:y. 
Adeoque « GE 30DE. c ' 4 v ' 

Eodem modo ab altera parte ' 
etiam probatur efle. 

GF 30 DF. 

Adeoque triangula DEF. GEF 
liabent omriia latera xqualia ,' fin- 
gula fingulis. ergo per 8. 1. 

■% Ang.VEFxiGEFdoB. 
A ng. T>FE 30 GFE 30 C. 
Ang- Z> 30 G 30 ,/f, 

Q^E. D. 



Ggg 



Pro« 



4i* 



EllCLIDIS 



•Shtatr. 6. V R O P O S ITl O VI. 

I 

4 * i 

Si duo triangulaABC.DEF, 
. habeant % unum angultfm B y #- 
qualem uni E , latera circa 
eum proportionalia , (hoc efl AB 
ad BC ut DE. ad£F) erunttji- 
angulajibi rnutuo aquianguta* 




Dc 
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DEMONSTRATIO. m 

Ad pun6ta E , * F fiant anguli FEG. 
EFG arquales angulis B.(hoceft DEF) 
& C. eritque tiertius G #qualis tertio 
a A; Et trianeula ABC. GEF fimilia, ajt.i. 

vi 04. VI. 

*> adeoque 

AB — BC ~ GE /EF, 

Atqui etiam per propofitionem. 
AB — BC = DE / EF. 



Ergo«GE EF^ DE/EF, .««-t 

1 Adeoque dGE tO DE. f I4 .y. 

m — ■■» — ^— — ■■ ■—■■ 1 ~ 

Ergo duo triangula DEF. GEF fc 
habent juxtaquartam I. adeoque 

Ang. DEF 39 GEF 30 B. 
Adg.DFE30GFE3OC. 
Ang. D 30 G 30 A. 

Q. E. D. 



\ 



Ggg 2 Pro- 
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EUCLIDIS 

Alia Demonftratio. 



V 



A *i 



s 








CE 



Datur hic angulus A 30 D. & latera 
circa eos propcrrtionalja : & tum f 
Eft velanguIusB <E. 

Vel B > E. 

Vel B30 E. 

Ponatur I. Angulus B < E. 

Ducatur BG , ut fiat angulus O 30 DEF 
eritque P 30 R. 

ErgoBA — AGr ED/DF. 4. VI, 
AtcpiBA-- ACr; ED/DF perpro. 

Ergo AG 30 AC. per 1 1 & 14. V. 
pars&totum. , 
, Eodem modo dufta EH. demonftra- 
turangulum B non eflfe pofle minorem 
angulo £ t Ergo.B 30 E &perj2. 1. 
C30F. Q.E.D, 

Pro- 
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•* ... 

PROPOSITI O VlJ. Thcor. 7, 

yix ullius efi ufus. 



P RQPOS I T I O VUL Theot.8. 

ln triangulo reBangulo ABC> 
perpendicula ris A*D ab avgulo re - 
£io in bafin dufla , fecat triangu- 
lum in duo tridngula AT>B. AT)C 
qu£ erunt & toti & inter fe Ji- 
tnilia. l 




DEMONSTRATIO. 

Pars I. In Triangulis BAC ADB. 
Ang. B eft comrnunis. 
Ang. B AC 30 ADB quia uterque re£tus 
bErgo C OOBAD. 

Ggg 3 A- 



^1% EllCLIDIS 

VT Adeoquc t triang. B AC ADB. fimilia.. 
■•* Deinde in triangulis B AC. ADC. 

Ang. C eft co mmunis. 
Ang. B AC 30 ADC quip uterque re<3. 

i — ■. * ■ 

bErgo B 30 CAt>. 
Adeoque a triang. B AC. ADC fimilia. 

1I # Pars. Triangulum ADB eft fimilc 
ipfiBAC. 
Triangulum ADC eft fimile eidem 
BAC. 



k$2. L 



Ergo Triangula ADB.ADCint^fe 
funt fimiiia per 2 1. VI. quar hac non de- 
, pendet. 

COROLLARIUM I. 

Perpendicularis ab angulo re&o in ba- 
fin du&a , eft media proportionalis inter 
duo bafis fegmenta. 

DEMONSTRATIO. 

Duotriangula BDA.ADC, funt*- 

auiangula. ; 

, 4 vl &go«BD — DA=: DA/DC 

Adeoque D A eft media propor tiona- 
Us inter BD. DC. ' 

co. 



LlBER. SEXTUS. 4.2J 

COROLLAftIUM.il. 

Utrumlibet laterum angulum re&uni 
comprehendentiuui eft mediUm propor- 
tipnaleintertotilttf hafin & illud fegmen*. 
tum bafis qudd fumpto lateri ad ja(:etu 

» 
DEMONSTRATIO.. 

In triangulis fimiiibus ABC. ADC. 
. «BC CA=AC/CD. 

Et io triangulis firnilibus ACB. ADB 
aCB^-BA^ AB/BD. 

1 . 

SCHOLIUM. 

In deducendis triangulorum propor- 
tionibus bene notandum eft , ordine pro- 
cedendum effe ab angulis zqualibus circa 
*(juales anguips ad asquales angulos. 



\ 



Pro- 



4 2 4 Euclidis 
ttohlt PROPOSITIO /X 

A data reSHa AB imperatam 
partem abjcindeice. • . 




CONSTRUCTIO, 

Sit auferenda pars tertia.' 

i. Recte AB fub quoli- 

bet angulo adjunge re&am 

. AF, inqueilla {uraecircino 

tres partes aequales AD. DE. 

EF. 

2. Du<Ste FB exDduca- 

turparallela DG. 

Dico AG efle quaeGtam 



ter- 
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tertiam .partem re<5te 
,AB. 

DEMONSTRATIO. 



f' 



In trianguf o FAB latcri F3 

parallelaeflpG: 

crgo * FD ~ D A - BGj G A. • «• n. 

. . . . • 

Etcomponendo i&. V. 
FJ~ DA~ BA/GX 

Atqiii FA eft tripla ipfius 
DA. . 

Ergo BA etiarn eft t.ripla 
ipfius GA. 

Adeoquc AG cfl: tertia . 
parslinearAB, 



Hhh Pro- 
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Propositi.o X. 

Brobl. 2- 

*Datam reBam AB fimiliter 
fecare ac daia aliarettaACfefta 
. fuerit in*D & E. 




CONSTRUCTIO. 

. # • 

1. Jungahturdatazlinesead A. 

2. Dudta CB ex pundtis D & E Ju- 
cantur duar re<5i* DF. EG parallel* ipfi 
CB. 

. Dico fa&um effe quod quarritur. 

DEMONiTRATIO. 

* 

- . In friangulo AEG line* EG. DF 
• |0# funt parallelar , » cjuia eliein lineae CB 
.du&rfuntparallelar. 

* ■ 

Enro 
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Ereo b AF FG - AD / DE. . r 

Deindeex D duda DH parallcla AB* 
crit DI 00 FG < & IH 3) GB. 

Eritcjue in triangulo DHC. 

DI.f.FG — IH.f.GB- DE/EC 

Adebque partes AF FG. GB, ; funt 
proportionales partibus AD. DE. EC. 

Q. E. D. 

SCHOLIUM. 

Hinc facile paret ratio. divi- 
dendi fineam datam ih quotcun- • 
que libet pastes arquales: fumendo 
fcilicet in linea datae adjan&a , 
tot partes aequales in quot linea 
data dividenda (it : & extre- 
initates linea? utriufque re&a con- 
jungendo* fi tum a divifionibus 
intermediis ducantur redfce pa- 
. ralldae lineae jam dutitx $ illas 
quaefitim facientdivifionem. Ex. 
Gr: fit linea AB dividenda in fex 
partes xquales. 

Hhh 2 Con- 
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CONSTRUCTIO. 




A D E F G H B 

i. Ipfi AB junge i ub quolibet angulo 
re&am AC. 

2. Inlihea ACfumefespartesa?qua- 
tes AI.1K.KL.LM.MN.NC. 

3. Duc re&am CB , illkjue parallelas 
NA.MG.LF.KE.]D/ 

Dico lineam AB fectam efle in fex par- 
tessqualesAD.DE.EF.FG.GH.HB. 

Dem o n str ati o. 
Per propofitionem 10. linea AB fe&a 
"eft fimiliter ac AC« 

Atqui Iinea AGfe&a eft in fex partes 
arquafes. 

t rgo etiam AB in fex «quales partes 
fe<Sa erit. ,• 

SCHOLIUM II. 
Haud incoRcinne linea data CD poterit 
dividi in ratione datarum linearum A. B. 

Con* 



/. 
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CONSTRUCTJO. 

Ai 1 



33 



J 




- 1. Ex C fub quolibet angulo ducatur 
re&a CE 33 datse A. 

2. Etex D reda DF, parallela ipfi 
CE, &0OdatarB. 
' 3. JunguurEF. 
Dico re&aiii CEinK fe&am<effeui ra- 
tioneAadB. 

DEMONSTRATIO. 



Intri.CKE.DKF 
Ang. G X) D\ 

E 00 Fio,l. 
£ 00 Ki 



Ergo erit pcr 4 VI. , 

CE.i.A CK^ DF£C/DK- 

Sc permutahdo 
A C ~ CK / KD. 



Hhh ? 



Pro- 
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Pzobl 3« 



EUCLIDIS 
pR OPOSITIO. XI, 



a i Cor: 

s.n. 




<Datis 

duabus re- 
ffisAB.BC 
tertiampro- 
portionalem 
Pijivepire. } 



CONSRUCTIO. 

i. Datas re&as conjunge in angulo 
reftoABC. 

2. Ad du&a? re&a? AC pun&um C 
excita perpendicularem CD. 

3. Lineam AB produc ufqqe ad oc-- 
cur fum iftius perpendicularis in D. 
Dico B D efle quarfitam propor tioijalem. 

DEMONSTRATIO. 

<r 

Triangulum ACB eft re&angulum 
perconftruft. & CB perpendiculans ex 
angulo reSo ad bafin du&a : qua? a eft 
media proportionalis inter AB & BD. 
Adeoque B D erit tertia quaefita. 

"la.F. E. 



Scho- 



LlBEfc Sextus. 4JI 

SCHOLIUM 

Si AB Gt major quam BC haud incon- 
cinna erit ralis 

CONSTRUCTIO. 




i . Supcr AB defcribe Semicirculum 

ACB. 

2. In illo accommodetur fecunda da- 

ta BC. 

3. Ex C demitte perpendicularem 

fcD. 

• Dico DB effe tertiam proportionalem 

qujefitam. 

DEMONSTRATIO. . 

Du&a AC erit ACB triangulumf re- v 
dhngtilum (31. III.) 

Erg6 erit AB — BC = BC /BD. 
per 2 Cor. 8. VI. ■ " > • ' 

Adeoque B D eft tertia quarfita. 

Pro- 



tiqbL 4. 



a 2.YL 



43Z EttCLIDIS 

PROPOSITIO XII. " 

£ <Datis tribtts 

reffis AB. BC. 
D ,4© quartam 

proporttonalem 
*DE invemre. 




CONSTRUCTIO. 

1. Duarum duas quaslibetcunque 
AB^ BC colloca in dire&um. 

2. Tertiam AD conjiinge ad pun- 
Sum X, & duc rfeftam DB. 

3. Ex C duc CE parallelam BD, 
qu* produdte A D occurrat in E. 

Dico DE efle qujefitam quartam pro- 
portionalein. 

DEMONSTRATIO. ./ 

t 

2 In triangulo ACE lateri CE du&a eft 
parallelaBD., < • ' 

£rgo a AB — BC = 'AD/ DE> 

Adeoque erit DE quarta proportionalis. .*, 

• * % 



, E. F.4 



AHa 



Lifis* Sextus. 
Alia Conftru&io. 



wr 



B 
O 



» 



& 




,Datx fint tres KncseA. B. CD* qitie^ft vcl < 
vel > A. • » ' 

w LinexEF ;» A jahge FH 00 BffibqtaalK 
bctangiik)> dacamrqueEH. 

i. ln. linea FE fume |£ 30 tertiifeCD. & ex' 
pun&o G ducatur GK paralleja ipfi JEtf. 

IjHco Hneam 'FKeffe quaftam-qwefitarnici!. 
F& fupra H , fi tertia Gt> fit major prima A : At 
verdFKinfraHfifitCD^ A. , ? 

DEMONSTAATIO, 

• 

Facile ex^conftru&ione patct triangula EFH. 
GfK efle fimilia : quare erit per 4. VI, 
£F _~; FH =: GF a Ffc.# 

Hoceft r 
A —^ 1 . s CD / adquartomFK. 
Q. D.R 



Iii 



Pra- 



y 



-*4$4' EiictiDif 

jiohL ,. P RO P O S I T 10 XUI. 

r • , 

T>atis duabus re&is AB< BC 
tnediam profortionalem BD ^in~ 
venire, , 



_J-^ 



E B 

- * 

CONSTRUCTIO. 

' i. Patas lineas AB. BCcollo* 
ca in dire£tum. # 

2* Supcr tota AC defcribe Se- 
'micirculum. * 

3. Ex B excita perpendicula- 
rem BD ufque ad Semicjrculura. 

pico illam efle mediam qua:- 
(itam. 



• 4 * 



Dc, 
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Demonstratio. 

I 

Duftis AD. DC. crit -ADC 
triangulum rectangulum quia 
»angulu$ ADG cft re&us. Et>$x.iu* 
^inea DB eft perpendicularis 
ex angulo re&o ad bafin du- 
tta, quae beft media proportio- b X - C0 , 
sialis inter AB. BC. * ">«•*• 

M YI. 

CLR E. "* 

* . - * 

•scholiom. .;. 

■l 

Qusevis reftaf a tircumferentia , 
ad diametrum perpendiculariter . 
du&a, eft media proportionalis 
intec (egmenta diametri. 



§ 



t ii 2 



Pro- 



/ 



* . 



♦5$ 



Euclidis 



\ 



/ 



Thcor. 9. 



Jro?os itio xrv. 



1. Taralkkgratxwa .aqualia 

XZ. qt&unm mgvim Q,mm 

5P aqufilem kabtnti etiam l#fe m 
ra circq £%uaks angu&s. habe^ 
ncifroee prv$ortiwkli$ K ^bcx; tft 

4BadBGitfgBa4BC. 

2. Et fi htera habent reciftro- 
§4 > faraUelojpamma jmt v aqua* 
lia*% rf 



«. 




De- 



*.* 



L IBRR. S&X,TU8. ^vjpi 

DRM0N6TRATIQ; 

«. ■ . 

* Pys, P«, « X -- P«. Y ~ Z / Par. Y. « 7- t. 
At<jji,iX—Y~ -AB/BG.f w _. 
Et Z----Y^ EB/ftC. I *- vr '. 

*> ' ' 
» • * j 

■ ■ [ • ■ ■' ■ j « ■ ,i ■ „ ■ » 

Ergo fubftitatis Jftis rationibus. , 
AB -y- BG _- EB / BC. 



-Paw. AB-^BGr ER/BC 
At<ji«AB*-, RG 2. X iY-S VT . 



Et EB — bc r: Z I Y : 



£rg^ iftis ra^ionibus fubftit \#is\ 

'X-^V-?/Y. • 
• Adeoqtfe l> Pa^: X 00 Par : Z. 

• Jr 



» 
fc 14. V. 



Iii 3 Pro- 



- v 



» 



i . i ti. i i -.— ■.—----« 'I • ■ ■ »ia»^p«-IM-"-»-------l_ 



Th«t- 
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P ropos i-r 1 o^XV. 



l * r • 1 • syfequalia triangula X- Z* 

vide qu<e unum an^ulum O uni angulo 

£g. p«- «p fqutkm hdbent 5 efiam latera 

wmT circa aquaksangulas habebunt re- 

ciproceprop»ttionalia.Xjhoc eft AB 

ddBG.utEBadBC. . 

t. Et fi latera fic habent reci* 
proca, twngula funt dqjialia. 
■ ,- ' -. ■ ' .• . * • ■ 

DEMONSTRATia ... 

Duftis ie&is AC, CGl GE. 

hsec eft omnino eadem cum ♦ 

t praecedente j quoniam » triangu- 

v* 4 * la funt f^raaTes .parallelograni- 

morum, & triangula cum paral- 

* lelogrammis eadenj habent late- 

ra quae demanftration«m ingre- 

1 diuntur. 

* . -. i 



Pro- 
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1 Propolsit io XVI. 

x* Si quAtuorre&A A.G.t.B fyoportio- 
nales fuerm , reftangulnm fub extretnis A 
& B. erit tquale rettangulo fub mediis . 

2. Et ft reftangalum fub exnemis, f& 
tquale re&dngulr fub mediis, UUquatuor 
retta propQTtionales erunf, * 



Thcow 



B 



E 







ii 



♦ - ■" r - 






fc 


*> » 





t 



AGPB 

DEMONSTRATIO. 

» 

. i Pars Fiat □ AC fob extreinis & 
FG fub, mediis : illa habent angulum 
A 30. F , & latefa reciprka , nimir: 

AB HF = reciproce FE / BC. 

Ergo illa a CHh funt a?qualia« 

z Pars. ma AC. FG habent angu- . 
lum A 30 F. & funt squalia ; b Erga b 14. vi, 
habent Jatera reciproce proportiohalia. * 



«14- vr. 



•■ . .. 



/ 



Pr*- 



■ n 



12. 
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* PHOPOSITIO XVII. 

1 V & tres linea A. . F. B>pro. 
porttonaks fuerint* refianguhw 
fub extrtwis A& B eritiequaie 
quadrnTo medix F. 

2. Et ft nBmgdtm (ub w- 

tremk fit aqaak quadratv mezti£ > 
/w ffla refla proportionales 4- 
runt. 



/ 




9 



»14. 



A ' B G 

> DEMONSTRATIO. 

r Par s* JFiat fub extfjsmis !Z?AC t & ' 
a inedia a GE. Qjjiae quk habent an- , 
' gulum A 30 G & laterareciproca fcilicet ■ 
AB — GF - JEhoc^ftGF / BC. 
a erunt inter fe a?qualia k 

zPars. (Z3iaAC.GEfunt*qualia& 
habenrangulum A 30 G. Ergo a h*abent • 
* latcra reciproca. 

Pro- 



lilBER. S EXTtlS. 

SCHOLIUM. 
A 



**> 




Efcfiac 
propofir: 
& prarce^- 
dente 8 
facillime 
Cdemon- .' 
ftratur 
Pr.47.1. 
hoc mo- 
do, 






D 1T E 

PR^P.ARATIO. 
SuperBC conftituatur ClBE, & ct 
A ducatar A L paraflela B D vel CE. 
DEMONSTRATIO. 
Line* BC. AC. CK fimt proportto» 
nales. perS. VL 

Ergo! Z!BC.CK 00 D AC. 

» ujj tK. 
PeirifcUne« BCAB.BK. funtpropoitionalei. 
* Ergo -BCBK OODABv I 

C LB 1 17-VfcA^ 

Supra^ EK 133 DAC' 
ElaEK-4-LB 30QAB-KQAG 

Kkk Pjo- 

4 



□ fcB 



*•*■» 
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Proposi.tio XVIII. 
fiobL 6. Su p ef j ata re Q a AB iefcrtheie poljgo- 
num ABHIK, quoddaiopoljgonoCDEFG 
fitjimile fimthterque pofitum. 




A b C J> 

CONSTRUCTIO. 
i. Datum Polygonum redfcis FC. FD 
divide in triangula. • 

1132. l 2. Super AB fadis 'angulis * BAI, 
ABI aequalibus angulis DCF. CDF. e- 

b 11. 1. tltb tert * us «q ual ^ s t er «°« adeoque c tri- 
P4. vt angulum I AB fiuiile triangulo FCD. 

3. Eodem modo fuper lateribns IA: 
1B , fiant triangula IKA. IH A. sequian- 
gula , adeoque & fimilia triangulis FGC. 

FED. 

Dico ABHIKefle polygonum quaifitum. 

DEMONSTRATIO.» 

Pro angulis. 

Pacile patet per conftru&ionem angu- 

los 
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los unius polygoni efle jtquales angulis aF: 
terius. nim. 

K 30 G. 
Tresadl 30 adFtribus. 

H 30 E « 

Duo ad B 30 ad D duobus, 
Duoad A 30 ad C duobus. 
Ergo omnes anguli funt aequales , adee* 

2ue duo polygona funt aequiangula , & 
militer poiita. 

Pro lateribus. 

IntriangulisfimilibuslKA.FGC: ut 
& IAB. FCD. 

EritKA — AI;=GC/CF.\ VT 
Et BA — AI^DC/CFJ 4 * VI# 

Eritpern.&i6. V. 

KA ABi; GC/CD. 

Deinde in triangulis fimilibus IAB. 
FCD. ut&lHB.FED. 
EritAB — BI = CD/DF.\ VT 
Et HB—BI^ED/DF.** 1, 

Ergo per 1 1 & 1 6. V; a 

AB^-BHr CD/DE. 

Et eodem modo demonftratur latera 
circa reliquos angulos effe proportiona* 
lia : Ergo polygona funt (imilia. 

Q^E. D. 
Kkk 2 Pro* 
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Thcoi.13 Propositio XIX. 

Similia triangula ABC.^DEF 
i%er fe funt in dupUcata ratione 
laterum hamofagorum BC. EF. 





DEMONSTRATIO. 

Sit BC < EF. . 

Ipfis BC. EF , fiat » tertia propor» 
«»«• vi. tiowdis BG.eritque 
Def." v. BC — BG b tn dupiic. rat. BC / EF. 

' AtquiBC— BGc-tr:ABC/tr:ABG 

c I vi. * * 

dii.y. ErgoTmng:ABCd-.Triang:ABG 

indupl:rat:BC/LF. 

Atqui triang. ABG 2>tiiang«DEF« 
ut mox patcbit. 

Ergo 



E*go tri&ng* ABC — tiifng. DEF , 

induphrat: BC/CF. 
Quod aut<m (it triangulum ABG 30 
DEF, hocmodo viderelicet. 

Ixi triangulis funilibus ABC. DEF. 

AB BC=DE/EF. 4. VI. 

- Et permutando. 

AB DE = BC / EF. 16, V. 

Atqui per conftruftionera. 
BC EF~ EF/BG. 

ErgoAB DE~ EF/BG. 11. V. 

Adeoque triangula ABG. DEF ha- 
bent angulum B 30 E > & latera circa il- 
lum reciproce proportionalia : Ergo 
funt « a?qualia. e 1 j. VL 

Sit deinde BC 30 EF. 
Itt triangulis Gmilibus ABC DEF. 
AB^—BCr DE. EF. 
Atqui BC 30 E.F per propofitioneni. 

Eigo'AB 30 DE; £ v% 



-»~""»— ™»^- 



Adeoque triangala ABC. DEFinter 
jfe fun t arquaJia, 
Atqui Dta BC & EF etiam funt arqaalia. 



u 11 ■ 1 m 



Ergo triang. ABC-M.ttiaBg.DEF 
- D BC / Q EF. 

Kkk j At- 
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Atqui ratio Dtorum BC EF.eftea- 
dem cum. ratione duplicata ipforum latc- 
rum BC. EF, ut fupra di&um eft ad 
10. Def. V; 



Eigotriang. ABC -^- triang. DEF 
indupl: rat: BC / EF. 

COROLLARIUM. 




Si tres Hnex A. B. C. fuerint propor- 
tionales , erit triangulum X fupra primam 
ut triangulum Y priori fimile fuprafecun- 
dam , ut prima linea A ad tertiam C. 

DEMONSTRATIO. 

Tres lihes A. B. C. funt proportionales. 
* f ?;, Ergo A — G a in dupliicata ratione A / B. 
b 19. vl Atqui X — Y b etiam m dupl : rat : A ( B. 

— * ■ — ' . — 

«xi. v, ErgoX-— Y«~A/G. Q.D.E. 

Pro- 
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Propositio XX. T^^ 

' i. Tolygona fmilia ABHIK. f * 
CTfFG dtvtduntur in trian- 
gula % qu£ funt nurnero aqualia » 
fimilia & totis homologa. 

2 . Tolygona inter fe funt in ra» 
tione duplicata laterum homologo- t 
tum AB. C c £>. 




DEMONSTRATIO. 

iPars: Duftisre&is IA.BA. ut& 
FC.FD. polygona eruntdivifaintrian- 

gula. 

Quodautem illatriangula fint numero 
acqualia, patet ex Scholioprop. 32. L 
cjuia nim. polygona *que multa habent; 
latera. 

Quod fiot fimilia fic probatur. 

In 
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IntrianguHsIKA. FGC. 

Aog. K 3> G. & Jatcra circa ilfos pro- 
pertioralia. 
J 6, yj Ergo triangufum a IJ£A. eft a?aufan~ 
guIum&fimileFGC. 5 

lioclerh modo in triajigufis IHB FbD. 
Ang. H 3> E , & Tatera circa ittos 
proportionalia. 
* Ergo trbngttlum IBB eft squiangu * 
lum & fimile FED. 
Deindeang. KAB OD GCD.L 

KAI 3D GCF/* 



" lABCD tCD. 

Simili modo IBA X> FDC. 

Ergo tertitis AIB 30 CFD. 



Ergo triangulum IAB elt «quiangu- 
lum&fimileFCD. 

Quod fint totis homologa , hoc eft 
quod ita fitquodlibettriangulumin uno 
poljrgono ad fuum correfpondens in ake- 
to. Ut torurrr pofygonttrn ad toturn po- 
tygonum, patebit expartefecunda. 

2 Pars. Triangula IAB, FCD pro~ 
bata font firnilia. 

«* vi. Ergoc IA FC ~ AB I CD. 

Ut& IB— FD;: AB/CD. 

Tuon 
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Tum. 
Triangula alKA. FGC.funtinduplica- 419. vi, 
tarationelaterum IA. FC* 

hoc dt Ai*. CD. 

Et triangula IAB. FED d indupliea- 

ta ration? laterum JB. ¥T> y 

hoc ~eit AB.CU. 

Ut&triangiila IAB. FCD in dupli- 

caterationelaterum AB.CD. 



Ergo c otnnia triangula unius polygoni vr 
adoihniatriangulaalterius polygoni funt 
3n duplicata ratione laterum homologo- 
riim AB. CD. 

Atqui omnia triangula iftorum poly- 
gonorum conftituunt tota Polygona. 

Ergo ipfa polygona funt m duplicata 
rationelaterum homologorum. AB. CD. 

Cum autem etiam fingula trian<mla 
unius polygoni.ad fingula triangulaalte- 
rius polygonihabent rationem duplicatam 
eorundem laterum AB. CD; patetifla 
triangula totis polygonfe effe homologa. 

Q. E. D. 

GOROLLARIUM. 

Si fuerint tres reftar proportionales » 
pblygonum fuper prima defcriptum fe ha- 
bebit ad fimilepolygonum fuper fecundaj 



4fo Eoclidis 

vel polygonum fuper fecunda fe habebit 
ad polygonum fuper tertia,, ut prima 
proportionalis ad tertiam. 

DEMONSTRATIO. 

Hxc eft fere eadem cum demonftra- 
tionecorollariiprep: przcedentis, 

SCHOLIUM. 




7* 



Com- 
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Gommode hic demonftratur 
haud inclegans Theorema. 

Similium potygonocum X & 
X » circuitus ABCQE : FGH*K , 
cum lateribus bomologis A & F, 
funt in eadem ratione. 

DeMons tr atio. 
A^-F= A/F.l 
B— G = A/F. 
C — H = B/G. 

hoceft A/F. . 
D— I =: C/H. /Def. i. VI 

hoceft' A/F. 
E~-KzzD/L 

hoceft A/F. 



Ergo per 1 2 . V , additis omni- 
bus terroinis primis , ut& omni- 
bus fecundis 

AtBtCtDt E_— ^OtHtUtrA 1 V. 
toc eft cirttiittw ^ ad ciicuitum Z. 



Q. E. D. 



LJI 1 



m 
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propositi o xxi. • 

tiKoi.15 • i 

Figura JBC. GHl , qua ei- 
dem figura %>EF funt fmiles , 
illa & inter fe fimiles erunt. 






C M J E 



DEMONSTRATIO. 

Angulus A 3) D 3) G. 
• B 30 E » H. 

C 30 F 30 I. 

Ergo figurae ABC. GHt. funt 
sequiangulae } & habent latera cir- 
ca xquales proportionalia , quia 
illa habent proportionalia lateri- 
■ ' D « £ bus figurae DEF. Ergo • funt 
fimiles. 

*H* Pro - 
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PROPOSITIO XXII. Tkeor.iS 

I. Si quatuor refta AB. CD. EF. GH. 
profortionvles fuerint , figufs fimiles ABU 
CDK & LF. NH froforttonales erunu 

i. Et fi a reftis linea figura ftmilesde- 
fcripu ftnt \ ifta refta frofortionales erunu 




L 



f 



B c i>#: 



m; 



tf G 




DEMONSTRATIO. 

P A R S I. 

Datae funt AB CD- EF iGH. 

Tr.ABl(a) Tr. CDK induplic rat. A B / CD. aip. Vt 

hoceft hF/GH. . „, 
Atqui D LF b -+-D NH ctiam in d. r. EF ' GH. b 20 * VL 

Ergo. 
Tr.ABI(c) -~Tr.CDK._ DLF , D NH. cn.V. 



P A R S II. 



AB 



— CD in fubdup. rat/Tr^ABI , Tr. (JDK. 
* hoc eft DLFTDNH: 
Atqui EF— GH etiam in fubd. rDLF'DNH 

Ergo. 
AB ~ - CD - EF , GH. 




474 ' EucL2 6rs 

yt^^ P*o*ositio. XXHI. 

3> C H *i ui - 

angula 
parallelo- 
Gc gramma 
AB. BF. 
inter [e 
habent 
rationem* 
compofi- 
umex 

raiioni- 

hui laterum AB alBG & CB ad BE. 

DEMONSTRATIO. 

Fiat AB — BG ~ H quarlibet / I # 

Et CB BE --I / K. 

Erit ratio H ad K compofita ex rationi- 
bus AB ad BG & CB ad BE. vide dida 
ad 5 Dcf. VI. 

Demonftrandum ergo eft efle paralle* 
logr.AC — BF = H/K- 
Quod fic probo. 

AC— BH~(a)AB/BG. BH BFfa)r CB,B&. 

H I = fb )AB/BG. , I ~->-K (b)r CB/BF. 

El^oAC^—SH (c) ~ H / i. BH— iBF ~i'K. 

Ergoperu. V. 
AC—Hz: BF/K. 
Et permutando 16. V. 
AC—BF~H/K. Q.E.D. 

*P\ Fao- 



a t. VI. 

b per . 

cooftr: 

cn.V. 
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SCHOLIUM. 



cum 
& 

aratu 
ea- 

pofi- 

no% 



AC. 



Ifl -p BF ponantur 
re&angula. 
SitdiACtatusABaOj. 

BCOOj. . 
•EritArea 30 15. ,,„,£ 

DeinJenliBFlatusBGaja. il 

Latus BE 30 4. 
« EiitArca 50 8. 
Ergon AC— SBF = aiea 15 /ar. 1« 
Attntirario compofita «t rationibus 5 
id i & 3 ad 4. etiamxiat ■* ~ feu ratio- d , p^ 

n£mi5ad8. 

ErgoratioCU AC^-CD BFeft comr, 
pofitaex di&is rationibus 5 ad 2 & 3 ad 4. 

Qi E. D. V 

Wr 



tf6 
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PROPOSITI O XXIV. 
Theor.18 

r 

ln omni patallelogrammo Al , 
parallelogramma FK. HE 9 qu£ 
circa diametrum funt > & toti AC 
&inter fe funtfimtlta, 




• 29. 1. 



DEMOJfSTRATlO, 

IntriangulisDAB&X. 
Angtrlus O eft communi$. 

S »30 T. 

Ergo Y b OD C. 
Adeoque triangula DAB & X funt 
srquiangula & fimiiia. 

,- *\ Eodem 
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Eodem modo probatur trian- 
gula DIB 8c Z efle fimilia. 

EreoAD — DB-HD/DG.I 

Et DB DI = DG/ DE> V| - 



^■^^■f !. ■ - "■ I » > 1 L 



Erirque exxquo2 2. V. 
AD—DIz; HD/DE. 

Similiter etiam probatur reli- 
qua fatera efle proportionalia : 
Ergo Parallelogramnia AI. Hfi , 
funt fimilia. 

Eodem modo etiam demon- 
flratur AI.& FK eflefimiha. 

Ergo HE & FK c funt ioter fe c u. vt 
fimiji^. 



Mmm ^itS» 
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r»w. 7. PRO P O S I T I O XXV. 

Conftituerereftilineum L . quod 
\ fit fimile fimjlilerque pofitum da. 
to re&ilineo A , & aquale alteri 
dato B. 



.c 





I m 




( A 




\ 


l . 


\ 






T> 


G 




E K 




N 



CONSTRUCTIO. 

* 

1. Ad dati re&ilinei A latus 
mj.i. CD, fiatrziCEoo a i P fiA. 
b «♦■ L 2. Super DE fiat □ TUCn B. 

3. Inter CD & DG quaeratur 
f *?• vj. c media proportionalis DH. 

4. Super DH feu ipfi aequali 
IN , defcribatur redilineum L 

. fi- 
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.fimile ipfi A. ' 

Dico L effe re&ilineum quac- 
fitum. 

DEMONSTKATIO. 

t 

Per conftru&ionem funt pro- 
portionales CD. IN. DG. 

* 

Ergoe CD — DG - A / L. e co.: 

AtquifCD — DG= □CE/qDK. gvt 



ErgosA — L=:aCE/^]DK. tu.% 

AtquiAx>J=!CE. 
ErgoLooa2)^coB. 

Cum autem L per conftru&io* ' 
nem fit fimile A , pacetLeflere- 
ftineum quseficum. 



Mmm 2 Pro* 



TIico: 19 




914. VI 
b pcr 
propoC 

c 7. Vcl 
». V. 



1 

PROPOSITIO XXVI 
b e * c <f^tallelo- 

Jid AC. GF 9 

habentiacorn* 
trmnem aitgu- 
hm B , timt 
eandem diametrum BT> confiftunt. 

1 

fcfcMONSTRATlO. 

5i adver&mis «eget ^iametfum BD 
'tranfireperl, traafeatperaliudpun&ura 
B: tumdu&*H£para1lelaBA. 

Erit BAa — AD* EG 7 <5H. 

AtquiBA*— AD- BG/ GL 

Mrgo , C GH 00 GL Pars& totum* 

"Ej-go diathafiTnon tmflfit per R Et- 
dem autem demqaftratit) locum habet in 
omnibus pun Aislineae Gl» quandiu fc: 
inter H & Imanetaliquodintervallum; 
Ergo univerfim concludendum eft dia- 
metrum tranfire per pun&um angulare I > 
adeocjue duo parallelogramma AC. GF , 
circa eandem diametrum confiftere. 

Q^ E. D. 

Pro- 
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PROPOSITIO xxvn, xxvni. xxix. 

* Ha prolixa » tyronibus diffici* 
les , & nutttus fere ufus funt. 



Pxob. 10. 




ail. lh 



PROPOSITIO XXX. 

<+• _ , * tPrv^ 

/iot r*- 
»#*»* AB 
extrema 
ac media 

» E A ^p raihtie fe~ 

care in {*> 



CONSTRUCTIO. 

Divide * ABittXJ-, «113 fub tota AB 
& minori fegmento BG fit"30 d majoris 
fesmcnti AG. 

Dico fa#um cfle quod qusritur. 

DEMO>JSTRATIO. 

E3 AB.BG JO D AC; AG. 

£rgo 17. VI. 
Latera ftrnt reciproce proportionaKa. \ue. 
Afi — AG r; AG / BG. 
Adeoqae t>B»ea A «iHedia&extre- bi? &£ 
mafarioncfeStaiBft. VI% . 

Mmm 5 P*»- 



Thcar.20 



4<fo Euclidis 
Propositio XXXF. 

Si a laterihus trianguli rettan* 
guli BAC* figura fimUes quacun- 
que defcribantur , erit illa qu£ an- 
gulo refto A opponitur aqualis 
duabus reliquis fitnul fumptis. 




DEMONSTRATIO. 

Figur* fuper AB. AC, BC. ponunttfr 

« VI fimiles; ergo ahabentinterferationem 

duplicatam laterum homologorum AB. 

AC. BC, hoc eft inter fe funt ut Dta 

AB.ACBD, 

Atqui Q*a ita funt inter fe ut fit 
>47 L# D BC *> OO Dtis AB. AC. 

* Ergo figura fuper BC 00 figuris fuper 
AB. AC. Scho. 
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S C H O L I U M. I. 

Quod in prop. 47. 1. demonftratum 
cft de folis quadratis hic univerfim ap- 
plicatur quibuslibet polygonis fimilibus. 

SCHOLIUM II. 

Potefl hxc propofitio generalirer, ut 
etiam involvat prop. 47. I. hoc modo 
demonftrari. 

Sunt proportionales per 2 Cor. 8. VI. 

BC. AC. CK Uc & BC. B A. BK. 

Ergo per Coroll. 20. VI. 
Fig. ab BC — F g. ab AC ± BC / CK. 
Fig.abBC~Fig.abBA- BC / BK. 

Et invertendo. 
CK— BC~Fig.abAC /fig.abBC. 
BK~BC^Fig.abBA/fig.abBC. 

Erit per z. V. 
BK^KC— BC~ Fig. ab AB 4- 
Fig.abAC. / Fig.abBC. 
AtquiBK^f-KCOOBC. 
Ergo Fig.abAB&AC30 Fig.abBC. 
Quare fi ifta» figura funt quadrata > erit 
prpp. 47. 1. ^ 

. Si ycro a\xx figur* fimiles erit 3 1 . VI. ^ 

*. Pro- 



rv. 
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P,R O P O S l T l 6 XXXf I. 

Si, duo triangula ABC. *DCE 
ad angulum Cconjuntta* duo la- 
tera AB. AC habeant parallela 
lateribus *DC,<DE. & lattra circa 
angulosA. "D.propartionalia 5 tum 
rtliqua itkrum latera BQ. GE* 
unamfacient lineatn retfam. 



0x9.1. 




DEMQNSTRATIO. 

Angulus A.a> a ACD, propter 

paralieks AB. DC. 
Angulus D ao a ACD, propter 

parallelas AC. DE. 



.. ■ i " 



Ergo ang. A 30 D. 
Cum autem latera circaangu* 
los- A. & D fint proportionaJu , 

eric 



~*\ 
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rit triang. b ABC gquianguluin &&«, 
t riaog. DCE. 

Adeoque ang. ABC a> DCE) A 
Ang. A oo ACD; A * 

— - ■ 

Ang. A & ABC oo roti ACE.\ . 
ACB ACB f A * 



'■■ " " 'lii | WU ' I I J ». 



Tres ang. A. ABC. ACB 33 

duobusACBACE. 
cAtquitres A. ABC. ACB 33 e » , - t 

2 Re&is. 



Ergo etiam duo ACB. ACE 
00 2 Re&is> 

• Adeoque BC. CE fibi invicem 
4 jacebunt in direftum. & ««. t 



Nnn Pfp- 



+66 



Euclidis 



^ 11 Propositio XXXIII. 

i. In aqualibus circulis angu- 
li five ad peripheriam A & E % 
five ad cenira *D &H % funt in 
eadem ratione cum arcubus quibus 
infifiunt BC. FG 

i. Et Se&ores BT>C. FGH> 
eandem cum arcubus habent ratio- 
nem. 





DEMONSTRATIO. 

Pars I. 

Si anguli D & H ad centra finC 
xquales; eruntarcusBC, &FG 
ctum (26. HL) inter fcaajuales. 

Fiat 
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Fiat jata angulus GHK 30 FHG 
adeoquc FHK duplus FHG hoc 
cft BDC. 

Tum arcus GK erit do FG (pct 
eandem 26. 111) & totus FGK 
duplus ipfius FG hoc BC. 

Eodem modo fi fiat arcus KHL 
co GHK£ FHG. » RDC adeo- 
que FHL triplus BDC , etiam 
probabitur arcum hGKL efle tri* 
plumarcus/?C 

Ergo hmc univerfim concludi- 
musfi ariguliD.&H.fintasquales, 
efle arcus BC. FG aequales : Si 
anguli D & H fint inaequales, 
etiam arcus efle inaequales , & hoc 
juxta quam libet multiplicatio* 
nem. ut nim. fi i/fitduplus D 

etiamariusFATfitduplusBC: fi 
angulus H fit triplus D. & arcuni 

FGKL&ipfiusBGfittriplus: & 
ficin infinitum : id auod idem eft 
ac gngulos cum arcubus efie in ca* 
dem ratione. 

Et quiaanguIiA.E. funtferaif- 
|^nn 2 • fes 



